UCTPAXKHIBAIA O JEAHO] BAXKHOJ
AIOEDEHIMJATHO] JEAHAUMHI
[IPBOTA PEAA

TE3A : '
HNPATOCJABA C. MUTPHHOBURA

NPMMIBEHA 3A AOKTODPCKH I/ICHVIT HA CEAHUOH
OUITO3O0DPCKOI GAKYITETA YHVMBEP3UTETA Y BEOIPAAY
: 12 OKTOBPA 1953,

[PEMA DEQEPATY YIAHOBA MCIATHE KOMUCHIE:
I'. Ip MUXAWJIA [IETPOBHRA,

peaobsor npodecopa YHubepsureTa,

I. Ip HUKOJIE CAJITUKOBA,

peaobuor npodecopa Yuubepsurera,

I. Ip TAODUIJE TIEJOBHUTA,

banpeanor npodecopa Yuubepsurera.

"BEOTPAJ

Wiamiapuja ,Croso“ Hemarsuua yn. 6p. 20



HCTPANHMBABA ( JETHOI BAMEHN
JUSEPEHLMIANHO] JETHATMEN | PEZA

TE3A
APATOCJABA C. MUTPHHOBHHhA

NPUMbEHA 3A AOKTOPCKHUWCIHHUT HA CEAHUOW
OGUNTO30DPCKOI' PAKYNTETA YHUBEP3SUTETA Y BEOTPAAY
12 OKTOBPA 1933.

TIPEMA PE®EPATY UITAHOBA UCIWTHE KOMUCHJE:
I'. Ip MUXAWJIA [IETPOBHTA,

peaobtor npodecopa Yuubepsurera.

I'. Ip HUKOJIE CAJITHUKOBA,

peaobuor npodecopa Yuubepsurera.

I'. Ip TAAHNJE HNEJOBHTA,

batp eator npochecopa Yuubepsurera.

BEEOTITPALA
1935



YBOJI

Hexoju onwru npo6aemu Teomerpuje!) u Panuonanne me-
xaHnke ?) cBoJe ce Ha AudepeHnujanHy jeXHaudHY NpBOra pejd,
Jpyrora crenesa

dV\2 .
(1) @ﬂ+y-ﬂm,
YH|H j€ ONWTH]H 06/HK
dy\? 2 dy _
2) (C—b-c)qtagy +2a,y %C-}—ao—O,

THe Cy a, 4, @, Ma KakBe (YHKIH|e NPOMEH/bHBE X.

36or Tora je mocCTaB/bEHO MHUTAHE O MOTYHHOCTH HHTErpa-
6unurera jemuaumue (1) nmoMohy kBagparypa. Yoctanrom OBO
TIUTaH€ MHTEPECAHTHO j€ U camOo 0o cedu.

Hudepenuujanua jexnauuna (1), kaga F(X) uma npousso-
JbaH 00JHK, Npunaza tuny Au@epeHnujaNHuX jelHauMHa Koje ce
HE MOry HHTerpanauTu nomohy ksazparypa. Crora ce mpuberso
HMCTpAXUBAy cneuujarHux obauxa oyukuuje F(X), 32 xoje he
6uTH MOryhHO KBazparypama uHTerpanuT jennauuny (1). Osum

1) Hananaxcerwe Kpusux y pasHu, utju je nyk gaiia gynkyuja doxap-
LHO2 Yaq;
Oapezba acumidiodickux auruja Ha uszsecrof kracu idospuuna (O
-oboMe nurawy nojabuhe ce jeaHa zacebua tmmueba pacrnpaba), ura.

%) Kounecyarobari, na npumep, pacnpabe:
Elliot~-a: Mouvement d'un point matériel dans le cas d’'unc ré-

sistance proportionnelle & la vittesse (Annales de I'Ecole Normale supérieure,
3-¢ cérie, t. X, p. 251; 1893) u

Turriere-a: Sur le probleme de I'éclaireur (L' Enseignement ma-
dhématique, N& 3—4; 1915).
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nutameM OaBuaum Ccy ce nocaza M. Iletposuh?!), Rive-
reau?), Turriere?® u T. [NejoBuh?), a ono he 6uTk
npeiIMeT B 0BOra paza y kome he BpJo ycka 06/1aCT NMO3HATHX
o6suka ¢ynknuje F(X) OUTH 3HATHO NpOIIMPEHA HOBHM,

Jenunauune (1) u (2) 6use cy npeamMeT M APYrux NPOYydYaBama..
Tako cy M. [TerpoBufi® u C. Mapkosut ®) npoyuasann
KBaJTUTATHBHO WHTErpambeme jexuaunne (1), a T. [Mejosuh )
HHBApHjaHTE jenHaunue (2).

Y npBOM OnxEJ/bKYy OBOra paxa usHeTe cy tpanchopmanuje
M HHBapHjaHTE C HAMEHOM Ja nocayxke o00pas3oBamby HOBHX HH--
TerpabuIHuX obsnka gudepeHnujaasux jeasadusa (1) um (2).

Y npyrom onze/bKy H3/0XKEHA je jeaHa MeTozha 3a 06paso-
Bathe€ MHTerpaluJHuxX anre6apckux AH(epeHIHujalHUX jeaHauYHHa:
006JMKa

dy a,+ay+...+amym
dx  by+by+...+bpy"’

rae ¢y koedunujestn ¢Qysknuje ox x. Ca cranoBuwita TE Me-
Tone oOpasoBaHe Cy ABe HMHTErpabusaHe nudepeHlujanse jexHa-
YHHE KOje Cy omoryhuje Hanaxewme HOBHX HHTErpabGHIHUX Cay-
yaja jegnaumne (1).

Tpehun omemax cappku HOBE uHTerpabujane ciayuaje aud e-
pesnujaase jensauude (1). ITlomasHa Tauka 3a HUXOBO H3HAJIA-~
XKewe Ouna je mpumenba ma je jemHauusa (2), pemeHa no y, 3a
cnenujanad ob6aux KoeduuujeHara a, a,, d,, Lagrange-osa
IudepernyjanHa jeHayrnsa

y=xp(y")+ ¥,

KOja Ce HWHTerpaiu MerogoM Au(epeHUHja/bema.

1) ’Intermédiaire des Matfiématiciens, t. XI, p. 231; 1904.

2) ’Intermédiaire des Matfiematiciens, t. XI, p. 959; 1904.

8) L'[ntermediaire des Mathiematiciens, t. XVIII, p. 108, 1911.

4) Hosu crydajesu unilieepabunuiiedia jeaHe BaxcHe JugpepeHyujanre-
jeanauune dpsoza pexa (Aoktopcka Tesza; [nac Cpicke kpamescke akazge~
muje, kwwura CIX, 1993);

O jexrnoj audpepenyujannoj jeanauunu dpsoea pega (Inac Cpicke
kpamescke akagemuje, Rivura CXI; 1924).

5) [’Enseignement matfiématique N 3—4; 1916;

Intégrales premiéres & restrictions (Editions spéciales de I'Académie
Roxyale Serbe, t. LXXII, 1. 19; 1999; Gauthiers-Villars, Paris).
8) Rad Jugoslavenske akademije znanosti i umjetnosti, Zagreb; 1919..

" L’Enseignement matfiématique, Ne 3—4; 1995.
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Y ueTBpTOM OM#E/BKY AATH Cy TaKOhe HOBH CJAy4Yajd HHTE-
Tpabusurera gudepennyjaiue jenuayrne (1) uuje je H3HaNaXKeEHE
'3aCHOBAHO HA NpUMen6u: 1a ce, 3a Cneuujanal 06JHK Koeduiuje-
Hara q,, a,, a,, jenHauusa (2), L egendr e-oBoM Tpancdopmanujom,
CBOJH HA H3BECHY HHTErpabundy nudepeHuujajHy jexHaduHy, a
'y jeanom cayuajy Ha Riccati-eBy audepednsjanny jeiHayuHy.

Y meroM One/bKy, NpEer1eXHOCTH paiu, AaTH Cy CBH HOBH
MHTErpabH/IHMA  CAy4Yajd O KOojuMa je OuJ0 pEYH Yy NPETXOAHHUM
-OIe/bI M.

HanomumseM0 na Cy HM3BECHU pEe3yJTATH, CAAPKAHH Y OBOM
pany, o6jaswedu Beh y I'zacy Cpucke kpawescke axajemuje ).

Anpun, 1933.
Beorpan

1) Hosu cayuaju unitieepabunuineiia jeane JupepeHyujarre jeHadute
.apsoea - pena.([nac Cpicke kpamwescke akagemuje, kinura CLIV; 1933);

Hosu un@ieepabunnu obnuyu jeane 3nauajHe gueperHyujanrHe jegHa~

wqune apgoea pega (Inac Cpicke kpamescke akazemuje, kibura CLXIIL; 1934),

. 35, S



OaemakR npbu |

TpaHcdopMaLyje 1 UHBapujaHTe

I. — ¥V zundepenuujanuoj jensauunu
DN o B
@) () "+ 20y L +a,=0

M3BPIUUMO CMEHY (yHKIHje
y=UwY,
u ogpexumo {(x) monx moron60OM 1a HOBA jeNHAUYHHA HE CAJPKH

d
WwiaH 1o YJ}VE’ [TO NOBJAYd 3a COOOM

Ulx)=e 1097,
Tama ce jennauuna (2) cBoxM Ha 0O6JHK
d 2 2 2 aO
(%)'*‘(az_‘h) YVi=— U2

M3ppmuMo caga y oBOj Ru(epeHUHjaIHO] jeIHAYHHH CMEHY
HE3dBHCHO NPOMEH/bUBE

dX
E - M(x) ’

1 oxpeaumo M(x) Tako ma oHAa nocraHe OO6JHKA

(1) (gg_;)i Vi=F(X).

Ha Taj nauus nanasumo



M(x)= + Va,—a?,

a
FX)=—3pge
3HauadjHO je NpPHUMETHTH A4 ce AudepeHuujanHa jexHayHHA

AT
3) (E}%)“L Y, =X, +0),

TIE CYy ©™ MU @ NPOU3BO/bHE KOHCTAHTE, CBOAM HA jenHauuny (1)
CMEHOM

(4) X, =X—w, Y,=VxV.

II. —T.MMejoBuh?'), GaBehn ce unBapujautama xgude-
peHuHjanHe jenHaumse (2), nowao je mO 3akJbydaka, KojH he 6uTH
U3HETH y peNOBHMA LITO CIAELY]Y.

dyuxnuje M um U cy penaruBhe, a X u F(X) ancoayTHe
HHBapHjaHTe 3a cBaKy TpaHcdopmanujy o6JHKa

dg
Y =Un, —d—k=v,
Toe Cy 4 ¥ V Npou3sObHE (PYHKLHj€ NPOMEHJ/bHBE X.
dF d*F . :
H3Boau JX’ gi&’ -+ Cy ancoIyTHE HHBAPH|aHTE, KOje Ce

H3payyHaBajy u3 abpacua

(5) d"F_ _  DPuye
i axm M2
A€ CY Dy Pg - - P2nte PEJIATHBHE HHBApHjaHTE, KOje ce Haja-
3¢ M3 DEKypeHTHe (Qopmye
dpan aM
p2n+2=M -5% —2pan (n (—],}— ——aiM) .

Tako ce Haunasu 3a n=1

p4=Malo_2“o(M’—'01M)’ (pz‘_'ao),

3a n=2

Y ’Enseignement matfématique, Ne 5—4; (923,



p=M3*(a)+4a,a, + 2a,a,/ +4a,a,*)—
—bMM'(a, +2a,a,)+ 2a,(4M*—MM").

Ako je mara usBecHa Bes3a usMehy F u X, ogakae ce nu-
depednnjamersem fobuja Besa usmely F u F’, yBek cMo y cra-
by Ha U3pa3uMO Ty Be3y noMohy KoeduuHjeHaTa a, @, d, H
FbHXOBHX H3BOJZA MO X, WITO heMO caja MOKasaTH. .

Heka cy F u F’ Besauu jexHaumHoM

(6) D(F, F')=0,

M3 Koje ce, mocJje Au(epeHnujamena, 1o0uja

oo .. 0P .,
(7) F F +513—, F"=0.
M3 obpacua (5) ce nanasu
F' Dy
®) F — aM?’
| F” _ Ps
(9) F/ i p4M2 &

Enumunanujom F, F' u F” u3 jexnauuna (6), (7), (8) u (9)
aobuja ce u3BecHa peJanuja

Py Ps \_
1o ¥ (aois ) =

OBa jennauuHa u3paxasa notpe6aH W AOBOJHAH YCJIOB 14
6u F u F' 6unn Besann jennauusom (6).

Crora je mudepennujansa jemsauuHa (2), wuju koeduuu-
JeBTH a,, a,, 4, 3aa0BojbaBajy peaauujy (10), cBombuBa Ha Ka-
HOHHYKH o06auk (1), rae je F paro gudepeHlujalHOM jerHAYH-
Hom (6).

Hl. — M. [1étpoBuh?) uw W. Heymann ®) nokasanu
Cy, CBaK4 Ha CBOj HauuH, ga ce pudepennujansa jepsayuna (1),
M3BECHOM TpaHc(hOPMANUjOM NPOMEH/bHBHX, CBOXHM HA Audepen-
[4janHy jeaHaunHy oOJuKka

1Y Comptes rendus de 'Académie des Sciences, t. CXXII, Ne 29; 1896,
2y Journal fiir reine und angewandte Matbematik; 1898.
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Yoy s).

OBy cy jensaunHy HapoyuTO H3yyaBard Roger Liou-
ville)) m P. Appell?).

IV. — Younmo pudepenurjanHy jenHauuHy npsora pena

(11) D(x, y, p)=0,

: ,_dy
rjue ]e p—:y :jx'

Legendre-osa Tpanchopmanuja

dz . dz
(12) x——l—f;’ y—paﬁ_z’
rie je z HOoBa (yHKUHja, a p HE3aBHUCHO NMPOMEH/bHBA, NpeTBapa

jeanaunny (11) y jenpauuny
dz
(13) F(p, 2, aﬁ)zo.

AkoO je onmTH HHTErpaJ OB€ jeiHayMHe
Y(p, 2, C)=0, (C= const.),

OHJAa c€ OnwWTH HHTerpaa jegnaunHe (11) mobuja enuMusagujom
napamerpa p 43 jeIHAUHUHA

CZ)-(xs Y, P)_—O,
‘Jf(P, px—}’, C)___O

[Ipumena L e g e ndr e-oBe Tpascopmanyje (12) uma y tome
cayuajy CMHCIA, Kajx je jemHaunHa (13) maTerpabuana. Yocraaow,
Iu/b Ma Koje Tpancpopmanuje je na CTBOPH HOB OOJHMK KAaKBOj
pesalnuju, Ha OCHOBY KOTa je JaKule BPUWHTH HCIHTHBAMKbA.

Legendre-oBa Tpaacpopmanuja je napTUKyJapHH Cayuaj
TAHTEHIHMjaMHHX Tpancdopmanuja, OnwTty TEOPH]y TaHTEHIH-
januux TpaHcdopmanuja Hapouuto je obpahuBao Sophus Lie.

- 1) Comptes rendus de I'Académie desSciences, 6 sept. 1886 et 12 sept.
1887.
%) Journal dé Mathématiques pures el appliquées, 4-e série, t. V; 1889,



Oaemak Apyru

Jengua mMerona 3a o6pasoBame HHTerpaCHIHHX JM(epeHI -
jaJHUX jeAHAYHHA NpBOra pena

P. Appell y cBojoj pactipau Sur les invariants de quel-
ques équations différentielles '), Tpaxehn unrerpabunse ciayuaje
JudepeHnujanue jeJHaudHe

d
(14) Z)’%)c=a0+ai}’+a2y2+a3y3’
rIe Cy dy, 4y, @5 @, NPOU3BOBbHE QYHKIHjE OX X, MOCAYKHO CE&
METOJIOM, KOjy heMO HHXe H3/M0XKHTH.

Youumo audepennujanHy jeaHaqudy
dx

(15) S=AX)+BX,

H CMEHHMO NPOMEH/bUBY { JPYyromM NpPOMEH/bUBOM ) BE30OM

(16) A+Bt:§ ;
OaKJe H3Ja3u
| _dy (AY
(17) di=— 33 (E) dx .

Jexnauuna (15), o63upom Ha jepnauune (16) u (17), nocraje
dy 1 o (A ,.
(18) ch__E'v—([_B)y’

JaKJje, crnenujanan caydaj audepenunujande jexnaunse (14), rae je

Y Journal de Mathématiques pures et appliquées, 4-e série, t. V; 1889+
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/

a,=0, a,=0, a,=— (‘g) , aﬂz_;—g'
SHauaj oBe wmpaHcopmayuje je y mome, WmMO CBAKOM
UHmMe2PAOUIIHOM CAYHAfy Augeperyujanre jeanauure (15) oazosapa
IO jeaaH uxmezpabunaxn cay4aj pugepenuyujanne jeanaduue (18).
[Tomenyta Appell-oBa Tpanchopmanuja mana Ham je uge-
Jy Aa nocraBUMO METOAY 32 o0pasoBawme HHTErpabu/IHUX AH-

¢epeHMjaNHUX jeIHaYHHA NpBOra pena o6JukKa ’

(19) Y —fix y),

rae je f panuonanHa ¢yHKUHja oOZ ), YHjH Cy KOepHUUjeHTH
npou3Bo/bHE QyHKUM{E O X.
[locmaTtpajMo nudepeHnnjanHy jeJHAYHHY

ax
(20) E—R(t, x),
y Kojoj je
- R( x):go+oclz‘+...+ocp tv

BotBil+...4Bqt0”’

THE CY Oy Oy eney Xp; Boy Besoes +» Bg -Ma. KaKBE. QYHKEH|E OL X; -
p 4 g nead no3uTuBHH OpojeBu.
Cmenumo y jennaumnu (20) npomensbuBy ¢ ob6pacuem

(21) t:R1(x7 y)’
THE je
_ Yot Yy A1)
Rj(x7 y) 80+81y+..-+83ys

(Yor Yis:++>7rs Sp Oyy..., 8 Cy Ma KakBe QyHKIHje OX X; I U
.S LeJH NO3UTHBHH OGpojeBH).
13 o6pacua (21) u3nazu, nocae gudepenunjabemba,

R,
0Xx

r IR,
(22) dt = dx-+ B day.

O63upom Ha jemHauuHe (21) m (22), jexnauyuna (20) nocraje

1—R(R, x) 2R
(23) ay _ 0x_
dx 0R_1

R(Rp x) ay
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Ho6unu cmo, nakae, Au(dEpeHHHjaqHy jeNHAYWHY dYuja je
JecHa cTpaHa panuoHanHa ¢yHkOH|a OX ), ¥ KOjoj cy koedu-
IIHjeHTH TPOU3BOJbHE (PYHKUU]jE NPOMEHJbHBE X.

Csakom uHmMezpaOUAHOM CAYHQAJY AugepeHyujanHe jegHauu-
He (20) opzosapahe no jeaan uHmezpabunaun caydaj augepenyil-
janne jeanauure (23). '

Tako nam je pmara moryhHocT pma obpasyjemo 6GeckpajHo
MHOr0O uHTErpabuauux audepenuujaasux jemxnauuna tuna (19).

O npumenn oBe Mmerole OaBuhemo ce y jeaHoj sace6GHO]
pacnpaBd., Caxa hemo u3HeTH OBa JBa BaXHa NAapTHKYJAapHA CJay-
yaja:

1° Bernoulli-ea nudepenunjaina jeqHaunna

dx _1[B 1oy L
7 —\/a X2+ 3 xt (¢ 1 3 cy KOHCTaHTe)

CBOJH C€, CMEHOM

/B y—
t \/a (y—x),
Ha nn@)epeﬂaujanﬂy jeIHauYuHy
dy «
(24) Ir = % + B

2° Bernoulli-eBa nudepenuujanHa jexnayuna

dx B t
gF =5 Xtz (cc B B Cy KOHCTaHTe)
CBOJH C€, CMEHOM
Ex.*_ l‘_._
grT A"

Ha XudepesIujanny jeIHAuNHy
d
(25) Y- Zqp-L,
Vnrerpabunne pudepennujanue jennaunse (24) u (25) yno-

TpebuhemMo y 4eTBPTOM OZe/bKY 3a JA00OHjatbe€ HHTErpabHIHHX
cayuaja nudepenuunjande jegHaumue (1).



16

| . T
(34) y=— & p+ Ya,a, VikpE—1,
a, a,

u npunawkhe tuny Lagrange-oBe jenHaunHe ako ce HCHybe-
HH OBH YCJIOBH
a Va a,
(35) ‘—1—1=)\x+p, —(—z——2=vx+~c,

2 2

TAe Cy A, 1, v, T Ma KaKBE€ KOHCTaHTE.
Jennauuna (34) ce ceoxu Ha THO (31) y xoMme je

o(p)=+ v Vkp>—1—2p,
V(p)= + = Vkp*—1—pp.
PemeﬂaeM‘jeauaquHa (33) u (35) mo aq, a,, a, HaNa3uMO

x+ 2 s
gl

_Ax+p
(36) S

rue je
A=(02—kv?) x*+2 (hp—kvt) x4 p2—kr

[Ipema Tome, jegnauuwHa

2
(dy) L 2 Ax+p.) dy+(vx+t_)_=O

(37) i~ JET 2

LpemcmaB/bQ HOB UHmEZpabunan 06aux jeanauune (2).
I3 o6paszana (26) u (28) mobuja ce

A Q.I.LXA'-J—F—}J“dx
(38) FX)=~e )
_ vx+
(39) X::F_\’—kva ~d

A) Kana je A*—kv®#0, mocae usBpiueHux Ksajgparypa, uma-
hemo
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(40)  F)= ,% [ VBt V] [ — Vx4 p—eVR]

e?{'-Qt'X _ [+ vV}C—)x_ +pt TLIE]SL

(1) . [\}\—VVE)X—{—}x—t V/?] S2

’

rae je { UMaruHapHa jeiuHuua, a

1
B i-{—v\ﬁc_
B S
A—vVk

Sy

Sy

Jeanauune (40) u (41) megpunuuly jepan noB 002Uk DYHKYU-
je F(X), gam y mapamemapckom 06nuxy, 2Ae je X mapamemap.

13 jennaumde (40) mMoxe ce u3bauuTH Napamerap X OOMO-
hy jennaumne (41) camO 3a cnemujajsHe BPENHOCTH KOHCTaHATa
2, p, v, T, k. HaBewhemMo HEKOJHKO NpuUMEpa Kana j€ eJuMuHa-
Iuja Moryhsa.

1° Kana je

S1= S,

u3nasH v=0, na je y oBOoM cJayuajy

1
= 2

+
_ -2 A —
Fx) = ;{k—) (sin 2.X)  *.

Bonmehu pauyHa o jenmnauunama (3) u (4), omwmuje peulerve

3a V=0 uma obauk
[

-~

F(X)=alsin QX +0)]  *,

HJIH
9
__2_‘_.
(42) F(X)=(A sin 2X+ B cos ©X) M
roe ¢y @, b; A, B ma KakBe KOHCTaHTe.
Osaj HoBH 00aHK PyHnKuHje F(X)3a A= ——% CBOJH CE HA NO-

3HATH OOJHK

F(X)=—A sin % X+ B cos % X.
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[Toxasahemo cama nocrynax KO_]HM ce J0Ja3d A0 OMNTer
HHTErpana jemHaymHe

—o-==
(43) (§§)+ YP=A (sin2X) %,
rae je
1
1 -
=) ] .
CM2HOM NPOMEHJ/bUBHX
1
(44) Y=y (32—
(45) Hetda jqpadi

2. 08 3x—z

y jennaumnu (43) mobuja ce

dy\? y? 2xxy  dy 2
(46) (a’—x) e me_sdx T =kl

Osa ce jennauuHa, pemewmeMno ), cBoiu Hal agrang e-
OBy JudepeHUHUjaNHy [eLHAYHHY
y = —2xp + \p—1,
YUjH j& ONIITH HHTErpan

A

_p A1 E
X=p (C+l+11>

1%+

?\.—{—1 R
y= +c VPF—T—2p (c+l+ll)

rie je C uHTerpamuoOHa KOHCTAHTa, a

A 1

1=fpﬂ7<p2—n"§dp.

Y cTBapH, OBIE€ HMaMO HHTErpabeie GHHOMHOr HAMpepeH-

nujana. OB ce MOXE MHTErpaJMTH y KOHAayHOM OOJHKY y OBa
JB1 C/y4aja
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206—1
0 _ “o—1
moa 2(1—a)’
2o
2 2= 1—26°

TIe je 6 Ma KakaB Leo 6poj, MO3UTUBAH MM HEraTHBAaH.
3amMeHOM HaheHHX BPEZHOCTH 332 X H y y o6pacuuma (44)
¥ (45), nobuja ce omwTH HHTerpan jenHauuHe (43) y mapamerap-
CKOM 006/HKY.
Kopucrehin ce Teopujom HHBapujaHaTa, A0J43UMO y OBOM
KOHKPETHOM cJay4ajy g0 ycaosa (10) y o6auky

(47)  (BM4+2) p2+4% O+ 1)% @M —2 QA +1) a,p =0

KOjH M3paxaBa noTpebaH u ITOBO/BAH YCJIOB H3Mmehy koeduuuje-
HaTa qQ, Q,, d, ¥ HUXOBUX H3BOJA3 0O X, ga 6u F buiao uedu-
HUCAHO oOpacuem

)

—_—Q e

F=AGin 2X)

Cmoza je pugpepenyujarna jeanauuna (2) ysex unmezpacis-
HA, Kaja reepuyujenmu q, a,, a, 3a7080ma8ajy ycaos (47). Ta-
&O CMO HALLIA ONMTH HHTEerpadunadn obiauk je qHauuHe (2) cBO-
JbMB HA MHTErpabuiaHy AudepeHnujanHy jesHauuny (43).

2° 3a A=0 umamo

)

ToiXi 7 / — i \[E —=
F(X)=% e+c>1 (v\&—1) (}l+\/}l2'— e+2t|7 VkX)VVk.

3° 3a n.=0, t=0 ﬂdéuja Ce mo3HaTH 06JuK

bX
F(X)=ae
4° Enumunanuja je moryhHa yBeK, KaX C€ NOLECHHM u360-
POM KOHCTaHaTa A, u, v, 1, k y jenHauunn (41) moGuje ma Kaxsa
jeAHauHHa, KOja Ce MOXEe pELIHTH Mo X,
Taxo, na npumep, xana je
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MOXEMO H3BPUIMTH E€JHMMHHAIKjy NapameTpa X.
B) Ilpu ycnosama

2P—ivi=0, Ap—kvr=0,

Ha/1as| ce
ol 1 vX
FX) = ]xé Gl (PR b oy (1 B —de
i vx 1
o= —_}——2— [}17:):% ~ 53 log (2kvx+pv+)w)] :

Ose gBe jennauude oZApehyjy jeaad HOB 007UK (PYHKUUje
F(X).
C) Cayuaj
NM—kvi=0 u ip—kvr=0

noBJaud 3a coboMm
p2—k*=0,

a tume u A=0. Crora Taj cayuyaj He MOXeMO y3eTH y 063Hup.

IIl. — a,=0. ¥ oBom cayuajy jensauusa (2), peweHa no
¥, je
L onst i onlk.
) y 20, p  2a, P

Ila 6u oBa jemHauyuHa npercraBbana Lagrange-oBy Iu-
epeHuUjaIHy jeIHaYHHY, MOTPEOHH CY H JAOBOJSHH OBH VCJIOBH
p jalny j y p y y

a _ i,
(49) ST Ax+p, T vX+r,

rje cy A, p, v, T MAa KaKB€ KOHCTRHTE.
M3 jennauuna (49) ce nanasu

5 _)\x—l—_p. e 1
" vx41’ ovxdr
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Jennauwuna

Mxtp_
vx+ 1t

-

dy\! y dy
(dx) vx—+t dx

npemcmasea jeAaH HOB UHmezpabUnaH obaux jeanauune (2).
[Ipema o6pacnuma (29) u (30) manasumo

JoiX
1 FX)=(aX+b)e -,
Kana je v=0;

—— Toi .
2° F(X)= (aeJrom +b)e+91 w:EH

b

kaga je v#0 (a u b cy koHcTaHTe, a4 [ MMaruHapHa jegHHHULA).
O6aux 1° je mo3uatu o0O6aHK, JOk 06auk 2° upemcmasiva
Jjenan nos ooaux pynruyuje F(X).

IV. — Lagrange-oBa nmudepennujanHa jerHayuHa HUje
jelMHa KOja ce HHTerpand MeTonom mudepeHudjabema. Raffy
y cBojoj pacnpasu: Sur certaines équations qu’on intégre en les
différentiant ') nokasao je, kako ce mory o6pa3osatu xudepeH-
Ll4jaJHe jeIHAYdHEe NpBOra pejna kKoje he ce WHHTErpajdTH METO-
Iom nupepennujamben-a.

Heka je mara nudepennujanHa jexHauuHa npsora pena
(50) y=9(x, p),
olakae ce AudepeHnHja/bEHEM HAJIA3H

_Op , dp dp
(51) ~vt op dx

Axo cM0 y cramy Ja HahemMO onmmTH HHTEerpan AudepeH-
udjanie jexnaumse (51)

(52) @(x7 p, C) = O)

rae je C uHTerpaluOHa KOHCT@HT4, OHA3 Ce ONWITH MHTerpas
jexnavune (060) pobumja enuMuHANUjOM mapameTpap U3 jeHAUYHHA
(50) u (52).

Raffy je nocraBuo u pewmuo oBaj npobaem: y jeanawuHu
(50) oapenumu ¢yuryujy ¢(x, p) mako aa ce uz usBoiHe jeana-

1Y Bulletin de la Société mathématique de France, t. XXIII, p. 50.
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; d
yune (51) aobuje sa dg uspecHa aumanumudka gopma gama yHa-
zpes.
M3 jennayune (51) u3nasm

do

p__._..

dp 0x

(53) a5 T

op

[IpernocraBuMo na je audepeHuHjaaHa jeHAUUHA

ap _
(54) 7= V(x, )
MHTErpabu/jH4, U 13 je HEeH ONIUTH HHTErpan
(85) o(x, p)=C,

rae je C uHTErpanuHoHa KOHCTaHTA.
Taga 3a u3nanaxewe (QyHKUHUjE @ HMAMO JIMHEApHY mnap-
IHjalHy jeXHaYHHY

0o dp
(56) 3 TV (% ) ancl:

Jla 6ucMO HAauIH OMNIUTH WHTErpaJ OBE MaplujajHe jenHa-
YyHHE, MOpaMO (OpMHPATH NOMOhHH CHCTeM OOUUYHHX JHPepeH-
IHjaJIHUX jeJHAYHHA

G APy - 69
1 Wx,p p°

Hs npeux xBejy pasmepa no6ujamo jemHayusy (04) uuju je:
OMIUTH HHTErpajg NPEeTCTaB/bEH jeJHAYHHOM (DD).

Crora je onmwTu HHTErpan jexsauuHe (56)

(57)

(58) o(x, P)=F [0 (x, p)]+ f pdx,

raie p tpe6a cmeHutH nomohy o6pacua 6(x, p)= C, na nocae u3-

Bpmene keaaparype 3amenutH C ca O(x, p); F npercrasma npo-

H3BOJbHY (QYHKIHjy aprymeHta 9(x, p). '
Hudepennujanna jennayuna (50) umMa Kao ONIUTH HHTE-

rpan -
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y = F(C)+ f p(x, C) dx

rae ce p uspauyHaBa u3 obpacua 9(x, p)=_C.

Hapewhemo nexkonmko mpumepa koje hemo ynorpebutu 3a
H3HAJAXEeHhe HOBHX HHTErpabuaHuX cayuyaja jexHadumne (1).

1° [Jugpepenyujarverve jeanauume

(59) y=xp+¥[xf(p)]

JA0BOJU A0 pA3ABaAjare@ npomeHspusux usmeky p u xf(p).
2° Cse pugpepenyujanne jepnadune, yuje Augeperyujaveroe
A0BOAU A0 XOMO2EHE jJeAHQHUUHe uamehy X U p, CAApKaAHe Cy Y

mumy
2 (91‘) _x
2fne je § upoussowHa ¢pynxkyuja oa t, a F apousposena gyuxyuja

e
CB02Q apzymenmd 7

3% [lucdepennujanua jegHaunHa
X
(61) Y=g P+om(x,p), -

rae je om(x, p) Xomorena ¢QyHKuHja cTeneHa m mo X u p, cme-

X ,
HOM t=—ﬁ nocraje

D] ==

y=5 p*+p"T().
OuzaBne ce pudepeHNMja/ber-eM HaJasu

m d m—2 ! ym -2 1_
—Tdtp + T'p™ —:2«—0,

Tj. JHHEapHA IH(epeHlHjaTHa jefHauuHa no pm—2,

Cmoza moxemo mspaumu Aa je Augpepenyujaina jegnauu-
Ha (61) unmezpadunna.

V. — Hudepesnujarna jeqHadnHa

(62) y=xp+V (x\p),
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rLe je n Ma KaKkBa KOHCTAaHTA Pa3/jHYUTA O HYyJE, NPETCTaB/ba
NapTHKyJ/JAapHH CAydaj jenHaumde (99), rae je

fip)="p.
Ha 6u jennauuna (62) umana 06/HK
a 1
1S—d— a_‘)pi a. V‘(‘:{12""72) p2_‘aoa2’

2
Mopa OGuTH

a _—
W(xVp)=ax® p+ VBx¥ipP—r,
rie cy «, B, Y Ma KaKkBe KOHCTAHTE.
[ughepenyujanna jegnauuna

y=xp+ax® p + VBx2pe—y
HJIH

2

dy\? y* 2(x+oxt) dy
(63) (d?c) * o

B— Bx2n (x4 oxn )?—Bx2n Y dx

T =0
T (oo JP—pan
apemcmasbq HOB UHMEpAbuian 06aux jeanaxune (2).
Jla 6u ce 3aTum jennaunna (62) pexykosasna HA OOJHK
Ll al
L .‘Zalp 2a, p’
Mopa OuTH

n
= B
= Xt = ,
Y(x Vp)=axt p+ X
rae Cy « 1 3 NpoM3BO/bHE KOHCTAHTE.
Hugpepenyujanna jegnauuna

@) (Htd ;

dx) " xFar dx T o)

Je Hos unmezpaounam obnux jeanaiuwe (2).
VI. — Cnenmjanan cayuaj jesnaunne (59) je

(65) y=xp+x* &(p),
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rIe je 71 Npou3BOJ/bHA KOHCTAHTA.
Hanomenumo na ce oBa audepeHunjanHa jeqHAUHHA, NOCHE
sudepennujamema, csoau Ha Bern o ulli-eBy nudepennujanny
jeAHAYHHYy NO X.
Muaterpabuauna jensauusa (65) CBOAJ/bHBA j& HA OOJHK
__q Vaoa?e ;
y=— i

2

kp®—1,
rie je

Kana je

6(p)=+ a Vkp*—1+8p,

(¢ 1 B cy Ma KaKBe€ KOHCTAHTE).
Aupepenyujanua jeanauuna

= (x+Bx") p+ o Vkp*—1

H/IHU
dy 2 y2 2(x—i—Bxn ) dy
_oadem
(x+ Bx" )2—kalxn
npemcmap/bd HOB UHMe2pAOUAAH 004Uk jeaHatuuHe (2).
JenxnauuHa (65) cBoau ce HA OOJHK
__ a1l _1
2a, p 2(111) ’
Kajga je
B
S(p)=cap +~ .
. (p)=op P
Crora je augpeperyujanua jeaHavuwna
2 } n
(67) GOAT o bRt
dx x+ax® dx ' x+ox®
HOBQ uxmezpabusHa jepnaquna ooauxka (2).
VII. — V wuurerpabunnoj nudepennujantoj jexaunuy (60)

el (-3)
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HeKAa je
6(f) =1+,

rae je k ma kakea KOHcTaHTta. Taza jeanauuna (60) moctaje

i k+1

Ila 61 oBa jexHauuHa umana O6IUK

a 1 ‘
y=—_tpt W —a,) p*—aya,
2 2
Mopa za byne
: N S
k—1 2

— NET
F(k 3{?1) = akxk—1p—(k+1)] % i\/b [fxk=1 p—+D)] WAL
HIH gl e~
F=ax" p + Vpx2p*—y,
rae cy o, 8, vy NpoM3BOJbHE KOHCTaHTE, a

o L0l
REYS

Augpepenyujanna jeana4ura

2 2 n
GO
(1;_72 1'_ (IX") =X BxQn (____ + CLX“)——BXM

e .
(i':—r'[—f—otx )—Bx

UspaKABa jenan HOB UHME2PAOUNIAH 001UK jejHaHuHe (2).
Jlako ce Hanasu na je nudepeHuujanHa jeiHayMHa

N2
(69) (?’2) = o e Y + 3 =0
dx E dx o [ X g
1—n l—n

tuna (60), u oHQ mpemCmAaBPQ HOB UHME2PAGUNAH O0GJUK jeJHA-
yune (2).
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VIII. — ¥ unterpabuanoj audepednujantoj jeanaunnu (61)

y=5p+on(x, D)

8] &

HeKa je

Pm(x, p)=J(x) p+ W(x) p>—6(x),

rae hemo f, V, & oxpemutd Taxko, na 6u ¢m(x, p) Ouina xomore-
Ha yHKOHja MO X ¥ P JHUMEH3HUje M.
Hs Tora ce ycaosa nanasu

Jix) = axm,
W(x) = Bx>m-2,
O(x) = yx*m,

rae cy o, (3, Yy Ma KaKkse KOHCTAHTe.
[ugepenyujanna jeanauuxa

y= 3‘— p+oxm=lp + \Bxm—2 p2— yxom

nJau
(70) 4 S S
dx X m—1 2 2m—2
(§+ax ) — Bx
X \
2 {5+ oaxm-1
S N~ S
(_2_+axm—~1) . Bx?m—i.’ (—2—+axm—1) . Bx2m

Aaje HOB UHmezpaounaw 06Uk jegHauuwe (2).
JIaKo ce Hana3m Ja je jenHauyuHa

2 m+1
(71) (Efl)_x__l__._ %Jr_?x -0
§_+me—1 %_{_me—l

tana (61), u oHa je Hopa unmezpaduina jegHaqura o6auka (2).

IX. — Jugpepenyujanne jeanauune (63), (64), (66), (67),
(68), (69), (70) u (71) cBoge. ce na-kanonuuxu.o6nux (I) mako Ak
F(X) uma jenan on o6ruxa
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grange-oBy, koja je Beh umckopumheHna y Tpehem 0ae/bKy 0BO-
ra paja.

I. — 3a m=2u
0(y)=ay™+8,
P(y)= Yy’2+6
W(y')=2ey’,
J)=1,

TAE ¢y «, B, 7, O, € Ma KakBe KOHCTaHTe, jenHauuna (72) je
06aunka (2)

@y, 2(—x _dy  p+dx
(74) (dx)+x2+yx+oc x‘~’+yx+ay CHyx+ o

¥ cBogu ce, Legendre-osom Tpanchopmanmjom, Ha Ricca-
1i-eBy jenHauyuHy

2= QEPZ OCP +B
75 - vy =0
(79) +(7+28>p~+8 (y+2¢) P46 " (y+22) p+8

Y OBOM KOHKPETHOM cJay4dajy AoOujamo

e—x)dx
[ fonts

b

(Bt &) (x*+ vx + oc)
(y—}-?e) x4 o—e?

F(X) =
(76)

V(y+2e) x+o—e?
; dx
X*+rx4+ao
Ose zape JeqHauuwe pegpuHuuly jenaw HOB O0AUK PyHKUYlje
F(X), xapaxmepucmu4ar no mome, wmo je AugepeHyujanna jes-
Ha4uHa

X~

(dy\ +YI=F(X)

aX

y mome cayiajy csojmusa Ha jeaHy Riccati-esy npugepenyu-
JAaHy jeaHauuHy.

[Ipema mno3natoj Teopemu, KaaroJ C€ 3HA jenaH NapTHKY-
JlapaH uHTerpaa Riccati-ese jexHauune, mHEHO €€ MHTErpabe-
¥h€ CBOJAM HA MHTErpab€ie JuHeapHe JudepeHiHujaHe jeJHa-
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yyHe npsora pena. Crora je ox ocoduror 3Hadaja Hahu jexan
napTHKyJaapaH HHTErpan jennaudde (75) 3a Ma KakBe BPEIHOCTH
KOHCTaHaTa o, B3, v, O, € uau 6ap jeNaH HEH NaPTHKYJA3apaH HH-
TerpaJ, crnenujandsupajyhy BPEIHOCTH THX KOHCTaHATa.

1° Tako ce Hana3w, HA MPUMEDP, Na CY NAPTHKYJAAPHH HH-
Terpanu jenHauune (75)

21 = _JC VZE)

npu ycaosy a=0 u ¢=0.
Crora je pudepeHnujanna jenHaduna

dz . 2° B

dp T s T s 0

UHTErpabuiNa U mOBJAQHU 3Q COO0M UHmEzPaGUAHy Augepenyu-
JjanHy jeawauuny ooauka (2)

(dy)2+ y? 2y dy  B+bx _

dx] " x (x+7) x+ydx" x(x+y)

Q4 muMe U HOB UHmeepabuaqH o6auk jeanauuwe (I)

avie 1/ X X
(a-)z.)-{'-y ——F(BSII‘I Q‘“"{"(S’YCOS —2'—).

2° Kana je

(77) o= —%‘2:8) ,

OHI4 jé NapTHKYyJapHH WHHTerpan jemnauune (75)

Zl-':—‘gp.

Crora je jennauuna (74) unrerpaGuina, Kaga o @Ma Bpel-
HOCT nedunucangy obpacuem (77).
Ilpema towme, jegnauune (76), y rojuma je

npemcmasajy jeAan HOB o0auk gyuryuje F(X) sa xoju ke jen-
rauuna (1) oumy uHmezpaAGUIHA, '
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3° Koucranre q, b, ¢, d, e, f y dyskunju

ap*+ bp+c

A tep +f

MOXEMO OJpPEeIuTH TaKo Xa O0Ba (yHKIHja NpercraBba nap-
THKYJAaDHM HHTErpan jenHauuHe (75) y KOjoj mOjeIMHHM KOH-
crairama «, B, y, §, € MOpaMo JaTH CHEUHjaJHE BPeNHOCTH.

Ha maj naqun po6unu OGuCMO HEKOJIUKO HOBUX UHmEZPA-
ounnux caydaja jeanaqurna (1) u (2).

IlI. — Kana je a=0, B=0, Riccati-esa jexnaunua (75)
cBOAM ce Ha Bernoulli-eBy jexnauuny.
Crora je gugeperuujanna jeanaquna

(4_11\2_*_ LR 2 (e—x) a’y+ 8 _0

dxj " x (x+7) | x(x+ () x+y

HOB UHmMEZPAGUAQH 002Uk jeaHaquHe (2).
OBOM HOBOM HHTETrpPaOMIHOM CJay4ajy jexHauuse (2) 0420-
Bapa Hop 06auk pynxuyuje F(X) mepurucan Ha cnejpehu HauiH:

QY+8 _Y+ee
2 il _4(x—l-7) _ gl
FR=8 G oy
_ V(y+28) g7
X‘if Xy

IV. — Heka je y jemnauunu (72) 0(y')=0. Tama ce 3a
m=—1 nobuja

[xp(y)+ ¥ (V)] (xy'—)+1) = 0.

Jla 6u oBa jexiHaunHa uMMazna oOauk (2), Mopajy 6uTHu ucnoy-
IbEHH YCI0BH

o()) = oy,
\]f(y,) = Ba
JO) =1yt 1,

rae cy- o, B, Y Ma KaxkBe KOHCTaHTe,
[Ipema Towme, jeaHnauuna
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(511 B Bx a1
dx/ ax®+y  ax®+y Y dx ax®+y
je jeana HoBA UHmME2PAOUTHA jeanawua obauka (2).

Osa jeanavuna mosaauu 3a co00M maxohe HOB unmezpadu-

nan ooaux jeanauuwe (1), z2ne je

Yax*+ Y)BQ;“Y—H
PR = ot pr e rapy
[V Ay,
X=+ 9 (@1 7) dx.

V. — Kana je m=—1, jennaunna (72) nocraje

(xy'—p) [80/)+x0(y) + y¥(¥)] + /) =0.
Ca ¢ynkuujama
6(y) = oy,
o(y) = BY,
V) =",
JON=1,

rae ¢y o, (3, v NpoM3BOJ/bHE KOHCTAaHTE, jeaHaunHa (72) nmpunana
06auky (2) xoju ce, Legendre-oBom Tpanchopmanujom, CBO-
AH HA O6JMK

dz o Y z 1 ik

_—_— e s o e

dp- Bty B+yp BHypz’

PasnukoBahemo z1Ba ciayuaja:
1° [NTokasanu cMo na je jennauuHa

(78)

(79) Zelyp 2

uHTErpabuana, Ymopehemwem jennauuna (78) u (79) Buaumo, zxa
je jemnaunna (78) wuurerpabuina, Kama o, B, y UMajy caegehe
BPEIHOCTH '

2 s
a"'_aa B"'E’ Y= ?I-
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[Augpepenyujanna jeanavuna

dyy¢, _y° . b=3x _dy a _
(Eic) s x(2x—0b) T x(2x—b) Y dx x(2x—b)_0

UspaxaBa jeAaH HOB uHmezpabunaH 00JUK JeaHauduHe (2), oAarne
ce Robuja HoB uHmezpadunaw o6auk jegnadune (1), 2ae je

b—3
4ax (b—2x) ef X(@:%) dx

F= (x—b)E
o Mx=b)dx
X=d il @x—b)

Kag u3BpmuMo OBJ€ Ha’HAUEHE KBaLpaType, UMamo

— 4a V2x—b
(80) FX) ==
Vx
(81) X=+1llog; — .
V2x— b

H3 (81) ce Hanasm

_Q.X -— .X —4. D
x=e (e+_91 t /e+ l —b),
wto Tpeba cmenuTH y obpacuy (80).
2° Kaga je y=0, ropwu pesyarar Hema cmuciaa. Tana jen-
HaunHa (78) nocraje

(82) e

nax/je uHTerpabuaHa gudepeHuujanHa jexnaunsa 06JMKa

: dz a
(83) o = ko,
YHjy CMO HHTErpabuJHOCT NOKa3au y ﬂpyrdM OLE/bKYy OBOra
paza.
Ynopehewem jeanayuna (82) m (83) nanasm ce
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b

1
(I—E, B-———d.

[ugpepenyujanna jegHauuna

GyY_ydy, a
(Zz’?c)—x dxt 5= "

Jje jeana Hosa unmezpabunwa jepnauuna ooauxa (2).
3a F(X) Hanasumo

4q
+ X
e

F(X)=

wmo upemcmaspQ jeAaH HOB 06auk gynrkyuje F(X).



Oaemak nemu

flpernen HaBeJeHHX HOBHX MHTerpaGuUJIHUX cnyllaja_

I. — Iudepennujanna jennaunna

(2) (d ) a5 420, dx +a,=

MOXE C€ MHTErpajuTH KBaApaTypama, KaZa uUMa jellaH OX CJaeje-
hux ob6amka:

2
19 [(W2—kv?) X242 Ap—kvt) X+ p2—kc? (Z,—fc) +

+y* +2(lx+p«)y -+(vx+r)2

(=)

2 (vx+r)( ) +y dy-l'-}\.x—{—p. 0,

dx
d
3% [(x+oaxm )2—-8.\'2”]( )+y (x+ccx“)ydy+y 0,

2
40 x“(x+ax“)(g»§> ygiH% 0,

dv\ 2
5%  [(x+Bx" P—kalx?) (EI%Z) +*—2(x+Bx" )y %—{- ofx2n =0,

é a’y
0 n _
6° (x+oaxm) (d ) Vs +Bx 0,

o e -

<

7
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(U n ' n dy n dy _
o efore 2 ol
X 2 dy\? X dy .
9° .[(§+ax“)——8x2“] (z—ii—)c) +y*—2 (§ + qx“) y d—ii{yx?“-l-?: 0,

o (e oo

RQ'

2

—By*+(B—a) xy +1—

%l@*

2
110 x(x+y)(—y)+y 42 (e— x)yd+8x 0,

12° (ax?4+y) (

=S

0 . 2, 2 s AN gz_ =
13° x(2x—b) +y2+(b 3x)ydx a=0,

140 x(b—x)(g—)—(b x)yd +a=0.

. — I[mbepeﬂuujanﬂa jenmHauMHa

150 (x4 yx—{—a)( )+y +2(8——x)yd +B+5x -0,

Koja je cnenujanad cayuaj jegnagune (2), CBOAM C€ Ha jefHy
Riccati-eBy jennauuny.

II. — Judepennujanaa jeanaunua
(dY

(1) dX)+Y2 F(X)

MOXE ce UHTErpaJuTu KBanpaTypama Kana F(X) HMa j€1aH on
OBUX 00JIUKaA:

Fi(X) =}; [+ VB xR = B e — VT
10
X [()\-{—v\k)x—}—p-i-'c\'k] e
[(A—vVk) x+p—r Vk] 5
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F(X) ==;\—2 (pv—A1) (v +pvHAir) | 2 gwv—he

i[ vx
Xy 2 [pv—)\r 22
(A2—kv2=0, Ap—kvt0);

TaovX Fe(14+v)X
B e e TG,

log (22vx +pv +)\1:)]

F(X)=(ae

B—Y
4 (ox® + y) 2«
(atB)* x*+4By’

[ V= (+B) x*—4By
X_'if 2 (ax®4+7) dx

— 41
F(X)=

' Vox—b
[ F(X)=—"4a(:x_—_"b? ’

l F X, F IX +41X
xX=e (e

— b);
4a
Y+8 __Y+ee
iy (x+7) W
F(X)—B —(y+2) x O’
V(y+2¢e) x—e*
X=+ BT dx.

IV. — Hudepenunjanna jennaguna (1), kaza je Gynxuuja

F(X) onpetjena ob6pacuuma

80

(L—X) dx
F(X)= (B+8x (X“"}-‘{x-*-a) fxz-{-\x-]-o:
(v+2¢) x+o—e?

V(y + 2¢) x+ a—¢?
LT x +7x+oc

e

dx,

¢cBoau ce Ha jeany Riccati-eBy nudepednujanny jexHaumny.
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MMpumenbe: Kopucrehu ce TeopujoMm unHBapmjaHara (one-
JbaK IPYru), MOxkeMo 006pa30oBaTH HajoONIITHj¥ OOJMK jeRXHAUHHE
(2) takaB jpa je cBOmJbUB Ha jemnauuny (1), rae je F(X) zato
Ma KOjuM OJl NOMEHYTHX OO0JHKA.

Ceu ropwu ob6aunu ¢Qyuxuuje F(X) mory ce yonmuTuTu
craB/bajylin mecto X uspa3 X+ w, mecro F uzpas nF, rpe cy
W ¥ ® Ma KaKBe KOHCTaHTE.



