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Oa mocTaHKa Au®epEeHIUjalHIX jeAHAUUHA, IIOCTaB-
JbEH je Ipof.JeM HHXOBOI pellema. Y AeBeTHAECTOM
BEKY HAIyIITa ce NpBOOUTHHM Ipob.JeM peliema: Hahu
Pynnyujy degfunucany oarom ougiepeHyujainHom jeoHa-
YYUHOM, U TOCTaB.ba HOB: Hahu ocobuHe Te Gynryuje,
Koja je defuHucana darom OugiepeHyujaiHom jeoHauu-
HOM, U aKo ce He 3Ha cama Ta gynryuja. Hosm mpo-
64eM MOpao ce NOCTaBHTH, jep je AoxasaHo A3 uUMa U
TAKBHX AM®CPEHINjaHUX jeAHAUUHA (a TaKBE CY CKOpPO
cge) uilje pellelme HUje HUKAKBa KOMOMHALUM]a A0 CaA
no3HaTUX ®YHKIHUja Y KOHAUHOM Opojy, Beh Hera a0 cap
Heno3Hata oyHkuuja. Hosu npobaem, u ako je NPUBUAHO
TeMxHU, A4 ce PacTaBUTH HA MHOTO MambHUX IOA-IIpobaeMma,
Mehy KojuMa UMa W TAKBUX, KOjU Cy JAaKIIX HO IPBO-
6uTHH IIpob.eM.

Mehy TuM moa-upoO.aeMuMa Ha.aa3€ Ce HEKH uHje je
pemieme Be3aHO 3a N3BEeCHE FeOMEeTPHUCKEe CAUKe, Koje
IpunaAajy AaToj AudepeHUujasHo] jeAHaduun. Ao cag
yrnorpe6.peHe I'eOMEeTPUCKE CAUKE Cy U3BECHU IOAUI'OHH,
3BaHH (fuzypaTusHu WOIUOHU.

[pBi ®yrypaTHBHH HOANTOH yHoTpebuo je Newton,')
Aa Om pasABOjuo I'paHe ®YHKIUje, KOja je AePUHUCAHA

1) Bu6amorpasujy suaetH y: Encyclopédie des siences mathematiques
(éd. fr.) tome 1, volume II. p. 124. note 397.
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aire6apCKOM jEAHaYHNHOM (KOja Ce MOKe CMaTpaTH Kao
AUdepeHnujalHa jeAHaYHHa, HYATOT peAa).

Briot u Bouquet') ynorpe6.baBaau €y SUIYPATUBHU
TMOAUTI'OH A2 OApeje MHPHMHHTE3UMaJdHU PeA TPaHa OYHK-
nuje, Koja je Ae®UHUCAHA AMPEDPEHIIUJAAHUM jeAHAUUHA
OpPBOr peAa U IPBOT CTENeHa II0 M3BOAY a TaKO 1ICTO
X XO0AOMODP®HOCT TUX TrpaHa.

Fine®) je ynorpeduo &UIypaTUBHU IOJNIOH 3a pe-
meme ucTor rpodaema kao n Briot 1 Bouqnet, aau sa
jeAHauMHe, KOje Cy HOJAMHOM IO H3BOAY.

M. Ilerposufi®) je ynoTpeduo ®urypaTuBHHM IOJAHIOH
3a 0ApeA0y TOKPeTHOCTH MAM HEIOKPEeTHOCTH Hy.la U
6eckoHauHuna, I 0ApeAby HUXOBOr peja.

Hexa je

(1) ZAz¢ub (W) =0

AaTa AuU®epeHuUjadHa jejHaduna. Axo je =0, To
je aarebapcra jeanauuda; Newton 3a KOHCTPYRIU]Y
ysuMa caMo @ u 3, Ka0 ABe KOODAMHATE jefHe Tauyke.
Axo je 8, =0 u 3, = 1; Briot u Bouquet womO6unyjy
a u 8, ca 8, u a06ujajy mo ABe KOODAUHATE jeAHE
taure. Ucro Ttako padu u Fine. M. Tlerposuh mnpasu
ABe wroMmbunauuje camo oz 3, u 3, u Ao6uja ABe KOODAU-
HaTe jeAHe Tauke. Te Tauke ce obaBujajy U310MHEHOM
AnHUjoM U A00uja ce NOJMIOH.

IIpo6aemu, koje caM ja uMao y BUAY, TPAKHAU CY
HOB noanrod. Taj HOBU IOAUTrOH uMa jeAHY 3HAYAJHY
0COOMHY : Aa HOTIYHO 3aMewyje AaTy AudepeHuujalHy

! Briot et Bonquet: Recherches sur les propriétés des fonctions dé-
finies par des équations différentielles (Journal de I'Ecole Polythechnique,
tomme XXI, 1856).

2) Fine: On the Functions Defined, by Differential Equations, with an
Extension of the Puiseux Polygon Construction to these Equations (Amer
Journal of Math., 1889).

3) Michel Petrovitch: Sur les Zeros et les infinis des intégrales des
équations différentielles algébriques (Thése, Paris 1894, G. V).



jeAHAUHHY, T. j. A4 €€ ca IWera Mo:e IOHOBO Hamlu-
caTl AaTa AUPEPEHIjaHA jeAHAYUHA. TaxBu MOAUTrOHHU
MOTY C€ KOHCTDYHMCATH 32 AUPEDPEHIUjaAHE jeAHAuNHe
Ma KOT peja.

Hexa je

0 maeel g T ()=
(2) Az urte| ~ o~ azt) T \dr =0

AUdepeHIjalHa jeAHaUMHA peAa n. Aa OMX KOHCTPYHU-
ca0 ®UrYPATUBHU IOANTOH jeAHauuHe (2) y3eo cam He-
KOAMKO aucTuha W Ha HBUMA HALPTAO IO HEKOJAUKO Ta-
yaka kao Newton 3a airebapcke jeAHaunHe. 3aTUM caMm
110 HEKOJAUKO 04 TUX AUCTUha CA0MKUO HA U3BECTAH HAYUH
u 206u0 caoocene aucrufie upsoza peda. 3aTUM caM Ha
#3BeCTaH HAYMH CJAOKIO Te CAO¥KEHE AUCTOBE IPBOT PeAd
1 A00M0 caomene Jaucrose Opyz0z peda. U tako Hajsaa
cAaTalkbeM CAOMKEeHHX JAHcTOBa (n—1)°f peaa Ao6no caM
caoocene aucrose n1°F peda. Ilojeaune Tauxke Ha TUM a1~
CTOBUMA 30BY ce gusyparuene Tauke. CBaKa Tauka 0Aro-
Bapa jeAHOM 4Y.AaHY M OGPHYTO CBAKOj Ta4Kil OATOBapa
jeAan uaaH, CBaka TadKa HOCH U3BECTAH KOCPUIMEHAT,
KoeodllfueHaT Ta4yKe, a TO jé KOoeouIUneHaT 4.aHa KOMe
oarosapa Ta Tayka. CKyIn CBHX SUTYPATHBHUX TayaKa
30Be ce cKyn guesypaTugrux Tavaxa.

AuoepennujalHoj jeaiaulHil peaa n 0AroBapa CA0-
}eH JAHCT peAa n. Aared6apckoj jeAHauYMHA OATOBApa
OpOCT ALCT (aarefapcka jeAHAUNHA je AUdepeHUujalHa
jeaHaunrHa peaa 0, NPOCT JAHCT je C.AOMEH AucT peaa 0).
Hako ce 113 npocTnx AnctoBa A001ja CA0KEH AUCT peaa 1,
CTO TAaKO y HPUHIHUIY AoGuja ce 0j JAICTOBa peaa h
auer peaa k4 1. Orya ce Brau, A2 cy AlndepeHnu-
jaane jepnaymHe peaa k 4 1 OHOAMKO KOMILAMKOBaHUje
HO jeAHaunHe peja R, KOAMKO Cy AUdEDPeHIINjaaHe jeA-
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HaYyuHe peAd [ KOMILUKOBAHU|® HO jeaAHaYNHE PeAa 0,
T. j. HO aarebapcke jeAHauUMHe.

IlocMaTpameM CRYNa OUTYPATHBHUX TayaKa MOIY
ce M3yuaBaTH pa3HOBPCHe 0coONMHe pellema AUGEDEH-
nujalHe jeAHaunHe, KOja 0OAroBapa TOM ckymy. Pemema
IMa ABE BpCTe: jeAHa Ce 30BY uHTezpalu, aKko He3a-
BUCHO HPOMEH.bUBa MOKe BapupaTu y GeckpajHO MaJaoM
KPYI'y OKO I3BecHe TadKe; aKo je IaK peluemwme TaKBO,
Aa OCTaje pelleme ¢aMo AOK.Ae He3aBHCHO NPOMEH.bHBA
Bapupa y M3BECHOM yIay dlje je TeMe NMocMarpaHa Tauka,
a npecraje OuTh pemieme, Kaj OH& m3abe m3 TOT yraa,
TaKBO PEUIeHEe Ce 30BE KapaKTepucTuxa.

Y oBoM paay mu.e MM je 610 Aa pasBHUjeM Y peA HHTe-
rpase AU®EDEHIHjaAHNX jeAHadNHa IPBOT peaa, OCTaB-
bajyhu KapakTepucTHKE THX jeiHAuHHA, KA0 ¥ MHTe-
rpa.Je I KapaKTepHUcTHKe AUPEePEeHNNjalHUX jeAHAUNnHA
Bunier peja 3sa aounuje. CeMm Tora cam XTeo A3 YHH-
®OPMHUILIEM HEKe paHuje Hahere TeopeMe O jeAHAUUHAMA
IPBOr peja, Kao TeopeMme Painlevé-a 0 HENOKPETHOCTH
eCeHINjalHUX cuuryaaputrera, Fuchs-a 0 NOKPETHOCTH
aareb6apcKuX KPHTHYHMX Tauaka, Painlevé-a o nokper-
HOCTH aJAre6apCcKuX KpUTHYHUX Tadaka m M. Ilerposufia
O HENOKPETHOCTH U IOKPETHOCTH HYJ/3 M GECKOHAYHHIA.

OBaj paa moae.beH je Ha 4YeTHpU TaaBe.

IIpsa 2aa6a casp#i A€OMHHIN]Y OUIYPATHBHUX Ta-
YaKa M OUTYPATHBHOI HOANIOHA, KA0 U APYrux Hspasa
BE3aHUX 3a moauroH. Hako cBakoj TpaHceopmMaunujn Aate
jeABaunHe 0AroBapa u3BeCHa TPAHCPOPMAUUja MOANTOHA,
3HeTe ¢y Ty m norpe6GHe TpaHceopmanuje. Ty je mo-
KasaH 1l OAHOC OBOT ®HIMYPATUBHOD IIOANTOHa €a OCTa-
AUM ®UI'YPATHBHUM noamronuma (3° u 12°),

Apyza 21a6a CAADKH ACOUHHUIN]Y acUMOTOTa IO-
jeAHHHX TrIpaHa OYHKIUje Koja je AedHHICAHA AATOM
AUGEpEHIjaAHOM jOAHAUHHOM y OJAHMBHHII AaTe TadyKe.
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Acumnrora uMa pasHiX pejoBa. 3aTHM C€ IOKa3yje KaKo
ce Ha.Jla3e aCHUMITOTE INPBOI' peAa.

Tpeha :irasa NHOKa3yje Kako ce A00Hjajy aCcUMITOTe
Apyror, Tpeher n T. A. peia, U KaKo ce U3 mUX Ao6mja
peA, Koju mpecTaB.ba TPAKEHO pelleme, OAHOCHO IpaHy
TOra pelllema, Kojy cMo m3abpaan 3a pPa3BUjame Y peA.
Ha xpajy ce Ha.ja3u DPAKTHYHO YNYCTBO 3a pas3BHjame
TrpaHe y pej U H3a Hera npumepn.

Yerepra 2436a CaApPEM NPIMEHY Ha HEKOAHKO [pO-
6.1eMa aHaJHTIUHE TeOpHje AldepeHINjalHIX jeAHaUHA,
npsor peaa. IIpBo ce ucnuTyje aHaAMTHYHO NPOAYHKEHE
peAoBa AodujeHux y Tpehoj raasi.

[Tocae Tora mocmarpa ce BapHjaiuja HHTerPAIKOHS
KOHCTaHTe, Ha ce Ao0ujajy pasHe TeopeMe O IOKpeT-
HOCTH M HEMOKPEeTHOCTH CHHIYJAAPHTETa, Ka0 TeopeMma
Painlevé-a 0 HENOKpPeTHOCTH €CEHIUjalHUX CHHIY.AapH-
teta. Teopema M. Ilerposufia O NMOKPETHOCTH M HEIO-
KpPeTHOCTH Hy.la u OeckoHaununa, Teopema Fuchs-a o
HEeNOKPeTHOCTN aArefapcKUX KPHTHYHMUX Ta4dyaka U Teo-
peMa Painléve-a o MOKpeTHOCTH aAredapCKUX KPUTHYHUX
TauaKa.



IIPBA TJIABA
PUFYPATUBHKW NONUT OH

— LEDUHHUMJE U TPAHCHOPMALMIE —

—————

[. DesouHuumje
1°, Heka je
dU

(1) F(LLLEZ):O

AuoepeHIUjalHA jeAHAYMHA KOjy XoheMo Aa MCIHTaMO.
IIpernocraBuhemo aa jeanaumna (1) 3ajoBO.baBa OBE

ycaoBe :
Upeu Yyca06: AeBa CTpPaHa jepsHaudHe (1) je moanHom
au
IO UBBOAY 77, PEIWMO peaa m, T. j. obamka:
n au -
2.31 fﬁl (Z7 U) (55 (ﬂl:0,1,2,---n)
0 dz

opyzu ycaoe: roeeunuenar fg (Z, U) 3a cBe Bpea-
Hoctn 3, oA 0 A0 m cy ®YHKOHje KOje ce MOTy PasBUTH
y peA ypehen mo cremenuma op Z—Z,, U—U, y 6an-
3uHM Tauke (Z,, U)) rae ¢y UM M3J0KUTE.bM Ma KAKBH
OpojeBu: MO3MTHBHY, HETATUBHMY, LleAl, DANUOHAAHM, UPA-
OUOHAJHN, PeaJHN HAM KOMILIEKCHH; II0A YCJAOBOM A3
je MOAyO Hu3.a03RHTe.HA, KOjU caApku y cebm 6ap jejan
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6poj HeraTMBaH, MalkH 0A M3BECHOT oapehenor 6poja,
KOjHU TEOPHCKH MOKe O6uTH KOAMKO XoheMo Beaurd, a
OPaKTHYHO KOjU MOpa OUTH TaKaB Aa TJ1aBHU A€0 OU-
rypaTuBHOr ToanroHa 6yae moryhe HaumpraTh.

IIpema Tome Moryhe je Hamucarm jeaHaduny (1)
y 06anRy:

(2) Ea Eﬂo Z,g‘ AZe B UBi= 0 ca U = ﬁ
M N 0

(unaexc o, $,, B, xoju Tpeba mmcarm mopes A Hehemo
mucaTd pajgu yopomhaBama; Tako mcro y mecro X% X
nucahemo camo X; rpanune, usmehy Kojux Tpe6a ysern
36up, nucakeMo caMo OHAa KaJj OHe HICY OHEe Koje ce
o6muno ysuMmajy). M, N cy aBa Opoja Ma.ao0 Ipe Aeou-
HucaHa, n je u3 obpacua (1). Koeonnuentun A cy oyHk-
nuje ob6auka jepHauuHe (1) BeHHX KoeeuUIUeHATa U 6po-
jea Z, u U, 1. j. taure (Z,, U,).

Hauomena. Bpojesm o m 3, cy y mpaxcu peaanu
6pojeBn; aau Npu TpaHCHOpPMalMjaMa jepHaulHe, Opoj &
MOKe IIOCTATH KOMILAeKCaH O6poj.

2°. Cmennmo y (2).

1 du .
Z—2Z, ca z, U—U, ca u, U' ca v’ == ——~ jeana-

ynHa (2) moctahe
(3) XAz ubhu'bh =0
Younmo caa Ma Koju oA 44aHOBA JeBe CTPaHE jeAHa-
yuHe (3):
(4) A ze ubou'h

M N AUCTOBA KOju HOce mHAekce: 0, 1, 2, . - - n. Ha cBa-
KOM JHICTY HalpTajMo [0 KOOPAMHATHHM CHCTEM HOD, mpa-



BOYram ca InodeTkoM y Taukum O, 0, .- U.. Ha anmery
MHAeKca 3, HAlPTajMo TauKy unje cy xoopauHare (o, 3,),
nopea Te Tayke HanummuMmo KoeeunmueHat A. Ta rauka
(@, B,) roeounuenTa A, Ha JUCTY HHAEKCA 3, IPEACTABDA
HaM 4aaH (4). JeasoMm u.4aHy (4) oAroBapa jeAHa jepHHA
TAKO Ae®HUHUCAHA TAa4yKa, I jeAHO] TaKO ACPHHUCAHO]
TauKa OArOBapa jeaaH jeanHn uyaad (4). Tako aAeounu-
CaHa Tauka 30Be ce guezyparuexa rauxa. OHa IOTIYHO
npecTaBba 4AaH H 3aMemYyje ra, Kao i 0OpHYTO, ¢ TOra
he ce y mayhum ozemmuma udecro pehu rTauka, ma THM
pasyMeMo 4JaH (4).
Tako Ha npumep 4Y1aHOBUMA jeAHathe

(42° 4 u) u"” + (2zu—u’) u® - 2u—22° + 1) =

oAropapahe Tauke Ha TpM amcTa, 4iju cy unAexcu: 0, 1, 2.
(Buan cauxe 1, 2, 3).

1
*1
1 a2
g, 7

Ca. 1. a2,

3aMHCAHNMO Ca4 Aa Cy CBK AICTOBU HHAeKca: i, 2,..n

OPOBHAHH M METHMO HX HA JAUCT uHAeKca ( Tako, Aa
HoueTak Ancra usHpexca §, 6yae y tauxrs (— 3,, 4+ 3,
amcta HHAekca 0, wam y Taurn (— (8,—h), +(B,—kR))
AnCTa WHAEKca k; W Aa cy IOBUTUBHH DPABIH alclu-
CHMX 0Ca CBUjy JAHCTOBA MapaJeiHN y UCTOM CMHCAY.
Cse ourypaTuBHe TauKe jeiHauuHe (3) T. j. @urypa-
THBHE Tadyke CBUjy 4JaaHoBa (4) jeamauuse (3) Bmaehe
ce KpO3 JAMCT WHAEKCA N Kao Aa Cy Ha AMCTY uHAeKca 0.
Taj CHYIl $UrYPATUBHUX TAuaKa Y1aHOBA (4) jeaHauune (3)
30Be ce ckyu @Puzyparuenux Tauaka jeauauune (3). Aa
61 pasAMKOBAAM KOM AHCTy NPUNaja Koja OA SUIypa-
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THBHHX Tadaka, MOTYy Ceé TauKe O3HAUNTH PasAUYUTO,
Ka0 Ha TPH AMCTa Y DPaHUjeM TpuMepy, HAH Ce MOKe
McIpeA KOedUIMeHTa TayKe HANNCATH HHAEKC JHCTA.
Taja ce Mory cBe Tauke HAIPTATH HA jEAHOM .JUCTY.
Takro Maaonpehaiumem npumepy oaroapada 61 CAUKS 4.
Tauke koje cy 6umie osHaue-

11
. F [o’ HE 3HAIUM&: g x,. HOCe UcIIpej
7 ¢0,
"2 rKoeonuuenara 6pojese: 2,1, 0.
1] —>
: = Cryn ®HIypaTHBHUX TadvaKa
0 - —
' 02 02 MOX€ C¢€ HalpPTATH 0 0AMax
4 T .
ca. 4. Ha JeAHOM JMCTY, 3a TO HaM

CAYMKH OBO

Yuycreo sa yprawe cryuma puzypaTusHux Tauara:
V3Me ce mpaBoyraM KOOPAMHATHH CHCTEM Ca MOYETKOM
0,, n Hanpra Ttaura (¢—8,, B, + B,), mopes Te Tauxe
Hamume ce uHAexc 3, u koeounuenart uaaHa A. Taxo
Ao0ujeHa Tavka je ®UTYDATHBHA Tauka, aKo je 3aMu-
cauMo Ha aucTy uAekca f3,. Ckynm Tux rauaka je CKyN
SUIYPATHBHUX Tavyaka. 1aj CKYI 3a IpuMep NpecTaB/beH
Ha caunu 4 6o 6m metH, caMo WTo He 6U OMA0 APYIrHX
oca ceM oca O,a, O3, koje 6u osmauman ca OA, OB.

Koopausare Tayke y OAHOCY H3 KOODAMHATHHU CH-
creMm (04, OB) so0By ce aucoayrne KoopdunaTe ®Urypa-
TuBHe Tauke. Hao mTo ce m3 caMor mpuMepa BHAHU, ABe
TAYyKe MOTY MMATH HCTe AICOAYyTHE KOOpAMHATE (Y npH-
Mepy TadKa uyuje ¢y ancoayTHe koopaunare 0, 2). Tarse
TaYKe 4YUHEe jeAHy MMozocTpywry Tauxry. IlojesnHe Tauke,
KOj€ CacTaB.bajy MCTY MHOTOCTPYKY TAUKY, HUCY Ha HCTOM
AMCTY, jep DOUITO je

A:a—-ﬁ, B=ﬁo+ﬁ1
4= a'—ﬂ'1 B = :B'o + 13'1

KaA 61 6uao

(5)

B, ="
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IOHITO MOpa OUTH
A=A, B=F

uzamao 61 aa je
—- ' — '
a=a, ﬂo - ﬁ 0
ABa uJaHa KOjU OATOBapajy Toj Taukd O6uam 6 y cTBapu
jeAaH 4aa.

Hajsehu unpexc aucra, Ha KOMe Ce HaJa3d MHOTO-
CTPYKAa Ta4Ka, 30Be Ce pealHu creued MHOI'OCTPYKe
tTauke. Pasanka HajBeber m HajMamer HHAEKCa JAUCTOBA,
Ha KOjuMa ce Haaa3l MHOIOCTPYKa Ta4Ka, 30Be Ce Upu-
SUOHU CTelmeH MHOTOCTpYKe Tauke. [Ipocrom TaukoM 3Bahe
ce OH&, YUjU jé CcTelmeH HyJla (peadHo U MPUBUAHO NPO-
CTa TAaYKa).

3°. HoHcTpyuummMo MOANIOH, KOjU HMa OBe ABe
ocobGuHe :

1° cBako TeMe MOANI'OHA je HEKa OA ®UTYDPATHB-
HUX TadakKa.

2° HUjeAHA SUIYPATUBHA TAUKa HHje BAH IOAUTOHA.
Taj moaurou ce zoBe: guzyparusHu ToAuzoH Ougbepe-
yujaare jeoHawune (3).

Axo je n = 0 jeanaunHa (3) je aarebapcka jeaHa-
uuHa. AKO ¢y « M 3, peaHHu Ieau H MO3UTUBHU 6po-
jeBN, €0 CKYNl ®UIYPATHBHUX TadaKa M IIOAUI'OH CY Ha
jeaHoM ancty mHAekca (0, Aakae cBe Cy Tauke ¥ PEaHO
U TPUBMAHO HpOCTE TayKe; A0 OBOI' ®UTYPATHMBHOI IIO-
AUTOHAa ca JAeBe M y ucto aoba aome crpaHe je New-
ton-0B HOAMIOH UAH [0 KamTo Ha3BaH Puiseux-os.’)

1) Puiseux: Memoire sur les fonctions algébriques (Journal de Mathé
matiques pures et appliquées t XV; 1850).
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Camka 5 mpecraBba OUTYPATHMBHH IMOJAUIOH TOpe Aedu-
HUCAH 33 jeAHAYnHy

hu®—2zu* + 13z2u" —2*u* — 32w 52°u—2° +
+ 72w 4 22°ut — 328 ut = 0,

a cauka 6 npecraBba Newton-oB (Puiseux-0B) IOAUTOH 33
UCTy jeAHaunHy. AKO je n = 1, M aKO ce He MUY [opea
Tauaka HHAEKC JAUCTa HU
KOeDHIHEeHAT 41aHa, U aKO
ce cBe ancnuce moBeha-
Bajy sa 1 (T. j. eAa cAUKa
OMaKHe Y AecHOo 3a 1) m
aKO Ce KOHCTDYUIIE CaMo
OHaj Aeo Koju u koA New-
0 >— ton-oBor IOJAUTOHA , AO-
6uke ce Briot Bouquet-oB
noaurod. (MHorocrpyke Tauke oBAe HBTA€AAjy Aa CY
npocTe Tauke).

0,13

4%, 3a cBaky cTpaHy ®MIYPATMBHOD IIOAMIOHA, U Y
ONIUTE 33 CBaKy IPaBy KOja IIPO.1a3M KPO3 ABE OUIY-
paTHBHe Ta4YKe, BE3aH je
usBecaH 6poj, Kojit ce 30Be |
Koehuy uenar upasge (CTpa-
He). Taj ce KoeoummeHaT
OBaKO ACOUHHIIE:

Hexa je P, paBaH HOp-
MaJHa Ha JAHMCTY, Ha KOMe
ce Ha/aa3l CHKyn ourypa- 9
TUBHUX TadaKa, H KOja
ceue amct mnHAexca ( Ayxk amncuucHe oce. Hexa je Ta
paBaH paBaH KOMILI€KCHe NDOMEH.bUBE M, TaYKa i == 0
HeKa je KoopAMHaTHM Houetak 0, a peaaHa 0OCa HeKa
je ancnucna oca. Hewa je M, raura (4 = 0, B=1), mo-

Ca. 6.
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ByuuMo us M, mpaBy napa.deaHy NPaBOj YHjH Ce KOEdU-
OUeHAT TPaMH, Ta NpaBa cehu he paBaH P,y usBecHOoj
TAYKN W = W,; TAj KOMILIEKCHH OpOj 4, 30B€ Ce KOedU-
IUeHAT IpagBe.

Axo mnpasa mpoaasm kpoz ase tauke (A, B,) u
(A,, B)) men he woeourueHaT 6uTH AAT jeAHAUHHOM

(6) 4,4+ pB, =4, + uB,

ojAakae ce Aobuja
! An_Ao
(6%) L=B_"RB

CTpaHe 10AUTOHA CE& Aefae€ Ha JACBE
Q

aHe TJA3ABHU Ae0 SUTYPATHBHOT I

1

ot
§

nak crpaHe Mory OnTn 6ecKpajHO Aaa€KO, aKO je U310
Hures OA Z HEOTPAHHYEH ca Topme CTpaHe.

IIpeMa peaaHOM A€1Y KOEPULUNEHTa CTPaHE, CTPaHE
ce Aele Ha TOpibe, aKO UM je Taj peadHH A0 KOeqU-
IMeHTa HeraTHBaH (aKO €y JAeBe) MAM IO3UTHBAH (aKO
Cy AeCHe) H A0me aKo je OH IO3HTHBAH (aKO Cy JAeBe)
HAN HEeraTHMBaH (aAKO CY AecHe).

YounMo TeMe NoAUTOHa, U3 H>era Ioaa3e ABe cTpaHe
KOeQUIMeHaTa, i _, M4, (. << uy) Pasmar (u_, @y}
z0Be ce ofaacr (domaine) remena. Obaacrt MOke Ourn
HyJaa, aKO je TeMe HPUBUAHO, OHA He IIOCTOjU 3a TAUKy
y HOAUIOHY.

Teme, uuja jeAHa CTpaHa UMa PeatHH A0 KOEDH-
IUeHTa NO3UTHBAH (AKO je JeBa) a APYra HeMa TaKaB
KOeQIUIMeHAT, 30Be Ce 00me TeMe (), TeMe, dllja jeAHa
cTpaHa IMa pealHU Ae0 KOedHINEeHTa HeraTHBaH (aKo
je AeBa) a Apyra HeMa TaKaB KOeoHUHEHAT, 30Be Ce
zopre TeMe @. Aro cy cTpaHe jecue Tpeba paszMeHUTH
peun Mmo3uTHBaH M HerarubaH. Haa cy u3.a0RUTEBI
peasaHnu, uamehy ABa J1eBa TeMena @ MOry Ouri camo
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OPUBMAHA TeMeHa; alll Kaj je & KoMILiekcaH 6poj (uIto
HACTyDa OpPM M3BECHNM TpaHChOpMaljaMa), n3Mehy ABa
TeMeHa @ MoOKe OMTM M IpaBuX TeMEHa.

5°. duryparuBHM TOANIOH ONUCAH Y 4. 3. je IOJAH-
rOH KOju mpunaAa jeaHaunuu (3). Mehyrum jeanauuna (3)
je jeaHaunHa (1) pasBujena y o0auk (3) y 64u3uHN Tauke
(Z,, U,). 36or rora ce Tako AobHjeHuM MOAMIOH jejHa-
guHe (3) 30Be: PueyparueHu WoAUOH JudbepeHyujane
jeoHavume (1) y Oausuwu raure (Z,, U)). Taj moaoron
Bapupa 04 Tadyke A0 TauKke, 3a TO HITO Baplpa n 06AHK
jeanauune (3) a 1 KOedUMUHUEHTH A KOjiI Cy ®YHKOHUje
rauke (Z,, U,).

Hauwomene. 1°. AKo 6nm HeRI 4YJaH CAAPKAO U JA0-
rapuTaMCKUX ®YHKIHja HE3aBICHO IPOMEH.bUBUX, Te .10-
rapuraMcke oyHkuuje ce Mehy y woeommuenar. Tawo y
wrany 112° u'u'* (log 2*)" koeeumuenar rause (5—2, 3 + 2)
je 11 (log 2*).

2°. Ako je o woMmmaexcan 6poj (wro Gusa npi u3-
BeCHUM TpaHcoopMauijaMa), 4 he 6utu Tako ucro. ¥ Tom
cAyuajy ako craBuMo & = p - qi, 6uhe 4 = (p—4,) + qi,
B =3, + f,, a euryparusxa rauka Ouhe Tauka y mpo-
cropy (p—@,, 8, + B,, @) noauron ke Guru samemeH omo-
TadyeM Ipu3Me, KOja je IOpMaJHa Ha JAHCTOBHMA.

Il. TpaHceopmaumje jegHaunHe onuueHe y
TpaHceopMmaLMjama NonMroHa.

6°. TparceopmoBaseM Alldcpediljaine jeAHaunHe
TPAHCPOPMYje ce II $IIYyPaTHBHN IOJNTOH Te jeAHAUHHC.
Ho kako cy mpomene Ha 1I0ANTOHY YO4bHBUje HETO IIPO-
MeHe jeAHa4HHe, AOBOLHO je YOUUTH HpoMeHe IOANTOHA
na Aa ce BMAC m npomene jeauaunmde. [lra Bume po-



15

BObHO je BPIIUTH IIpOMeHEe CcaMOr HOAUrOH& U HEe BO-
Aehn pauyHa o0 jeaiHaunHU, U3 0COOMHA MOAUTOHA A00H-
jahe ce m ocobuHe jesHaUYMHE M FbeHHX pellerma. Y ToMme
U jecTe BayKHOCT ¢UI'YPATHMBHOT IOJAUIOHA U HEroBUX
TPaAHCPOPMaALUja.

Mu hemo younru oBAe CaMO OHe TPaHCOOPMAI]je
roje he Tpedaru y caeaehum raasama, a TO Cy:

tpa"ceopmanuja (T,):

[z, u, u's z,vz#, 2¢—1 (20" + wv)]")
TpaHcoopmanuja (T,):

[z,u, u'; z,v 4+ Cz#, v' + Cu z#—1]
tTpaHceopmanuja (T, bis):

[z, u,u's 2,0 + gu(2), v + ¢* (2)]

dyHKUUja @ Ouhe AeduHmcaHa y 4a. 9.
TpaHceopmanuja (T,)

[z, u,u'; z,vP, pvP—1 0]

tpaHceopManuja (T,):

, u
Z,u,u; éq, u, qéq—i
TpaHceopManuja (7T,:
[z, u, u's z 4 a, u,u']
tpanceopManuja (T,):
, 1
z,u,u'y u, 2z
1y Jordan-oB 3HaK

[a,b,c,- e eyMm, N, P, . ']

3HAYH Aa TPe6a CTABHTH M MeCTO &, m MecTO b, p MeCTo ¢ H T. A
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Bpojesu u, p, q 30By ce woegfuyuenru rparcgop-
Mmayuje; a 1 C ¢y KOHCTaHTe.

Tpancopmaunja (7,)
7°, Tpauceopyanuja (T,) koeduINeHTa 4, MeHba KOe-
PHIMEHAT CBaKe IPaBe Koja MPOJA3H KPO3 ABE SUIY-
paTUBHE TauKe AlldepeHIljalHe jeiHauduHe, cMamyjyhu
Taj KoeounuenaT Ipase 3a W, llpojexnuja Ha opaun-
HaTHOj OCH OACTOjarba THX ABejy Tadaka He Mema ce.
Younmo aBa 4.aaHa (4) jeanaunse (1) wau (3), (paau
pasAnkoBama Aodahemo usaomnremsuma a, 3, 8, u woe-
ouIeHTy A, uHAekc 0 y npBoM m 1 y APYrOM 4aaHy):

A0 2% yBeio u'Breo , Al 221 ubos1u'Bin

WIMa 0ATOBapPajy TadKe ulije Cy alCOAyTHE KOODAUHATE:

Ao ao_ﬁno Bo = ﬁo’o + 18170
Al al_ﬁIJI Bl = ﬁon + ﬂl’l'

Tpaucoopmanuja (T,) KoeCPHIUEHTA U, MEHa Ta ABa
4aaHa Y

I

I

A, 2% (vzto) Boso [2¢0—1 (20" + uw) ]Pive
Al 2% (vz/‘o) Bons [z#o—f (ZU' + {u))]ﬁnn

Paspus y pea uspas [ 14, aobnja ce §, 41 cabu-
pak, a 41aH Aobuja 00K

Boo

Ao zao+ﬂuﬂ070+(“u°“l) :31 ‘0 vﬁo 10 2 ( ﬁ;-o ) ’,l,k vh Zﬁho_k U'ﬁvo“k
R
0

ﬂ(l’l

Al 261+ #g 8941 + (#,—1) Bin pbon 2 ( ﬁ:l ) ‘u,h vl 28—k v'Bim—k
13

0
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CBaKoM 04 ﬁx 4+ 1 4aaHOBA 0ATOBapAa IO je AHA TAYKA
ygje Ccy alcoAYTHE KOOPAMHATE :

= [a + ) ﬂo)o + (["oﬂi) ﬁno + (ABno—k)]_[ﬂno—k]
= [ﬂo)o + k] + [ﬁno_h]

rae je 3,,,—k UHAGKC JAUCT& HA KOME C€ HAJa3U TAYKA
A0GUjeHa TPAHCOOPMALNjOM TaUKe Ha AHCTY UHAEKcA 3.
IMocaeawn obpacny Aajy ce AOMUCATH Yy OOAMKY

A'O = AO + #0 BOJ B'O = BO'
Ha nern HaumH Aobmja ce u3 APyror d4.aHa:
1 = Al + “0 Bl) ‘B.l = Bl'

Kako y o6pacuysad',, B' u A',, B', ue ourypume k,
BHAM ce, Aa CBe A0OMjeHe Tauke NpUNAA&jy jeAHOJ UCTO]
MHOT'OCTPYKOj TaYKU.

Tpanceopmanuja (T,) NIpUBMAHO NPOCTY TAUYKy CTe-
nexa 3, mperBapa y peaaHO MHOTOCTPYKY Ta4Ky HCTOT
CTeNleHa.

Hoeounuenar tauke Ha .AMCTYy MHAeKca kR Ouhe

A (%) mp

Heka je g, koeounmeHar mocMaTpaHne npase; oH he
Outru aar ofpacneMm

A,—4,
"B B’
KoeouIileHaT NpaBe po6ujeHe U3 NpBe TPaHCHLOPMAIUjOM
(T,) 6uhe
A, —A,
-~ B,—B', B‘

OATYPATEBEE NOATTOHN 2
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Bamenom uspauynatux Bpeanoctu za A',, B',, A', u B',
Aobnuja ce:

___(Al_'}_tu’o Bn)_(Ao—l_#'o Bo) _AI—AO Bo_B1=
#= B"—B =B—B, *B-B,

1
= Uy — [y
IIpojexunja Ha opauHarHoj ocu je (B,—B,). Ilpo-
jexrmuja rTpanceopMoBaHe mpase je (B' ~—B')). Aakrae:
(B'—B') = (B—B,).
T. j. AY)

U3 oBora musaase oBe ABEe IIOC.AeAUIE

1°. Tpaucwopmanuja (T,) KOePUIMEHTA W, TPAHCDOP-
Myje eTpaHe OUIypaTUBHOI IOAUTOHA y CTPaHe, 3aAp-
aBIIM UM [IPOjeKINje HA OPAUHATHOj OCH M yMakmUBIIH
UM KOCPULUEHTE 3a (f,.

2°. CrpaHa unju je KoeoUUUEHAT - %0 He Mema
cBoj koeomuenar. ORa je DapaJaeaHa alCIMUCHO] OCH,
BbEeHa NpOjeKnuja Ha OPAMHATHO) OCH je Hy.a, a Ta ce
NpOjeKIUja He Memba.

Hauwomena. Axo ce Ha IbyTHOBOM moauroHy na3Bpum
TpaHceopMaiuja (T,) KoeeunueHdTa @,; cBe CTpaHe UUjn
Cy KOEeoUIMEHTH Mamu 04 U, Aobmhe HeraruBHe Koe-
QUNHEHTe I UCUe3HYhe ca cAlKe (jep TaMo IIOCTOje caMo
JeBe CTpaHe YUjU CYy KOGPUIMEHTH MO3UTUBHM), CTPAaHA
4djU je KOeoUIUeHAT [, MPETBapa ce y CTPaHy 4ujd je
roeounueHaT 0, 1 OHa M34e3aBa Ca CAMKE; AAKJAE CAUKA
je ynpomhena. OTya ynorpe6a oBe TpaHCPOPMalllje KOA
Puiseux-a m Apyrux.

Tpancgopmaunja (7,).
8° Tpanceopmanuja (T,) KoeeunuenTa @, 3aMemyje
TaYKy HU30M TavaKa Ha IIPABO] KOEOHUHUEHTA (@, KOja
poAa3H KpPO3 TA4UKY KOja ce TpaHceopMyje.

1) 3Haau: TEM je AORA3AHO.
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Youumo jeaan oA 4aaHOBa (4)
Az% 1o u'by,
KOME€ O0Ar'0Bapa TauKa, YHje Cy allcOAYyTHE KOOPAMHATE
Ad=a—f, B=§,+6,

TpauceopMmanuja (T,) koeounmuepra W, Mema Taj
913H ¥

A zs (U + CZ/“O)ﬁo (‘U' —l— C”’o Z«“'o’l)ﬂl

Passus y pea uspase (-« -)fo u (- - .)A 2006uja ce 36up
A z“xﬁzo % ( ﬂo) ( ﬂl) v9 O’ Chr—9 (C ) B
g i \ o) U 0
rae je

a1=a+(uo (IBO—g)—}—([u'O—j)(ﬁl_h):a_ﬂl +h+
+ (B +B)— 9+ R)=A+u, B+h—u,lg+h)

Yo4nMo jeAHY TAUKY, KOja oAroBapa Opojesuma g u h,
IbeHe alcolyrTHe KoopAuHaTe he OuTH

Alg,h =a,—h=A4A+ p, B—u,(g+ 1)
B g,h)=g + h
Axro oOpasyjeMo mnspas
A(g,h) + u, Blg, h)
AoGuhemo jeaHauuny
A(g,h) +u, Blg,h) = A+ p, B = xoucraunru,

ma Ma KakBo 6mao g u h. Ta jeaHaunmHa I[OKasyje Aa
TayKa KOja OAroBapa GpojeBuMa g m h aeku Ha IPaBOj
2#
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KOEDUIMEHTA [4,, KOja NPO.Ja3U KPO3 TaUKy KOjy TpaH-
COOpMYyjeMo, T. j. A
Bpoj h je unaerc aucra, Ha KOMe Ce Ha.Aa3U TAUYKA
Ao6ujeHa TpaHCOOpPMAIMjoM AaTe Tauke. Ha ToM aucTy
1Ma BHIIe Tauaka jep je g Heojpehewo. OsmHauumo ca
B’ 36up 6pojesa h n g, na hemo a06uTH HejeAHAUUHY

0<B'<B
IOIUTO je

0<9<8, O0<h<$,

npeMa TOMe TAUKy A0OHjeuy TPaHCOOPMALMjOM MOMKEMO
yrBpauTH u 6pojeBuMa h u B'. (h je umaexrc aucra, Ha
KOMe ce Haaa3u Tauwa, B' je amncoayrma opamHaTta Te
rauyre. Tux ragara uma (3, + 1) (3, + 1), xoje cBe uuHe
B' 4+ 1 MHOrocTpyRy Tauxy.

Hoeounnuenar rauke, koja je aara 6pojeBuma h
u B' 6uhe
By )(.Bx) oﬂl'“th“‘B'

B—h h

(8) A =A(

hB
craBuhe h=f,, B' =B jo6uja ce
Ag.5= 4,

T, j. jeAHa 0A AOOHMjeHHMX TauaKa je i TAYKa KOjy TpaH-
coopMyjemo. Crasus h =0 B' = 0 aodujamo

(8" A, =A l“oﬁl CB

IIpuBnaHO MpocTa Tauka Aaje TpasceopmamnujoM (T,)
TadKe Ha IpaBOj KOGOUIMEHTa f4,, ABe rPaHNYHE TauKe
cy: cdma Aara TauyKa M TadyKa Ha AalCIUCHO]j OCH.

Cpaka Tauka, CaCTaBHH Ae0 MHOIOCTPYKe Tauke,
Aaje Tauke na Mcroj auaMju. Hako muxosu roeounnentn



Mory OuTH YHaIpeA AaTH, KOeOHIUEeHTH A00HjeHux Ta-
YaKa KOje ce IOKJAlajy Ha IIp. Ha ANCHHCHOj OCH, MOTIy
6uTu TaKBH, A2 HHXOB 30up Oyie Hy.aa T. j. Aa TauKa
He II0CTOjH, jep Ka) jé KOGPUIIMEHAT HEKOI' 4aaHa HY.Aa,
Taj 4AaH HEe IIOCTOjU 33 H3Pa3 y KOMe ce HaJAa3W|.

Axo je mak u, = 0 Buam ce us obpacna 3a A (h, g),
A2 je KoeoMUHMEHAT HYJAa 3a CBe BpejHocTH h u3yseB
8a h = f3,, T. j. AoWa rpaHHIa TayaKa, UHju Cy KOeou-
IHMEeHTH Pas3AMUUTH OA HyJe, je TauKa 4Yuja je alcoAyTHA
OpAVHATA jeAHAKA WHAEKCY JHMCTA Ha KOMe je TauRa
KOja ce TpaHCoOpMYyje.

W3 oBora usaase oBe MOCAEAUILE:

Crpana IOANTOHA YUjH je KOSOHIUEHAT Marbl OA
i, [1, je xoeounmenar rpanceopmanuje (T,)], axo je Ta
CTpaHa 1eBa, He Meiba ce, HCTO TaKO AeCHa CTpaHa
uynju je koeouIHeHAT Behu oA w,.

Ocraae crpaHe B3aMemeHe Cy 00UYHO CTPaHAMA
4iju je KOedUIHEHAT M, ; aal MOxe OUTH U CTpaHa
JA€BHUX YUjU je KoedHIeHAaT Behu 04 o ¥ ACCHHX YHjH
je KoeounueHaT MaibU OA W,

TpaHcdopmauuja (7, bis).

9.° OBa je TpaHC®OpManUja (KOEDUIHEHTA M) CANY-
Ha TpaHceopManuju (T,) mcror woeounuenra. kbena je
ocoOmHa HCTa, aAl HeMa H3y3eTKa, Kao KOJ TPaHc®Oop-
manuje (T,), T. j. oHa 3aMemyje jejHYy TauKy HH3OM
Tadaka, KOje ce cBe HaJla3e Ha IpPaBOj KOEPUIUEHT3
@,, ABé TDaHMYHE TadKe Cy: TauyKa KOja C€ TPaHCPOp-
Myje ¥ TauyKa Ha AaICIICHO] OCH.

PyHruuja @, (2) je eyHENU]a.

zto (log C zP)

rae je @ (t) xaxBa aarebapcka oyHrnuja t, D para KOH
craHTa, C HeoapeheHa KOHCTAHTA.
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Uaan (4)

A z® ubo u'bs

KOjU IpPeCcTaB.ba TAURY

A=a'—ﬁn B=/30+18|

TpanceopManujom (T, bis) KOGOULUEHTa W, ce Meiba y

ﬂo /30
4 3 3 () (8) o g e

rae je

Py = 2o, @'uy=2t0"" (u, Y + D)

d
Y = ar ¥ (t) cMeHUB y pesyarary ¢ ca log C2P Taj

86up je 36mp uasamoBa ob.uKa

Az (i") (i‘) VI 0" whi—9 (u p + Dy}
rae je
a=A+p,B—pu,lg+h+h
u y ommre obpacuu cy ucrn kad u y (T, camo mrro je
CB—9 (Cp,) P
3aMEHIMO Ca
wh=? (i, + Dy')Ah

KOeQUUUEeHAT TAUKe je PasAHYAT, OH je OBAe OYHKIH]ja

AOTaPUTMA,
AKO ce craBu

v=C, 9'=0

AoGuja ce tpanceopmanuja (T,).
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Hoeomnmuenar Tauxe Ha AMCTY HHAeKca h, umja je
opanata B' aar je oGpacuem

g =4 (%) ) woea (g9 + D)t (B'=g + )

g

3a (=0 pobuja ce
App = A(i”) (i’) wh—9 (D y')br

a Taj KOedHMIMEHAT HUje HYJa Kaa je 3, # h.
T. j. A

Tpancopmaimja (7).

10. OBa TpanceopMamnuja KoedunneHra p, Hehe cay-
HUTH MHOTO Yy IPUMeHH; aau je Tpeba IMoMeHyTH 3601
WeHe aHaaoruje ca Tpanceopmanujom (T,). Hhena je oco-
OuHa, Aa KOeOUIMEHAT IpaBe, KOja NIPOJA3M KPO3 ABe
TauyKe, MOAeAN Ca p,; aM [POjeKNHja Ha AlCIUCHOj OCH
ce He Memba.

Vouumo ase Tauke

A0 2% uBoe u'ﬁlm, Al 2% ubm u'Bin

TpancoeopMaunja (T,) koeeunuenta p, Mema CBAKN YAAH Y

A z% (vPo)Po (p, VP 10"} A
nan
A 7% vPoBo+ (po—1) 8, v'b . poﬁl

allcOAyTHEe KOOpAMHaTe Te Tauyke Onhe
A=a—f8 =4
B =p,B, +p,—1)8, =p,B
Hoeenmmenar npase Koja 1po.aa3m Kpos AaTe TAUKe je

. Ax—Ao
“=B=8,
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a KOePUIMEHAT IpPaBe Koja IPo.aasd KPO3 TPAHCHOPMO-
BaHe Tauke Ouhe

A']_AO
“=F B,
Bamenntn A' 1 B' u3 uspauynarux oppasama (10-
Aajybun um mmaexce 0 m 1) ao6uja ce

_ A—A4, 1
e = poBo_poBl _ P, i
T. . A
ITpuBnAHO HPOCTA TAYKA MeHa Ce y MPUBHAHO IPO-
CTYy TA4YKy Ha UCTOM JAHCTY, & IheH KOePUIUEHAT HOCTa.je

(10) Apoﬂl.

Tpancgopmaunja (T,).
11°, Tpamcoopmanuja (T,) woeonumeHTa ¢, Mema
KOe®UIHEHAT IpaBe, Koja IIP0.1a3u KPO3 ABe TaUKe, MHO-
mehu ra ca q,; mpojerunmja Ha OpAMHATHO]j OCH ce He
Mema Kao Koj TpaHceopManuje (T)).
RFEY::
Az ubou'b

Mema ce Y:

nan

8
A( ; ) f“qo—(qo—i)ﬁl ubo u'b

0
OpUBUAHO MPOCTa TAYKa Mema Ce Yy NPUBMAHO MPOCTY
Ha HCTOM JAHNCTY; alCOAyTHE Cy joj KOOpAUHATE

4 =aqo—(qo_1) 51~51=q0A
B =§,+8, =B,
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Hosu roeeunnuentu 6uhe
_ A'I_A’O . qul—quo _
=B —B, =~ B—B, "~ %4
T. j. A

Koeoumuenar ce Mema y

(11) A(;O)ﬂl

Tpanceopmannja (T,) u (T,) Mewajy cTpaHe mOAU-
roHa y crpane rao u (T,). IIpsa He Mewa mpojermnuje
Ha alCHMCHOj, a Apyra Ha OpAMHaTHOj ocH. TpaHCoOp-

ManujoM (T,) MOTYy Ce KOe®UIHEHTH CTPaHA IIPeTBOPHUTH

y neae Gpojese; a Tpauceopmauujama (T,) u (T,) mory
ce NPeTBODUTH y Illeae peJaTHBHO IpocTe Opojese.

Tpanchopmaumja (75)
12.° Tpanceopmamuja (T,) 3aMemyje TauKky HUBOM
Tauaka Ha HCTOM amcry. OHa TnM notceha Ha TpaHC®HOp-
manujy (T,) KoeoWmueHTa oo, caMO INTO TaukKe He HAY
AO allllUCHE 0ce.
Uaan
A 2% us (u')h
Mema Ce ¥
Az 4+ a)® ubo (u')b

Han
a

Avbo (u')f B (:) 20—k gk

0

jeAHa TauKa je 3aMemeHa c¢a o -1 Ta4KoM, Koje cy
CBE& Ha HCTOM JMCTY W Ha HCTOj HAPAJEAHOj Ca AIH-
CHOM ocOM. 3a h == 0 Aobuja ce dUa1aH

A ubo (u')ﬂl 28
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T. j. Mehy pjo6ujenum radykaMa HaJlazd Ce M TauKa KOja
ceé TpaHCPOpMYyje.

Hoeounuenar Tadke Ha O0ACTOjamy K Ha J1€BO OA
Tayke Koja ce TpaHcodopMyje je

(12.) Af})ax

CacraBmpbameM TtpaHcdopMmanuje (T,) KoedUINUEHTA
O u rpaHceopmanuje (T,) aobuja ce TpaHCHLOPMAlH]ja
(T, + T,), raja TpaHc®OpMYje jeiHY TaURy y TadKky Ha
ucrom aucry. Hera cy (o, 3,) kKoopamnare mpBoGuUTHE
rayke; (a', 3,') KoopiuHaTe HOBE TaUKe (KOOpDAMHATE Y

ancry uuAexca ), roeonnuenar tauxe (', 8')) 6uhe:

1 %' + 8o
@ T FJT 0 a0Fs o

rae je
A,=Aa* Ch
CraBumo k = @, Ao6uhemo uaaH
A ac . uba (u')ﬂx

KOOpAMHATE TauKe 3aBMCe caMo oA ABa Opoja B, u B
aKoO CTaBHMMO

ﬁo = m;, 131 = N
. mw
aKo0 OOpHeMO Ieo fDMpra.TI/IBH[/I HOAUTOH 3a 7 y HEe-

raTUBHOM CMHCJAY (P€OMeTPHja) OKO allcOAyTHOT MOYeTKa,
A€O TOAMTOHa USHAA XOPHBOHTAaJAHE Oce je uoauzon M.
Herposufia.’)

Tpaucgopmaunja (T,)
13. Tpancoopmanuja (T,) o6pHe MOAATOH OKO IpaBe
A— B= —n 3a m; jejHy TauKy Mema y TauUKy CUMe-

1} V momenyroM zeay crp. 6 m caepehe,
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TPUYHY IIPBOj Yy OAHOCY Ha IpaBy A— B=—n, npe-
Hocehu je ca amcra MHACKCa kR Ha AMCT MHAEKCa n—k,
(n je cremen mo u').
Uaan
A z¢ ubo (u')/31

ce Mema y
1 \b&
A u® 28 (—; )
MHOxehu meay jeamauuny ca (z')", oBaj uaan Ouhe:
A us 28 (2B
KoopauHaTe oBe Tayke Ouhe:
A :ﬂo - (n_ﬁl) =B—n
B"‘—"Oﬁ—l—-(n—-ﬂl):n—l—A
AaK.1e
A+B =418

npasa koja 1poaasu kpos rauke (A, B) u (A', B') je xoeou-
nuenTa 1, OpeMa TOMe HopMaaHa Ha 11paBoj A— B = —n.
Oacrojamarauaxa (4, B)u(A', B') oanpase A — B = —n
¢y AaTa oOpacluMa

d=A—B+nd=A—B +n=(B—n)—(4+n)
+n=— (A—-B) 4 n)

Aaxae d = — d', r.j. raure (4, B) u (4", B') cy na ucrom
oacTojamy o4 npaBe A— B = —n a raroje npasa roja
uX clhaja HOpPMaJHa Ha TOj [IPABOj M3.1a3M A3 Cy Te ABe
TaYKe CHUMETPDUYHE Y OABOCY Ha HpaBy A —b = —n.
Nujexc amcra Ha KOMe Ce Ha.a3M TPAHCHOPMOBAHA,
TadKa je, Kao IUTO ce Buau n—f3,. T. j. A
Roeonnnentn ce He Memajy Tpancoopmamnujom (T,).



[IPYT'A TIIABA
PA3BOBAJAME MTPAHA.

— ACHMITOTE —

14°, Hera HaM je aaTa KakBa AUdEDCHIMjaHA je-
AHAaUMHA KOja 3aA0BObaBa yCA0Be Aare y 41 1°) Ha mp:
jeAnaunHa (1) mau (3) uz ua. 1°. KoHCTpyumuMo oury-
PATHBHI [OAUTOH Te jepHaunHe y 6ansunu tauke (Z,, U
Taj ourypaTuBHY HOAUIOH cAy#nhe 3a pasjBajame rpana
®YHKIUjE KOja je IpecTaBbeHa TOM AUDEPEHIHjalHOM
jeAHAUNHOM ILIM THM CAMUM OUIYDATHBHUM IOJAUIOHOM,
MUCTO OHaKO Kako je Newton-oB IMOAUTOH CAYMKHO 3a
pacraBhaibe I'PaHa GYHKINje MpecTaBbeHe aaredapcKoM
jeanaumnoM. II3 oWTypaTHBHOI 110AUTOHA Yy OAM3HHN
rauke (Z,, U, AoOuhe ce cBe rpane y 0AMBUHH Tadke
(Z,, U,)) nan Go.be pehm cBe rpaHe y 001Ky, ¥ KOME
ce aobGmjajy ra) ce HMHTerpalnoHoj KoHeTaHTH (Z,, U))
Aa BpeaHoct (£,, U, y mocmarpaHoj Taulu.

15°, Ussecua oysruuja P (z), Koja he ce mpema mo-
Tpe6M O3HAUUTH HekH IyT ca P#(z), HABUBA Ce acuMU-
Torom y 6ausunHM Tauke (Z,, U,) oyHKIUje AedUHICAHE DII-
IypaTHBHAM IOJAMIOHOM, WJAM TadHHjé DPEUEHO CKYIIOM
QUTYPATHBHUX Tadaka y Oausuen tauke (Z,, U)) nau au-
®epeHIjalHoM jeAHAUunHOM (2) nan (3), aKo 3a40BO.baBA
OBE YyCJO0BE:

A®) Crym ourypaTHBHHX TAauaka Aa Ce MOAeAUTH
Ha ABe BpcTe S, M S, kKOje ce 30BY: BpCTa S, U BpCTa
S,, 1 Koje Cy TakBe Aa:
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a’) Hoanunuk z00HjeH, Kaj Ce jeAaH Ma KOjU 4AaH
BpcTe S, IOACAU Ma KOjUM ADYTHM 4Y4aHOM BpcTe S,
1 KajA ce u 3aMeHn ca @ (z), Taj KOANYHUK je KakxBa KO-
HAUHa KOJAMYMHA Pa3ANunTa O3 HyJe 3a z = 0 (nau oe).

6°) Hoanunuk Ao0UjeH, Kaj ce jeAaH Ma KOjU WiaH
Bpcre S, MoAeaM Ma KOjUM 4YJ1aHOM BpCTe S,, U Kaj
ce u 3ameHn ca P (z), Taj KOAMUHUK TEKU HYAU KaA
zZ TeXRHn HyAM (MAH oo,

dyunrnuja @ (z) 3a40B0.baBA UACHTUYKHN jeAHAUUHY
KOja ce po0uja Kaj) ce (M3 AaTe jejHAUYMHE) TPyOUIly
CcaMO 4.aHOBM BpcTe S,.

B°) CraBuB y jeanaumnu (1) oaHocHO (3)

F S AT I
Pz v

I

U

HOBa ®YHKIUja ¥ TeMXI Hyau OpiKe HO GYHKIMja U, Ul
Ka GeckpajHOCTH cmopHje HO U, Kaj Z TeMH HyAu (1an
Ka Oeckpajuoctu). To ce xaske v je Bumer pejasaz =70,
a HIKEer 3a z = o0 HO U.

OBu ycaoBum pajM KpaTkohe o03Hauyjy ce 3Ha-
KOM: ycaoBu (A: a, §; B).

Aeo ycaoBa (A: a, 6) MO:Ke ce 3aMEHHTH OBUM ADY-
TUM KOjU MY jeé eKBUBAJEHTAH:

A'%) Cryn oHryparMBHHX TadaKa Aad C€ MOAGAUTH
na ase Bpere S, u S, u Mome ce Hahu Ttakas 6poj (3
(oapeheHn) aa nspas

(B) Aze[D(2)]80 [P (2)]B1 . 2B

a') Te:rn KaKBOM Opojy oapeheHoM pasaudnTOM 04
HyJle, 33 CBAKM 41aH BpcTe S, Kal Z TEXH HyAH (Uad
Ka OeckpajHOCTH)

6') Te:Ru HyAIl 3a CBakWU 4aaH BpcTe S,, KaA Z TEXHU
HyAH (HAR Ka OeckpajHocT)
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¢ 3a40BO.bABA HAEHTHUKHN jeAHAYMHY CACTABHEHY
02 u.aaHOBa BpcTe S|.
Ca ycaoBom B, ao6uja ce ycaos: (A':a', 6'; B).

16, Buajyhn ycaoBe Koje Tpeba Aa 3aA0BO.bU HEKa
oyukngja ¢ (z), Aa Ou O6uaa acUMOTOTA Y OAUBUHH TadKe
{Z,,U,), M MoeMO Tpa:kuTH Te oyHruuje. Tpakeme
¢e cacToju y OBOME!:

ITomro ¢ (2) 3as0BObaBa jeAHAUHMHY OOpa30BaHy
07 4.aaHOBa BpcTe S,, MU heMO MPETIIOCTABHTH, A3 CY
413HOBM BpCTe S, Y4aHOBU (Tauke) Koje

1° o6pa3syjy jeaHy Tauky

2° aexe Ha TpaBOj KoedumueHta ojzpehenor (ko-
HaYHOY).

3° aexe Ha NpaBOj KOCOUUUEHTa OECKPAjHOT

4° , y paBHM HOPMaJHOj Ha JHCTY.

5° He BaA0BObABA]y ycaoBe 1°—4°.

Cse ocraae Tauke OGumhe Tauxe npcre S,.

Vouumo ckyn cBux ravaka us 1° man 2°, wan 3°, 4° 5°,
Hexke cy 04 »mUX Tauke Bpcte S, a Hexe Bpcre S,. Ilo-
Kymajmo aa Hahemo &, ako Hahemo & Bmaehemo pa au
3aA0B0.baBa ycaoBe (A:a, 6; B) nau (A':a', 6'; B). Ako
He aobujeMo oamax oyHknujy @, mum hemo nomohy us-
BecHe cMeHe, (Bujetn uaaH 22 u caepehe) A06uTH HOB
IOAUTOH ©OUIYPATHBHU, H 1noMohy mera ao0uTu pasHe
BpcTe S,|.

Osaj apyru cayuaj HacTyna H OHA2 Kaj Hahemo
oyHKuMjy @ (2) oaMax, aaM OHa He 3aA0BO.bHaBA YCJA0BE
(A:a, 0).

Hawnomena. Ha npumepy ce Hehe BpuiuTu oBa AH-
CRyCHUja, U3 OBC AMCKycuje poOmhe ce NpaKTHYHO yIy-
crBo Koje he oamax aati cre oyHkuuje P (z), T.j: cBe
acuMnroTe y Oausunu Tauke (Z, U,). [B. ua. 34
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I. Ta4yke Bpcre S, uuHe jelHY MHOTOCTPYKY Tauky.

17, Cryn uwaasoBa Bpcre S, (MO:KAS UMa H YAAHOBA
BpcTe S,) Aaje jeAHATHHY :

(I) E A 2% ube (u')ﬂl = 0
Hera cy 4 1 B woopaunare te tauke. W3

A:a'—ﬁn B=ﬂo+ﬁl

AoGuja ce
a:A+ ﬁu ﬁo = B—ﬁl

jeanaunna (I) mocraje
EA ZA+181 U,B—'ﬂl (?,L’):Bl = 0

HAK

(I 24 uB ¥ A ( zl;u" )ﬂ‘ —0

jeanaunda (I) O6uhe 3aj0BObEeHA, aKO je 3a)0BOLEHA
jeanaunna (II), a oBa je 3a40BObEHA 38 Ma KAKBO Z I U,
aKo je

(1) EA(ZU')ISI =0

u

>

Jepnaumna (III) soBe ce wxapaxkTepucruuxa jedHauuna
MHOTOCTDYKE TauyKe, KOja ce Humie y o0AMKY

(13) SABA =0

N3 jeanaunne (III) ao6mnja ce

zu'
— =B,

u

B. je KOpeH KapaKTepucTU4He jejHaunHe (13); a oaarae
ce Ao0uja

(14) @(2) = u==CzB. (C wroHCcTaHTa, IapaMeTap)
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Cremen kapaxTepHCTHUHE jeiHAYNMHE MHOTOCTPYKE
TAUKe je peaaHu cTemen te tTayke. OHa uUMa OHOJAMKO
KOpeHa, KOJAUKHM jOoj je peaaHH CTemeH; aJAM HMa CaMo
OHOJMKO KOpeHa pasAdYHUX O0A Hyae, KOAHKH joj je
UPUBHAHU CTeleH.

Younmo mpoct kopeH jeanaumse (13) pasamuut oa
Hyae. YecaoB (A:a) je

A'z# ubo (u')
Azeube (u')ﬁl

(IV)

Opojute.s Il HMGHUTE/H Cy UAAHOBM BpeTe S,. 3aMeHATH
u merosoMm BpejpHomhy (14) aoluja ce

A' t " 1 U 1
(V) ‘Z"C({B o"‘ﬁo) + (ﬂ 1_131) Bﬂ 1’—A31 28 ‘_“+ (ﬂ'o“'ﬂo) B + (.3 1‘_‘131) B’—i)
A' A, C, B cy koHctaHTe pasauunte o) 0 u oo, cadyi-
HUTe.h uaaHa (V) je KOHcTaHTa pasauduta o 0 u oo,
Usaomuresr 04 z MoOKe ce HammcaTn y o6AHKY

(a'_ﬂ'l) - (a'—-(ﬁx) + B [ (Bo + B'o) - (ﬂo +ﬁl)]

1AM YHEBIIH aUCOAyTHEe KOOpAMHATe ABejy Tavara: (4', B')

u (4, B):
(VI 4—A+B[B—B]=(4+BB)—(4+BB)

ako ofe Tauke .JeXe Ha JAHHUjH KoeduuueHTa B nspas
(VI) je mpeaTnurM jeAHak Hy.anm lpeMa obpacny (6); ako
rauka (4', B') npunaja MHOrOCTpYKO] TauKH, OHA 1€HKK
Ha AUHUJK Ma KOl KOe®UUUjeHTa Koja Opoaasu Kpo3
raury (4, B); uspas (VI) je maeHTHUKHM jeiHAK HYJIH.
IIpema Tome uspas (V) je oapehen 6poj pasaAudut 07
0 u oo, T.j. roangnnk (IV) aBa yaana Bpere S, je oape-
hen 6poj pasauunr oa 0 u oe. dynknuja & (z) 3a2080-
JbaBa yca0B (A al.
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Axo je xopeH jeanaumse (13) MHOTOCTDYK, OBaj
ycaoB Guhe oOmeT 3aA0BObAH.

Hako ce mpehamme pesoHOBare IpuMemyje Ma
Ha KOja ABa YAaHa, KOjU NPUIIAAA]Y MHOTOCTPYKO] TAUKHU,
131831 A3 CBU TH U.JAHOBHM Cy 4JAaHOBM BpcTe S,, aal
KaKO Cy IO IIPeTIOCTaBUY OBOI' UAaHAa CaMO OHU MOTAU
OuTH, n34a3I1 A4 CY CBU YAAHOBH KOJjU TPHUIIAARjy MHO-
TrOCTPYKO] TAYKI YJAaHOBM BpPCTe S, M CaMO OHH; CBIH
0OCTaAl 4YJaHOBU CY UJ1aHOBH BpcTe S,.

Younmo wroauunuk (IV) rae je Gpojuress Ma KoOju
ylaH BpcTe S,, & UMaHHTe.b Ma KOjH 4YJaH BpcTe S,.
3aMeHOM u ¢a eropoM speaHomhy us (14) ao6u-
bemo mzpas (V) uujn je KoeemmumeHaT omeT oipeheH u
pazamuur 04 0 u oe. Isaamuresr o4 z umahe 064Uk
(V) rae je (4, B') rauxa Bpcre S,, a (4, B) rauka
BpcTe S,.

Te ase aauxe (A', B') u (A, B) uau aexe Ha npaBoj
KoeoHUjeHTa B mau He aexe Ha woj. IIpBu cayuaj 6u
a0 pesoHOBame MaJomnpehaunse, T.j. Aa Tauka (A', B')
npinaaa Bpcru S,, T.j. Aa TauKe KOje JAeMe Ha usBe-
CHOj mpaBoj NpHnajajy speru S,, TO CMO OCTaBUAU 34
91, 22. Ilpema mpeTtmocraBOM OBOT YJAaHa, A4 Cy Tauyke
BpcTe S, caMO Tauke KOjeé INpPUIAAdjy MHOIOCTPYKO]
Ta4KU, Taj OpPBM caAy4a] Tpeda OCTABUTU:@ T.j. MHOTO-
CTpykKa TauKa, 4dja KapaKTepHUCTH4HA jejHauuHa (13)
Aa TaKaB KOPEH, Aa lIpaBa, KOja [POAa3U KPO3 MHOIO-
CTPYKY Ta4YKy M HMa 34 KOCOHIUjeHAT Taj KOpPeH Mpo-
Ja3Il joul KPO3 KOjy TAUKy y CKyUY OUIYPATHBHUX Ta-
4YaKa; Ta MHOTOCTPYKa Tayka He NpUIaja OBOM YJaHY
Beh HexoM 04 caeiehux.

Ocraje Aamae apyra mpermocraska: tauka (4, B')
HHje Ha UPABOj KOeeHUMjeHTa B, KOja 1M0aa3u U3 TauKe
(A, B). V 1oM cayuajy uspas (VI) je pasanuuT oA Hyae.
On je mau MO3BUTHBAH MAM IleraTHBaH.

SUIYPATHBHI UOJAHTOHH 3
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Ako mpaBa koja npodasu us (4, B) u uva roesu-
nnenat B npoaasu kpos moanmroH, oH he AeamTn Tauyke
BpcTe S, Ha ABe moA-Bpere: S,' uw 8,". 3a mpse S,' nexa
je mspas (VI) Heratusal a 3a Apyre S," Heka je OH Mo~
sutaBaH. IlocMaTpaHa IpaBa HMa jeAHe 04 FLIX ¢a 1CTe
cTpaHe ca Koje M KOOPAMHATHU IOYeTaK, a Apyre ca cy-
IIPOTHE CTpaue.

Axo z Teu myau uspas (V) T. j. koawunun (IV) Te-
muhe myam sa cBe tauke Bpcre S, aam he Temurn
Ka GeCcKpajHOCTH 3a cBe Tauke S,'. OOPHYTO: aKO Z TEKI
ra Geckpajroctn uzpas he (V) Temurn Hyan sa cBe TauKe
Bpcre S,', a Ka OeckpajHOCTH 3a CBe Tauke Bpere S,

Aa 61 6uo 3aA0BObEH yca0B (A: 6) morpedHO je u
AOBOJBHO, AQ CBe Tauke BpcTe S, OYAY MAHM Tadke BPCTe
S, man 8, ®aa z Temn na 0 uAKM Ka oc Ha Mad KAKEOM
ayTy; T. j. HorpebHO je M A0BOLHO Aa IIpaBa, Koja je
MaJa0 Tpe AeAnlla CRYI ®UIYPATHBHUX Tadaka S, Ha ABe
noA-spere, yie BaH CKyOa, T. j. Aa OyAe TAHTEGHTA MO-
AHTOHA Y TIOCMaTpaHOM TeMeHY, a To he OuTH ako WmeH
KOEDUIHENHT IpUnaja 086.1acTi MHOTOCTPYKE TadKe KpPO3
KOjy 1poJasu. AKO je Ta TaHreHTa .JeBa, CBE Tauyke
Bpcre S, cy Tauke moA-spere S,''; woamuHumr (IV) Temu
Hyau kaj z Texrm 0. AwO je Ta TaHTeHTa Aecla, CBe
TaUKC BpcTe S, ¢y Tauke HoA-Bpere S,'; koamdunk (IV)
TeXH HyAH KajA Z TEXKH Ka oo.

Ncro pesoHoBame BpeAu H 33 MHOTOCTPYKHM KODEH.

Hahena oyuruuja ¢ 3ai0Bo.baBa yca0B: (4 :a, §).

18°. Aa 6u Buaean, za am Hahena oyurumja P sa-
AOBObABa YCAOB (b) M3BPIINMO CMeEHY :
(VII) u=v4+ P2)=v 4 CzB
oAakJae ce Aobuja, ako ce 3Ha u, Aa je

(VILI) v=1u—Cz8
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Hexra cy

U U coeee Up,ooe

rpaHe oyHKnHje v y OauzuHnm rtauxe (Z,, U)), 4uju je
6poj Ma KOANKU. YO4YMMO jejHY 04 THX Tpaka, Ha Ip.:
Up [p=1,2,----) Ta rpaHa Kaj Z TeKH Hyal (111 HA
6eCKPAJHOCTIH) HAN TEMRU H3BECHO] T'PaHMUILM.

lim U,= P,(z), lim U, = Qp(Z)

2=0 zZ = oo
HAM HE TE:KM HHKAKBO] I'paHULM, MAH ocnuayje usmeby
I3BECHHX T'pPaHUIA.

[Mu hemo ocTaBHTM Ha CTpPaHy CAyYa] 2==o0¢ I
ncnuTupakemo camo cayuaj z= 0, jep ce u3 IpPBOT AO-
Ouja APYTH CMEHOM:

(0o, aeBH, AecHI, MamH, Behn; oo, AeCHU, AEBH,
Behu, Mamn)l.

[lpernocrasumo mpsu cayuaj, U, tesxn xa P, (z) Ba
2= 0 MH MOKEeMO CTaBHTH

Py, z) = Dz¢

rae je e crenen oyHENuje P, z=o0 (IPeTIOCTABIIK CMO
AA Up TERNM M3BECHO] TpaHHIM 3a z == 0), IpeMa ToMe
SYHKIHja U, je 00auKa

up = Dze 4+ W,
W, ayHENU]ja KOja je BUIIer peAa HO e 3a Z = 0.
Hosa oynrnuja V 6nhe ofaura
V=Dz¢—CB+ W,
pas.aukoBaheMo Tpu cayuaja
1°. e<<DB
CzP yaasu y ctaB oynrmuje W, u aaje W'

V = DZe + "Vp'
3%
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W'y oyHEOuja BuIIer peja OA e.

2°. e>B

Dze yaasu y craB oyHEnuje W, n aaje W',
V=0C%8 4+ W,

C'= — C, W," oyuruuja uuju je pes suum no B.

3°. e=DB

axo je D =C,

T — XX/
vV — ¥vp

W, oyHKnuja unju je pea Bumm oA e uanm B (e = B).

Aarae: rpaHa, yuju je pea HIKuH o4 B He Mema
CBOj peA; rpaHa 4uju je pea BuM oA B, mocraje peaa
B; rpaHa umju je pea jeaHak ca B mam ocTaje ucTOr
peaa, ako je C s B, mam mocraje Buwmer peaa o4 B,
ako je C=D.

IIpuMenuMo U3BPIIEHY TPaHCPOPMALU]Y Ha IDaHaAMa
u, H& ourypaTusEn mnoauroH. To je TpaHC®OopManuja.

u=1v 4 CzB

T.j. TpaHceopmauuja (T,) xoeouunjenra B.

Tpanceopmanuja (T,) roeounujeHTa @ , Kaa je
pPa3aHuNTO OA HyJA€, Mekha ¢UTyPaTHHay 1noaurod. CTpane
JdeBe KOedUUHEeHTAa Mamer 04 (4, 0CTajy cTpaHe IOoJAH-
FOHAZ; CTPaHEe KOCSUIUEHTa W, M1 KOedULMEHTa Beher
04 M, 3aMemyjy Ce CTpaHaMa KOedHUUEeHTa [, — aHa-
aoro rtpanceopmauuju {VII), aox je C ma rarpo. Aau
ako je C TaKBO A3 KOePUIMEHAT U.A3Ha HA AalUUCHO]
ocn 6yae Hyaa, IojaBuhie ce jeaHa WAKM BUIIE CTPaHa
roeonmnuenta Beher oa u,. Taj Koesummenar upema
obGpacny (8') je 3a cBaKy TauyKy

2 Auf' CB = (BE Aup
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OTYJ jeAHaUnHa

(13" EAufr =o
a TO HHje HIITa APYI'O HeTO KapaKTePUCTUYHA jeAHAUHHA
{13) nocmarpane MHOTOCTpYKe Tauke. Hag je u, = B, je-
AHAYNHA je 3aA0BO.beHa, II PYHKIU]ja

b (2) = CzB = Cz*o

je acummrora v SamsuHi Tauke (Z,, U)) ma mMa KakBO
6uro C; C je objpe uapamerap.

19°. Hera je g, van B xopeH jeanaunue (13') peaa
%, TO 3HAYI:

T Aup—o

T Edup=o
d"' L ZAup=o
- Bt o

Youumo roedumueHaT Ma KOje TauKe 4uja je opau-
HaTa #; OH he ONTH CKYIl KOCPHIMEHATA:

A( 750 ) (52) up—# CB—B

E NN I Ve

3a jeaHy Tauky aobujeny [rpamceopmanujom (T,)]1 kh, B’
n B’ —h cy xoncrauta, B je koncraHTa 3a CBe TauKe
KOje ce TPaHCHOpPMY]Y.

V3eB B' = h = » KOocoULMEHAT IIOCTaje

" AT = i 2 Awe

T. ]
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Ta] KOEPHUMEHAT je PasAuynuT 04 Hyae — AaKAe: IIpo-
jernuja HoBe cTpaHe mAM 30Up NpOjeKIKja HOBUX CTPAHA
Ha OpPAMHATHO] OCH, YHjU je KOedIUUeHAT Behu oa @,
(1.j. B) je HajBume jeiHak ca % IAM MamH 04 %. 3a
#=1 (Kaa je AaK.e IIPOCT KOPEH) HOBA CTPaHa KOe®l-
uieHra Beher oa w, uMa 3a MPOjEeRLITjy HA OPAMHATHO]
ocu Hajsume 1 (r.j. npojekuuja joj je 1 uam 0). 3a
h <x, cBH Cy KOE®NUUEHTHU HY.1e.

V3er b = h moxke ce AoKa3aru Aa he ¢Bm Koesdu-
nueHTH 3a h > »x Ourtn Hyae. AoKa3z ce cacToju y OBOM:
3HaMO Aa je

A, , =04, =o, 4

N3 jeanaunne

pa =0+ Ann=10 8a h <<ux.

A;:: w + AiG :BActﬁ

AoGuja ce A,, = o. 3aTHM ce YTBpAM Ad jem A, =o0
na mocae Aa je m A,, =0 HT. A (U3 jeAHauuHe

Ay, '+ 3 Ay i+ Ay, = BA,)

Tako ce 110CTENEHO MOMKE AOKA3ATH Aa He IOCTOjH
HH jeAHa TayKa uHja je OpAMHATA Mawma OA x%. llpema
TOMe M IpeMa OHOM WITO je pedyeHO HaupeA H3.Aa3MH:
Axo je B xopeH jeaHaunHe peja ¥ KapDaKTEePHUCTHUHE
jeanaunHe (13) mocMaTpaHe MHOTOCTPYKe Tauke (Koja je
Teme) 30Mp NpojeKuMja CTpaHa HOBOT IIOAUTOHA, UMjK
je xoeennueHar Behu 04 B, je ynpano jeAHak peaAy Tora
KOpeHa (B mpeTnocraBuUB Aa Ha AlICIUCHOj OCH HOCTOJH
f6ap jeAHa TadKa); OPETHOCTaBHUB Aa je B # o.

20° Axo je mak kopeH B = o, pesyarar he Gurn
APYRYHjH.

Ycaos (A: a, 6) HHje B3aj0BObEH jep KOEDHIIH-
eHat oA (V) mocraje Hyaa umam OeckpajaH, Kald Toj je
B',— B, #+ o. Hako mak ABe rTauke, Koje IPUIAAA]Y
ICTOj MHOTOCTPYHOj TadKM, He MOT'Y .1eKaTH Ha HCTOM
AUMCTY, oBaj uspa3 (3', — (3, HHje HMKaj Hy.da; AaKie
roeounuenar uspasa (V) je mam Hyaa uam OeckpajaH.
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Aa ©u Taj KoedumumeHar ©OuO Hyaa, Tpeba aa Oyae
B', — B, > o, Aak.ie 4aaH BpcTe S, je wJaH, KOju AekKH
Ha AMCTY 4YMjU j& MHAEKC HAjMari; jelaH jeAUHHM YAaH
Bpere S,. Jeanaumna xoja saje @ Ouhe obauka:

Azeub ub=o
oAakae ce A006uja

b (z)=C , Pz) = o0 (cneu. cayuaj npse).

Dynrnuja ¢ = C ucuvmaba yca0b (A : a).

Ycaos (A : 0) Onhe ncnymeH, caMo ako UHACKC AKCTA,
Ha KOME Ce HAaJla3ll uJaH BpCTe S, HHUje BHIUN OA MH-
AGKCa 1HMCTOBA, H& KOJIMA Ce Haaa3e OCTall UJAHOBIH,
T.J. aKko je
(XI) 18‘1 -—ﬁl >0

Y osoM cayuajy jeaHaunna (1) oanocHo (3) je aespuBa,
ca u'h, B, je umperca HajHumiKer amcra. Jakde jeAHA-
YlHa je IpousBOA ABejy jeAHaumsa; jeaHaunmne u'fi = o
I Apyre koja Hehe AaTu 3a B BpeaHOCT o.

Axro nak ycaos (IX) nuje 3apoBo.paH, yoaoB (4 : 6)
HHUje 3aA0BO.baH, PyHENMja P(z) He TNOCTOjU 3a KOpeH
KOju je jeAHaK Hy.Iu.

20°. V ne.aoj oBOj AHCKYCHj HHje HpaBbeHA Pas-
AuKa usMehy KOpeHa KapaKTEPDHCTUYHE jeiHAUYHHE, Kaz
Cy OHH pasaumuutn oA unyae. Mehytum oyurmuja P2)
3aBHCH OA BPEAHOCTH KOpeHa. AKO je KOpPeH peadaH H
Mo3uUTNMBaH, CBakoj Bpeanoctm (C OArOBapa IO jeiHa
SyHEKIMja P, cBe T¢ SYHHKIMje IIp0.Aa3€ KPO3 TauKy
(Z,, U,), Ta je rauna usop (noeud) 3a SynKnujy PD(z;
aKoO je Taj KOpeH HeraTuBaH, Ta je Tauka 104 W Ha-
3BaheMo je «6op-uod, a MPBY 460p-HYyaa. AKO je Taj KOpeH
KOMIIIEKCaH, TauKa ce 30Be dcuoca (foyer), Koja MOMKe
ouTH Hy.la uAM o, IPeMa TOMe A2 1M je pealHH Aeo
NO3UTHBAH HAM HETATUBAH; UO3UTUSHE UAM He2aTuéMa
npeMa TOMe A3 Ad jé HMargHapHU Ae0 MO3BUTHBAH WUAK
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HeraTuBaH. AKO je Taj KOPeH YHCTO UMaruHapaH HI jeAHA
oyurnuja P(z) He mpoaasm Kpos Taury (Z, U) 1o je
uenTap (centre), KOju MO:ke OMTU IO3UTUBAH AU Hera-
tuBaH. Moxke ce pehu aa je OCHOBHM CHHryaAapuTer
®yHRIUje P(z) KMKo, KOja AeTeHEpHIIe y UBOD UAH
LeHTap, Kao ITO IIOKa3yje OBa 3Be3Aa.

9BOP HY1a

s e

EARA-AYAa 003, (p > 0:#yrQ) BAEA-HYla Her.

A~ "

nemTap nos. (g<<o:wodur) B=p-4 qi (q<o:uezar) uenrap merat.

“~ o

AOEA-UOA 03, (P < 0:7ZOA) EHEA-LOA Ier.

\ el

94B0p WO

ll. Tauka BpcTe S, nexu Ha NpaBoOj YWjM KOEdHLMEHAT
Huja 6eckpajaH.

22" Mu Mo:xemo, wsBpuBIIM Tpancoopmanujy (Ts)
KOGOUUUEHTa - {,, TPETBOPUTH IpaBy KOCPUIUCHTA
W, ¥ UpaBy Koeounuenta nyaa. IIpema TOMe mpermo-
CTaBUMO , Aa je IocMaTpaHa IIpaBa, [paBa KOedH-
IMEeHTa Hy.la.

Tauke Bpcre S, aemxe Ha TOj HmpaBoOj (IO IpeTmo-
CTaBIM) aAM MMa MOMKAA M TadaKa BpcTe S, Koje cy Ha
HCTO] MpaBoj.

Jeanaumra o6pas3oBaHa 04 CBHjY Tavyaka HA TOj
OpaBOj MOMKe ce HAamucaTH y 06.auKY :

(I.) XA ubo (uz')hr = 0.

WsBpunmo cmeny
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KOHCTPYHIINMO SHUTYDATHBHH TOAITOH AOOIjeHe adre-
Oapcke jeaHauuHe
(I1) X A ubrwbi= 0.

Pasankosaheymo Apa cayudaja:

A% IMospmmua S OUIYpaTHBHOr TMOANIOHA jejHa-
aune (II) je myaa.

B°) Iloppmuua S @UIYDPATURHOI ITOAUTOHA jeAHa-
ypre (II) Huje myaa

A%) §=0
23° Cpe Tauxe OHTYPATHUBHOT HOAMIOHA jeAHAUYMHE
(IT) ¢y Ha mpaBoj AMHIJH (jeAHA TAYKa He ITOCTOJU, MOINTO
je cBera jeAaH JHCT M CBE Tauke MPOCTE TAUKe; & KAKO
jeanaunna (II) uma Gap ABa Y.JaHa, WHEH MOANTOH HMa
6ap ABe Tauke), HeKa je Koeounuenar mpase d. Tpn
MOACAYYAaja

a) d = oo
6) 1#+d+ oo
8) d=1

a) d=oc

CBe Tauyke cy Ha IpaBoj Mapa.ae.aHO] alUCHO] OCH,
jeanaunna (II) mocraje:

WABI ZA ‘uﬁo = 0.

ABa pelIemha :

w = 0 jgarie u==C Ma KO.IUKO
M0 54Dk = 0 u = D, D 3a30B0.baBa jejHAUHHY
Cse Tauke Ha [OCMaTPaHO] MPaBOj CYy TauyKe BPCTE
S,. Tpa:xena oynrumja @ [ako jom Oyre 3a10BObUAA

ycaose: (A:a, 6;B)] Onhe obauka:
D z2)=C uan P (2( = D.

OBa je cayuaj meru kKao cayuaj us ua. 17 kaj je
KOpeH KapaKTepUCTHYHe jeAHAUMHE OMO Hy.Aa; YCAOBHU
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(A: a, 6) Hncy 3ajoBo.beHu ceM ako je 3, = 0. IIpermno-
CTABUMO Aa CY Til yCAOBHU 3330BOLeEHIH, T.j. Aa je 3, = 0.
H3Bpriunio TpaHCHOPMAI]y

(IVI u=v4Cunmu=v4D

Oanoc usyehy rpasa oyHEOUje U I ¥ je HCTI[; CaMo je
oBae B = 0. Axo Ttpanceopmamjy (IV) usspmnmo ua
[OANIOHY KOE®UIMEeHAT Tauke Ha alCHUCHO] ocu Gihe

X ACB nwanr X ADBo

Aok cy C - D Ma kakBli OpojeBu, OBaj je KOedUIUe-
HAT pasalu4uT o4 Hyae. Aanm ako cy oOpojesu C m D
kopenn jeanaunse (III), osaj woeoumuenar OGuhe nyaa
— nojaByhe ce Gap jegna HOBa CTpaHa TIOAMTOHA YHju
je roeeumncHaT Behu og Hyae.

Tamommsi yci0B Aa NpaBa koeeumuenta B (= 0)
OyAe TaHTeHTa IpeTBapa c¢ y yCI0B Aa Ta NpaBa Oyae
cTpaHa HOAIIOHA.

Axo je C n D muorocrpyru ropeH jeanauwmne (III)
MOke ce AOKa3aTH, Aa je 30Mp IpOjerIuja cTpaHa KOe-
onIIeHTa Beher o4 Hy.ae, HajBullle jeAHAK PeAY MHOTO-
CTPYKOT KOpeHa; aJAM Taj MaKCUMyM He Mopa Outn
AOCTUTHYT.

Aak.ae oyHRLIIja
(15) D(z( = C,

C 3a10BObaBa jEAHAUMHY: KapaKTePUCTUYHY jeo-
HAWUHY CTpaHe:

(16) XAC/h =0uwm XA D8 = 0,
3aj0BObaBa ycaoBse: {A:a, 6;B)
6)° oo - d 1.

CraBus
(V) W = Dud
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A00Hja ce jeiHauHa
X A ub (kD?,L‘I:,hBA..—_:. 0

a1l Kako je fpeMa [oauroHy jeaHauuHe (II)

(\'I) ﬁo—i-dﬁl:ﬁol-*—dﬂl';
ep je
=p, B=3,,pu=¢
a jeanaurma {VI) ucrazyje, aa cv rauxe (4, B)u 4,' B
Ha TPaBoj KocdlUIenTa W& npeda odpacuy (6); Ta jea-
HauYdHA I1I0CTaje :
U§O+ d(/))l 2 A Df/‘;l = 0
Ta jeAHAUHHA jeé 3al0BO.LCHA, aKo jo
L ADA=(
a To je jeamauuna (16), T. j. KapakTeplucTHUYHA jeAHA-
4iHa IIpaBe.
Us jeamaunuu (V) aobuja ce

(17) ¢ (Z\ E N T— lOg (C ZL(I—d))lf—i:a_

Aobujena eoyukuuja 9P (z) je, y oaHocy Ha z peaa 0,
jep

D (z)- 2~
TeKH HYAH, 204 je x > (0, ma Ma Kako 0110 MaJlo K.
Jorapuram je

&

lim (Ii) = log x
&
e=10

VouuMo HKOAHNYHIK ABa 4YJAaHS !

44 [log(C ZD(i—d)”— [ ﬁ - ﬁ + d IB ﬂ )l

L

Ze—a— @' —8) (D (t—a) 1B
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CBu u1aHOBI HAa IOCMATPAHO] IPABOj CY 41aHOBH BpCTES,
Roanunuk TakBa ABa 4.aHa je oApehena KoaMvuHA pas-
AMUYNTa OA Hyade 3a z == 0 (mau z = oe).

IIpema jeamaumnan (VI) ns.aofkures aoraputrma je
Hy.Ja 338 Ma KaKBO z, AaKJe CcTelieH JAOTADHUTMA jeé pas-
An4uT oA uyle. siomure.n o4 z je

(a'—ﬁ;)——(a——ﬁJ:A'—A
OBaj je Wspa3 Hy.Ja 3a CBe Tauke ppere S,
Aaxrae ycaoB je (A:a) 3a40BO.LCH.

Koanunuk jeanor uaada Bpere S, U jeAHOT 4JaHa
BpcTe S, umahe 3a mH3.10KHTE.L .JoraputMa 0Opoj pas-
ARYMT oA HyJe. ITsaomue.r 04 z Ouhe mo3NTHBAH MAM
HeraTuBaH IpeMa ToMe Aadll je Tadka BPCTe S, AECHO
HAY J1€BO 01 MOCMATpPaHe lLpaBe; Aa OM Taj KOANUYHUK
TEeNO0 HY.AM I0TpedHO je Aa IocMaTpaHa IpaBa Oyae
cTpana JeBa 3a z = 0, AecHa 3a z = oo. Haj je Ta
opaBa CTpaHa, JAeBa HAH AecHa YycaoB (A:6) je sa-
AOBO.bEH.

TpaHnceopmanija

1
u="V + (log (CZD(I—d))]r_Tt

je TpaHceopmanuja (T,%) xoeouuueura 0.
Hoeeounuenar tauke Ha alCIIICHOj OCH MpeMa oO-
Gpacuy () Ouhe
(X A DB) « [log (CZP(—D)1Be+ dfy:

Taj KOeeMUMEHAT je HyJda, kKaa D sajroBo.paBa jeAHa-
yyHy (16).

N y oBom cayuajy Bpean upumeada u3 (a°) o MHOTO-
CTPYKUM KODEHIMA.

Aakrae oyHIHja

& (z) = [log czo<z-a>];1_—d
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3a10BobaBa ycaose (A:a,6; B), oHAa je aakae acuM-
utora y Oamsunn rauke (Z, U) - D je oapehena woH-
CcTaHTa, KOPeH KapaxkTepucTHYHe jeiHaunHe crpaHe. C
je mapamerap. Tauxa (Z, U je aorapuTaMCKi CHHIY-
aapurer oyanuje P (z).

8) d =1.
Y oBoMm cayuajy

ﬁn+f31 '-'""'ﬁ.o_l_ﬁ'i:““':ﬂ
npaBa KOEG®UIMEHTA HYJAAQ, Ylja je NPojexuuja Ha op-
AMHATHO] OCH HYJa, MHOTOCTPYKa Ta4Ka, KOJy CMO HC-
nuraan y 4a. 17.
B) S0

24°. Mehy raukaMa Ha [OCMATpPaHO] MpaBOj Koja
Ipunaja CKyIy <®UIYPaTHBHHX Tayaka AaTe AHUGEPEH-
IyjaaHe jeiHauyMHE HMa HX Bpcre S,, aam U BpCTe S,.
Mu hemo mpermocraBnTH Aa Tauke BpcTe S, cy CBe
Ha jeAHO] IpaBOj KOja NpHIaja CKYIY &UIypPaTHBHHUX
trauaka aarebapcke jeanaunne (II), a cee ocrade Tauke:
Kako Tauyke Koje npumajajy ckymy jeanaunse (II) a
HUCY Ha II0CMATPaHO] IIPaBOj y TOME CKYIy, TaKO U
TAYKEe YV CKYNY SUIYPDATHBHHX Tadaka AudepeHIujalHe
jeAHaunHe KoOje HHCY Ha IpPaBoOj KOEPUIMEHTa HYJA
KOjy TIOCMATPaMO y OBOME 4aaHy; CBe Te Tauke Aa
npunaAajy spern S,. Heka je d xoeounnénar Te mpase
y CRymy SUI'ypaTHBHUX Tauyaka jeasHaunHe (II) koja jaje
tayke Bpcre S,. Pasaukosahemo Tpu moa caydaja Kao
n 'y caydajy S=0.

a°) d= e
dysrumja P (z) je uncra, xao my A° sa d = ec.
Yeaosn ¢y Aa ImocMaTpaHa IPaBa KOCPHIMEHTA d byae
¢TpaHa ITOAMTOHA, TAKO HCTO M IIpaBa KOe®UIHEHTa & U
Aa cTpaHa KoeounueHTa d = oo OyAe A0 alcHUcHe oce.
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6°) 1+#£d+# o

dynrnnja P (z) je ncra wao ny A°) 8a 1 5= d # eo.
Veaonu cy: 1° mocmMarpana IpaBa KoeouImeHTta d je
cTpama moauroHa (u, w), 2° HCTO TaKo W IIpaBa HKOe-
ounneHTa 0 y MOAHTOHY (2, u).

d<<1 (1—d > 0) crpana roegumenra d tpeda
Aa OyAe y MOAUTOHY (u, W} ca CYIPOTHE cTpaHe CTPaHn
HA KOjoj ce Yy IOMITOHY (Z, U] Haaasu CTpaHa KOedH-
mienra 0.

Axo cy oBa TpH Yyca0Ba uclymeHa ycdoBu (A:a,
6 ; B) cy ucnymenn, it nahena ovurnuja @ (2) 13 oépacua
(17) je acumurora y Oausunn tauxa (Z,, U )

6)  d=1.

[Toauron (u, w) MO:ke HMATH HajBUINE ABe CTpaHe
KOe®UINenTa d = 1, OHe O0AroBapajy peaJHnM TeMe-
HIMa TTOANTOHA — ABa TCMEHAa, ABE MHOTOCTPYKE TadKe.

Akro cy oda Kpajia TEMEHa MHOTOCTPYKE TauKe
HajBuier peia moryher, nmoamnrod (u, w) nMa csera 4
cTpaHe: ABe KoelueHeHTa 1, jeAHy KOCIUOUEHTA 00 U
jeany koenueneHra (. Aaum aKo HEKa 04 KapaKTepH-
CTUYHIX jeAHaunHa HMa Oap jeAaH KOpEH KOju je Hy.a,
nojaBuhe ce HOBa cTpaHa, AKO je ca AecHe, mmeH he
koenneHeHT Ournm Mamn oA 1, Aahe aakae 3a z = o,
IOTO 3aA0BObaBa ycaoB 3° u3 6°, oyHUUjy AATY
obpacuem (17).

Jagie KOpEH KapaKTepHCTUYHE jeiHaudlHe MHOTO-
CTpYKE TauyKe Koja je TeMmMe, pPas3AU4YUT OA HyJle Aaje
oyuriuje P (z) Aeounncanme obpacuem (l4) a wopen
jeanar Hyam aaje oyHrnuje @ (z) areounucane obpa-
cuem (17).

~0 . i 3
25%. Aro cap uspuuMo Tpaunceopyanujy (T,) ro-
€OMIIMEHTa — M,; CTPaHa KOGPUUHEHTA KOjy CMO OpO-
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yuaBaan InperBopuke ce y CTpaHy KOeOHIHEHTa (@,.
Kopen rapaxrepuctuune jeanauune nosehahe ce sa y,,
n KOpeH Koju je O6mo Hyaa mocrahe u, 113 maaonpe-
halmmer nocmarpama H3BOAH Cé OBO: AKO HUjelaH
KOPeH KapAKTePHCTHUIHHUX jeAHA4HUHAa ]ealdux TeMeHa
cTpaHe, HHje jeAHAK KOCOUIMEHTY CTpaHe, aCHMITOTe
he 6utnm obamka

(15) Py, (2) = 2# . C
C 3ap0BO.bABaA jeaHAUNRY
(15" XA y,oﬁ‘ CB =

aKo MaK UMa KOpDeHa jeAHAKHX KOe®IHIHeHTy, OHAa heMo
u3BpuuTH rpaHceopmanujy (7,) u dahu wao Maao 1mpe
oyurujy P (odp. 17), orakae ce pobuja

1

(17" By, (2) = 240 [log C2P  — @)

lll, Tauke BpcTe S, neske Ha NpaBOj YHjH je
KoesHumMeHaT 6eckpajaH

26°. Usepwns tpanceopmanujy (T,) mpase unju je
KoeonnueHatr OecKpajaH, IpeTBapajy ce y IpaBe, 4uju
je KoeennueHaT HYAa, T.j. Y IpaBe nocMarpaHe Y OAebKY
(II). Ilpema ToMe Aa 6Gu TakBa [paBa MOT.Aa AATH ACUM-
OTOTy, norpedHo je Aa O6yAe cTpaHa IOAMTOHA (Z, u).
TaxBnx crpama Mo:ie OuUTH HajBulIe ABE: jeAHA AOHa
U Apyra Aoma, obe napaacase anuuenoj ocu. Tpanc-
oopmanuja (T,) nperBapa A0WmY Y JA€By a TOPHY Y AECHY,
AOIbA AAK.Ae MOJKe BaKUTH CaMO aKo je u == 0, a TOpma
aKo je u == oe.

Heka je ¥ (u) acumnrora z y 6ansusu taure (Z,, U,),
rae je b4 (u) oyukunja Aeounucasa odpacucM (15) nan
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(17) kaa ce y weMmy craBu u MecTo z. Taia he z 6utu
y 6ansunn Tauke {Z, U)) obanka

) r= ¥+ ¥ ([u

. (1) rakBa oyHKHuja Bumwer peja HO T 3a
u = 0, Mau 3a u = oo HmKer peaa Ho V.

Us jeamaunne (I) poduja ce Aa je u usBeCHA GYHK-
nuja 04 z.

Hera je u = 0, 1.j. Aoma crpaHa.
Ta crpaHa cMarpaHa Kao 1eBa je peja -4 oo, CMATPaHA
Kao AeCHA Olla je pela — oo ; TaKBa ®YHKIMja HE MOMXKE

rae je P

TOCTOjaTII.
Hera je u = oo, T.j. ropma cTpaHa.
Ta cTpana cMaTpaHa Kao J1eBa je peja — o0, CMaTPaHa

Kao AeCHA OHA je peAa -+ oo; TakBe Cy T'YHKIHje MO-
ryhe. TaxkBa je eoyHEmuja Ha IIp.

1
- V4
e, +

paseujeHa y pea 3a z = 0 oHa je peAa — 00, 3a Z == 00
oHa je peda - oe.

Pasauryjemo ABa cayuaja:

a’) ¥ je aato obpacuem (14), 1.j. ¥ je roncranTa
o6pasaxn (I) mocraje

c=C+ ¥

¥ (u) je oyurmuja Hu:xer peaa Ho C T.j. HeraTHBHOT
peaa aro ce ¥ —1! o3HaunMo HHBepcHy oyHROU]Y 04 P,
Oonhe
(18) u="F¥—1{z— ()
C 3aA0BO.bABa KAPAKTEPHCTHUHY je AHAUNHY NOCMATpaHe

cTpame :
A Cv—B=0

N je cTeleH IocMaTpaHe jeAHadlHe II0 u'.
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6°) ¥ je aaro ob6pacuem (17), obpasan (I) je:
z = [log CuD(I‘d)JTl_—d + ¥, (u)

¥ {u) je oner nHeraruBHOT peja. M3 te jeamaumne
Aoduja ce

1—d
z
(19) ’U,=E61)(1_'Ej+ 1}7‘1 (Z)
E je womcranra mpoussomHa, T, (2} peida Himker
1—d
HO e*f

Aro je z= 0, pea u Tpeba aa Oyae — 09, AaK.ae
usza0:ENTEDH 04 2z Tpeba Aa Oyse HETHBAH, T.J.

1 —d< 0, man d > 1, cTpaHa INOJAMTOHA (Z, W)
Tpeba aa OyAe AecHa.

Aro je z = oo, pea u Tpeba Aa Oyae 4 oo, Aarae
N310ENTEH 04 2z Tpeda Aa OyAe TOBMTHMBAH, T.j.:

1 —d >0 uwm d<<1,

Crpana noaurona (z, w) tpeba aa Oyae aesa.

IV. Tauke BpcTa S, Hanase ce y paBHWH HOPManHoj Ha
NUCTOBHMA, KOjH HOCE CKYN $HrypaTHBHHX Tavaka.

27° OBaj cayuaj MOCTOjH:

1°. ako ce mpPeTIOCTABU AA CY M3.10:KUTE.bU Z KOM-
naecHH OpOjeBH, Kao IITO je pedeHO y WA, 4,

?°. ako ce usspun tpaHceopMmaumja (T,) mam (T,)
uan (T,%) ca roMiaekcHUM koeonnueHtToM u. llorpeba
ce 1ojaB.byje Kal je Ha IIpHMeD HeKH KOpeH KapaKTe-
PHCTIIYHE jejHaullHe MHOI'OCTpYKe Tauyke, Koja je TeMe,
kommaexcan 6poj. Tpanceopmauuja (T,) je Taja KOM-
IAeKCHOI' CAavMHUTEe.ba; IIpaBa Koja I1Ip04a3d Kpo3 Io-

OATYPATIIBHH MOANTOHU 4
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cMATpaHy TAuyKy H MMa KOMILIEKCHHM KoedoHnnueHnar, Hj-
1830 H3paBHU V KOjO] ce Ha.Aa3W CHYII ®UTYPATUBHHX
TayakKa.

VYounvo npuaMy HOpPMaJHY Ha paBHH CKyIa &HIY-
PaTUBHHX Tadaka, Kojy hemo Oeaemnrn ca pasan Q,
TaKBY, Aa joj cbaka HUBHIA MPOJAa3U KPO3 Ma jeaHy
QUIYPaTUBHY Taury, OMa0 y paBHH @ Ou40 BaH Ibe; U
KOja (mpusMa) He OCTaBba I MOMLY HH jEAHY PUTYDa-
TUBHY TAYKy. YOunMO jeAHy cTpaHy R Te mpuswme, uan
Ma KAKBY paBaH HOPMaJ4HY Ha (), Koja Ipo.sasu KpPoO3
6ap ABe oUIYpATHBHE Tauyke, KOja cedye pabaH { Ay:K
mpaBe KOESHINEHTA 7. CBE TAUKe y TOj PABHM HMajy Kao
xoopaunate (4, B) A je wommaercan 6poj: a4+ b;, B
je peasaH Opoj; OHI 3aA0BOLABAJY jeAHAUYNHY

a -+ rB=a'"+rB

YouyuMo KakBYy NpPaBy Koja Mpo.Jasu KPO3 ABe Tauke Te
pasuu R; meH he koeeununenar 6urn
r 4 Si (S eoynruuja a, d, B, a', b, B')

Axo y TOj paBHM HeMa BHIIE Hero jeAHA TPaBa
KoeduruenTa 7 + Si, npuMernheMo Ha By MOCMATPabA
3 oae.mka (1), (msBprIMBLIN, ako 3arpeda, TPaHCPOD-
mauujy (T,) koeenumenta u = -+ (r + Si), mrro sHaun
IPETBOPUTU TIOCMATPAHY NPaBY Y UpaBy Koeduuuenrta 0].

28° OBae kao y odesmky II, npehyrno je octao
cayd4aj: MHOTOCTPYKa TayKa HMa Kao KOPEH CBOje Ka-
paKTepuCTHUHE jeAHAUMHE KOMILIeKcaH Opoj, Roju Huje
jeAHak ca KOedHI[IeHTOM CTpPaHe, aau Cy JeAHaKH: pe-
aaHH A0 KOedHI[IeHTa N peaiHH Ae0 TOora KopeHa.

Youumo TakaB KOpeH, T.j. OPETIOCTABUMO Aa Ka-
paKTepuCTIYHA jeAHAUlHA IMa KaO KOpDeH

r -+t t = 0 oanocHo t £ S
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Tpanceopmanuja (T,) woeeuunenra r -+ ti zaje wa an-
IUCKOj paBHH, T.j. Ha papHu P, AeduHHMCAHO] Y YJaHY
4" jeAHy TauyKy uHMju je KoeeuIHepaT JeBa CTPaHa Ka-
PAKTEPUCTUYHE jeAHAUNHE , Ta TadKa je MpPojernuja
TayKe UMy KapaKTePHCTUYHY jeAHAUYNHY II0CMATPaMO.
Youumo cBe Tauke Ha paBHu R Koja cede paBaH @
Ay OpaBe KOedHIMEeHTA T U KOja MPOoJa3d KpPO3 Io-
cMaTpaHy MHOTOCTPYKY Tauky. CBe Te Tauke TPaHCLOP-
manujom (T,) roeounuenra r -+ ti mpojexTyjy ce y Taure
Ha AMHHIjU Koja je npecek pasun R u P,. Cse Te Tauke
uMajy OpAHHATY HY.AY, & allclucy KOMIJAEKcaH 6poj, aan
Cy CBU pPealHH A€.AO0BH jeAHAKMH.

Haxo usbopom Bpeasoctu r i jejaH roeounue-
HaT JI0CTaje Hy.la, Y OCTAAUM KOe®HIHEeHTHMA. KOJUX
uMa 6ap jeaaH jour (MHaue O meaa ITOCMATpPaHA CTPaHA
Ouaa Ay:KnHe Hyaa T.j. He On 0uaa cTpaHa) GUTypHUILIe
ka0 HeoApeheHa xoamunna C. (He yBek) C ce Hern UyT
MOMe M3a0paTH TaKd Aa jOll jejaH KOEPUIMEeHAT He-
craHe. AKO HMa jolll KOeeUIIHeHATa Pa3IdIUTHX 04 HY.e
BHAU ce Aa yca0B (B) Huje 3a40BObeH — acHMTOTa He
ImocT Jju.

Aa 6m mar ycaoB (A:6) OMO 3aA0BObEH, IIOMITO
ce TojaBbsYyje ¥ usaoxkuTeby 2z (0OAemakr I obpasan V)
UMATHHADHA KOJAMYMHA, BUAUM C€ Ad Z HecMe TeRUTH
BpeaHocTn 0 nmam oo myTeM Koju OeckpajHo myrta obu-
J1a3H OKO Tauyke z = ( MAM 2 = 0@, Y H3BECHOM IpaBILy.
Ilpema o6pacuy (VI) (u3 I) xoju ndcraje:

A"+ (r + ti) Bl —[4A + (r + ti) Bi
AU

(4 +rB')—(Ad-+rB)]+ i(B'f—tB)

Kako je MpBu caOupaK Hy.Aa 3a TadKy Ha IOCMATPaHO]

JANHHjK, OCTaje Kao uaadoxuTe.h 04 Z uspas it(B'— B),

Aa OM KOAUYHUEK TEMHUO HYAM IOTPEGHO jé U AOBOBHO
4*
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Aa Z Temu HyaAn (MAM Ka oc) cImpa.aoMm (6) koja Ou
yuMHuAIA A3 U3DPaA3

6t (B— B’
TeMN Ka BpeAHOCTHM -— oo A TO je Moryhe camo, ako
je mocMaTpaHa MHOTOCTPYKa Tauka IPaBo TeMe, MHaue
B — B vema suax, t u 6 3aApHaBajy HMCTH, Kal jeAaH
U3pa3 TeMM Ka — o0 APYTu he TexkuTn ka -+ oo.

Y ocraaoMm oBaj caydaj yaasu y ua. 29.

29. Axo max Ha paBHun R uMa Buire Tavyaka, Koje
HUCY Ha jeAHOj IPaBOj JAMHHUjH, CBaKe ABE Tauyke KOje
He JAeMe jeAHa H3PaA Apyre, Aajy 1o jeAHY JAUHH]Y
npemMa TOMe IO jeAHY TpadceopMmanujy. Aa O6u Ouau
3aA0BObeHUM yea0BU (A:a, 6; B) morpe6HO je, Aa KaA
ce U3BpIIE CBe Te TpaHCcoeOpMalUje, CBH KOEOUIHERTHU
Tayaka y Upecery paBHuM R u P, 6yay Hy.e, 3aTum Aa
ce Mo:ke Hahm TakaB DyT 3a Z, Aa KOoaAMYHHIU (V) HE
Teske HYJHU 3a Tauke MHpBe BpcTe ocrajyhu oapehenn,
a Aa Teme HYJAN 3a Ta4Ke ApPyre BpCTe (.I{O.ALI‘{HHK—Z:—)-
To je moryhe Ha mp. y OBOM cayuajy: cBe Cy Tauke
Ha TpaBoj y mpecexy paBEM R 1 P, a camo jeiHa BaH
TE INpaBe, (CAydaj, Ha KOjU Cc€ HAMAA3H Yy MPAKCH) GYHK-
nuja Pfz) je obauxa
(20) D(z) =2z27(Czth 4 Cyzita -+ - - - 1)
cBe Te Tayke cy BpcTe S,; oyHEnuja @ 3a10BO.baBA
ycaoBe (A =a, 6; B).

V. Tauke Bpcte S, cy W3 Hekor og opemaka I, Il uan
IV; anu Cy WM KOEOHULHUEHTH oyHKLHMje norapuTama.

30°. OBaj cayuaj Mome ce AeCHTH:
1°. ako y oyHuMjH Ha JeBOj CTPAHN jeAHauMHa (1)
uMa u TakBa Tauka (Z, U ) roja je aorapuTaMcKu CHH-
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ryadapurer, kao Ha 1np.: log (Z—Z) y 6ausnen Ta-
uke (Z,).
2°. Ilocae nsspmene tpaHceopmanuje (T,bis)
Aobujake ce obpacmu canynau odpacuuma y I, II
n IV, camo mre he woeoummenrtu, koju cy OuAM KoH-
cTaHTe OUTH 3aMEH-eHIl ®YHKIIjaMa 10TapuTaMa.

au ce Moike, cTaBUBIIH
logZ =t uau th,

I 10 HeKH IyT oapeautrn h TakBo, Aa HecCTaHe JaoTa-
puUTMa, H Aa HeraTHBHH cTeleHH ! He HAY A0 — oo
— Ha Taj HauuH Aolujajy ce cayuajm [, II man IV.

Tako ce y cayuajy MHOTOCTPYKE TadKe HAAABIL:
(21) D(z) = efpdt |t = logz.
rie ¢ 3a40B0.baBa KAaPAKTOPICTUUHY jeAHAUNHY.
(22) ZAtyphi = 0.

A cy woHcranTe uan oyHKIUje oa t. Haa cy A
KOHCTAHTE, ®YHKNUja ¢ CBOAM ce Ha obamk (14), a je-
AHaunHa (22) Ha wapakTepUCTHUHY jeAHaunny (13).

Y cayuajy cTpaHe KOeSHIMEHTa 0, CMEHOM
u = 0t), t=logz
Aobuja ce jeAHaudnHa:
(23) X405 (0 =0

Y KoOjoj BHIIE HeMa JAorapuraMa. A cy oyHRUOUje t nmau
roHcTaHTe. Haa cy A koHcTaHTe jepHaumHa (2) je je-
AHaunHa (II) ms opemka II y kojoj je MecTo W cTa-
B.beHO 0
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VI. Tauke BpcTa S, HHCY Yy pasBHM R HOpManHOj Ha
pasik Q, ckyna éWrypaTHBHHUX Tauvaka.

31°. Mory ce saMicAHTII Da3He KOMOMHAIUjC Ta-
yaka Koje npumajajy Bperu S,, m Ao0utm pasBOBpPCHE
oyarumje diz). Mehyrum, ako je Tako AobujeHa cauxa
y NOJAMIOHY, yCA0B (B) He MoMie Aa Ce HCIYHM; akKo je
IMaK Ta CANKAa Ha OOUMY IIOAHMTOHA, OHAa Ce& MOHie pa-
craBuTH Ha oyHKnuje P(z) koje cy Beh mahene y ose.n-
numa I—V; tako aa 0BO IpoyuaBale HE Aaje PeadHnx
pesyaraTa, Koju Om OGuAM HOBH.

Banomena. Pesyarar uexe oBo riape, H3Befell Kao IPak-
THYHO YNyCTBO, Hanash ce y modeTky tpche raase wm, 34.



TPETA TJIABA
PA3BWJAHGE MPAHA ¥ PENOBE

— TMPAKTHYHO YNYCTBO U NPHUMEPH —

——or—

I. MpakTHYHO ynyCcTBO 3a pa3BHjarbe rpaHa y pefose.

32° Buaeam cMO Yy Apyroj raaBu, KaKo C€ Ha.Aase
acumnrore y Oausunn Ttauke (Z,, U/). Te acmunrore
3BaheMo acumurore upeo: peda. VI3BpmuBIIK CMEHY

(I) u= P2)+ v

BHAEAM CMO Aa TpaHM, unja je acumnrora P(z), oaro-
Bapa 6ap jejHa cTpaHa, TOM TPaHCPOPMamMjoM Aobuje-
HOT' ®UI'YPATHUBHOI HOJAUTOHA, YMjH je KOeoulueHaT Behn
oA creneHa oyHrnuje P(z). Hosa eymkmuja v, Aeounu-
caHa TOM TpPaHCOOPMALUjOM AOOUjEeHUM EHUTYDPATHBHUM
NOAMT0HOM, NMahe 0ap jeAHy rpaHy Bulllel cTelleHa HO
®(z). Ta rpana adoazata Ha Pz) zaje TpaHy eyHKIUje u
AedUHNCAHe NPBOOHUTHHM, HE TPAHCPOPMOBAHUM OUIYy-
PaTUBHHM TIOAHTOHOM.

Younmo acuMmMOTOoTe TpaHa ®YyHEHHje ». Bap jeaHa
acuMmrrota Omhe Buirer cremena Ho P(z). CBara acumm-
TOTa ®YHKIUje v, ACPUHMCAHE HOBUM IOAMTOHOM, UMjH
je cremeH BUIIM HO CTENEH aCUMITOTE IPBOI' pPeAa,
30B€ C€ acumurora Opyz0z peda. VI3BpUIMBIIM CMEHY

(Ibis) v= Y) 4+ w,
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rpanm, dnja je acumnrora ¥(z), oarosapahe 6ap jeana
crpaHa, (Tom TpanceopMauujom (IP#) z06ujenor enrypa-
THBHOI' IIOJNTOHA U3 NOAHNTOHA KOjU jeé A00MjeH Ma.ao mpe
tpancoopMamujom (1)), uujn je xKoeouIIEHAT BUUIM HO
creen oyuruuje T (z). HoBa oyHrummja w, AeoudicaHa
HAjHOBIjUM ®UI'YDATUBHAM IOAUTOHOM, HMahe 6ap jeAHY
rpany Bumer cremena o ¥(z). Ta rpama aozara Ha
¥ (z) no aeounnuijn oyuxuuje ¥ (z) aaje rpaHy oyHK-
mje v, AeoUHHCaHE MaJlolpehammum moauroHoM. A Tta
OYHKIMja, v A0AaTa acUMNTOTH IpBor peaa P (z) aaje
TpaHy ®VHKINje U ACPUHIICAHE IPBOOMTHHM IIOAUTOHOM.

Youumo acCHMITOTe TpaHa ®YHKIUje w. bap jeana
acuMmurora 6uhe Buuer crewena Ho T (z). Cpaka acuMmmn-
TOTa OYHKIHjEe W, UMju je CTeleH BMIIH HO CTeleH
aACHMIITOTE ADYTOT peAa 30Be ¢C acumMurora Tpefiez peda.

Ha uctn waunu, osdauusmm ca @ (z) acummrory
peda n— {1 oyukuuje i, U USBPIIUB CMEHY

(Iter) t=0(@ +s

rpaHi, umja je acumnrora @ (z) oarosapahe Gap jeana
cTpaHa (ToM TpaHcdopMamujoM It jobnjenor eurypa-
THBHOT NOMIIOHa H3 IMOJAHI'OHA KOJH je Aa0 aCHMITOTY
O (z)) uuju je xoeommuenaT Behu HO cTelleH GyHKIUje
O (z). HoBa oyHKUuja S, ACPHHMCAHA HAjHOBUjUM OHUIY-
PATHBHIM [OAUTOHOM, uMahe 6ap jesny rpaHy Buiuer
crenena Ho O (z). Ta rpaua aosara na 6 (2) aaje rpamy
oyHKIMje l; Ta rpaHa OoYHKUUje t A0aaTa HA aCHUMITOTY
peda n — 2, Aaje TrpaHy oYHKIUje, umja je TO acUMI-
TOT&; UT.A.; Haj3al A0AaTa Ha acCHMUTOTY Tpeher peaa,
Aaje TpaHy @ydKUUje W; A0AATa Ha ACHUMITOTY APYIor
peAa, Aaje TrpaHy &®YHKUMje v; A0jaTa Ha ACHMITOTY
NPBOT peAa, Aaje Tpavy SyHKUUje u.

Vounmo acuMmTOTe r'paHa oyHENIUje s. Bap jeaHa
acumnrora 6uhe Bumer cremena Ho 0 (z). Cpara acumi-
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TOTa ©YHKIOHjE S, 4YHjH je cTeleH BHIIM HO CTENeH
acUMITOTE peja n-—1, 30Be C€ acumurora peda mn.

Hanomena. Axo je 2 = oo, pevd | BRUIK U HUKI PA3MeHHTIH.

33°. Ilpema cBeMy TOMe MocMaTpaHa TpaHa GYHK-
nuje u, MOMe Ce HAINCATH ¥ O0ANKY:

M  u=0@+ PR+ -+ 0@+ -
T. j.
(I1I) U= ~ (acmmuToTa peaa x).
S,

Oépasan (III) je ocroBHU oOpasall M jeAnHH, Koju
CAYMH 3a pa3Bljame TI'PaHe OYHKUUje U AeSHHICAHE
CHYIIOM ®UIYPATHUBHIX TadakKa.

ABa cayuaja MOTY HACTYHHTH Y PaAy:

1° Tlocae usBecHe acHMITOTE H3BECHOT PEAR CKYIL
CUI'YyPATUBHUX Tayaka HeMa HH jeiHe Tavyke Ha allc-
nucHoj ocn. Paspujame je cBpmmno, pea Huje GeckpajaH.

2° Cayuaj 1° me mHacryma, pea je 6eckpajaH.

34°, I3 cBera A0oBAe pedeHOra us.asu, ¢ 003upoM
Ha APYry TIJaBY, OBO

NPaKTHYHO YNyCTBO 3a pasBHjameé rpaHa y GAusuHm
Taske (Z,, U,).

Tagea 1°%

Hekra je aaT ckyn onrypaTuBHUX Tadaka y O.4#-
sunn tauke (Z,, U,). Homcrpyummmo eurypaTussu mo-
JAMTOH.

Taura 2°

A’. Younmo Ma Koje TeMe ®UI'yPATMBHOT HOAUTOHA
y Koje Aoaasm Gap jeAHa .aeBa cTpaHa, I 0o6pasyjMmo
BHeroBy KapaKTEePHUCTHUYHY jeAHAUnHY

(IV) [o6pasan (13)] XABA = 0.
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a) YouuMo KOpeH T¢ jeAHaUYHHE, UMju PealHI A€o
JAen y 00.1acT IOCMaTpPaHOT TeMeHa (u_, w,).

Q) HeKa je Taj KopeH B pasiuunT oA Hy.Ae, HbeMy
OATOBapa aCHMITOTA

(V) [o6pasam (14)]. P(z) = CzB (C mapawmetrap)

3°) Heka je Taj KopeH Hy.aa, — HeMa acCHUMITaTe.

6) YouuMoO KOpeH Te jeAHaunMHe, YWji pealHH AeO0
A€M Ha TpaHul 00.4acTH, a1¥ OH HHje HHU U_ HU W
acCHUMITATH he OuTH:

a® o6aura (V), aau 2 MOpa Aa TEIRU KA Z = 0 IyTeM
cuupasa ¢ [ua. 28], ako je TO TeMme IpaBo, MHaYe acCH-
MOTOTa He mocrtoju [ua. 28].

B° obanka
(VI) [o6pasan (20)] P(z) = 2" (C, zth - C, 22 + - )

Z TeMU Ka HyaHn NyTeM KOHauHe Ay:kuHe {4a. 29].

6) YouuMO KOpeH Te jeAHauyuHe, KOju je jeAHak ca
jeanom op rpamuma o6uaactum u_ uam . Taaa mopamo
BOAUTH DavYyHa O CTPaHM, YUjeM je KOePUIUCHTY jeAHAK
Ta] KOpeH; T.j. cayuaj B°.

z) YouumMo KOpeH Te jeABauuHe, KOjU JAe:KH BaH
064acTn IOCMATPAHOT TeMeHa — HeMa ocuMiToTa. OBaj
KOpEH Mo:e AOUHMje IpuMeHoMm Tauxe 3 yhu y ofaacT,
uan Aohm Ha rpaHnmy. (cayuaju a u 6).

B°) YounMo Ma KOjy J4eBy CTpaHy &UTYPATHBHOT
MOAUTOHA.

I° Heka Koesnuuesat (4, Te cTpaHe Hije Gecrpajas,
T.J. CTPaHa HHje MNapa.aedHa allciucHo] ocu. MsaBojmo
y 3ace6Hy jeAHAUNHY Y1aHOBE KOjM .J€Ke HA TOj CTPAHA
(upemucas jepnmaunny maocraB.bajyhn cBe uaaHOBe, KOju
He JAemxe Ha Toj crpamu). Y Taro A00HjeHO] jeAHaYUHH
CTaBHMO
(VII) u' =w
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Il KOHCTPYUIIIIMO CKYII #UTYPATHBHUX Tadaka (u,w) Tako
AoGujeHe aarebapcke jeaHaunae [raasa II, ogemax II,
ob6pasan II] 1 Hajsas KOHCTPYMHIMMO @HMIYPDATUBHHU I10-
AMTOH (u, w) Te aaredapcke jeiHauyuHe. Hewra je S mo-
BPIINHA TOra IOJAHNTOHA.

a’) Hera je S = o, n Heka je d KOedULUEHAT CTPAHE,
acnumnroma he onru

a’) ako je d = oo

(V’) [obpazai (15')] D(z) = Czto

C je wropeH jeaHaynHe — KapaKTepucTHYHe jeAHa-
ullHe CTpaHe —
(VIII) [oGpasan (167)] EApf CB=o
rae je A roedunueHaT jeAHAUNHE 1P TPAHCPOPMAUUjU
(T"); uan KopeH jeAHaunHe
(VIIT’j [o6pasai (19)] X A'Ch=o0
rae je A' KoeeUIHEHAT jeAHAUYNHE [OCJAE TPAHCHOPMa-
nuje (T)) n (VII); mocmarpana crpana Tpeba Aa 6yae
A€0 alicIjicHe oce (II0JAuroHa U, w); AKO Ta cTpaHa HHje
A€0 allcHliCHe oce, paHa ce Haaa3u IoMohy uaaHa 51.

B) 1 #d =
1

(IX) [o6pasar {17)] D (2) = 2% [log CP(I—d)]1—d

D 3aaoBo.baBa jeAHAUUHY
X) [o6pasam (16)] X A' Dbo=o0

A' xoeounueHar nocae tpasceopmammje (T,) u (VII).

yo) d=1

TO je cayuaj A°)

6) Hera je S 5= o. YVouumMo Ma KOjy cTpaHy TOTa
noaurona (u, wl, Hexa joj je xoeoumnuesar d.

a’) d = oo
o6pasay (V') us (a’ a°).
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B°) 1#d+# oo
obpasay (IX) aro je,
KaA je d < 1, Ta cTpaHa AecCHa,
kaj je d > 1, Ta cTpaHa JAeBa;
a aCuUMIITOTa He II0CTOju,
aKko je Ta crpaHa .JeBa, Kaa je d < 1
aKO je Ta CTpaHa AeCHa, Kaja je q > 1
yo) d=1
TO je cayuaj A°.

II. Youumo ropmy crpany napadeiHy ca alcHUuCcHOM
ocoM. MsBpmuBmm rparceopmanujy (T,) Aobuja ce 2 Kao
eyHKnuja oA u. Rag Hahemo z mpema oBoM ymycTsy (jep
oBaj cayuaj He HacTyla y HCTO A00a M 3a z), HHBEp-
cujom Hahn heMo pea kojir mpecrasbha u.

Tazra 3°

Haa cMo Hamam acHUMITOTY HpBOr peja, WU3Bp-
mnhemMo TtpaHceopmaumjy (T,) manm (T,b) npema Tome
Aa au je Ta acuMmnrora AatTa obpacuem (V) mam obpacueMm
(IX) m younheMo jeAHY Ma KOjy HOBY CTpaHy, 4uju je
KoeouUIMeHAT Behm 04 KoeeumueHTa TpaHceOpMaLHje,
M Ma KOje HOBO TeMe (3a HOBO TeMe CMaTpa ce TeMe,
y KOje A0.1asu Gap jeAHa HOBa CTpaHa) u IIpuMeHuhe ce
Tayka 2° OBOT YIyCTBA.

Aau Mo:Re HACTYINTH HEKH HOB CaAydaj, KOju HHje
HocTojao y Taukn 2°, To ¢y cayuaju us IV u V ozenka
Apyre raaBe (4a. 27 u caeapehn)

A’) aro ce y paBHH R (ua. 27) HaJaa3u caMo jeAHa
npaBa, MOMKe Ce OIleT IIPUMEeHHTH Tauka 2°.

B°) ako ce y Toj paBHm R Ha.aa3u BHIIE CTpaHa,
npumeHnhe ce 4a. 29.

B%) ako O6yae Omao Jorapurama, npumenuhe ce
yaan 30.



Taura 4°.

3aTM ce HOHOBO INpUMeHM Tauka 3° OBOT YIyCTBA.

Hanomena. Ilocie nahene acmMurare mnpBOr pella, MOMG
6HTH HEKOJNHMKO aCHMITAaTa Apyror peaa. Bpoj acumurara gpyror
pezxa je HajBumme joaAHaK pely KOpPeHAa KapakTepHCTHIHE joXHA-
4uHe TeMcHa HUid cTpage. CBAaKO] ACHMOTOTH ApPYyror pexs Oox-
roBpapa jefna UAE BHMie acEMuTrora tpeher peaa ur.iz. Haro ce
YBCE CTENEH KapaKTePUCTHUHO jelHausHe CHHEKABA 10 jejuHuue,
KOPeHH MOpajy HOCTATH HNPOCTH; Taza he acuMITOTa H3BECHOT
pena ¥, OAroBApaTH CaMO jelHAa ACHMITOTa pela x - 1.

Hako jexsoj acMMOTOTH NMpPBOT peJa MOry oAroBapaTH ABe
¥ BHOIE aCHMITOTA APYyTor peja, Te ABO MM BHINE IpaHa ¢YHKIHAje
u, XePWAHMCAHE CKYNOM OUIypaTHBHUX Tadaka, HMajy IpBU WIAH
3ajeAHNYRH.

PazgBajame rpaga TCK je OHZa M3BpIIeHO, Kajg ce AOILIC
10 aCHMITOTE H3BECHOr peXa, KoOja HHUje B8ajelHMYKa y JABeMa
rpasaMa, y KOjEMa ¢y 3ajelHHYKEe H CBe IPETXOJHE ACHMITOTE.

Tlocne mssecHor Opoja TpaHceopMauMja mojaBmhe co Temc,
uymja ce jeABa IpaHIYHA CTPpaHa HE MCHaAa, 8 Jpyra HeXpeCcTaHC
Mema, Taxko jJa o6racT Tora TeMeHa Hempecrano pacre, KopoH
KapAKTEPHCTAYHE jOAHAINHE TOra TEMCHA, AKO Y NMOYUCTRY HHUjO ¥
o6NacTH TOT& TEeMeH3, MOMXe TeR IOCIe H3BeCHO6 TPAHCPOPManmje
na gohe ma rpammnmy to odnacru, mau aa yhe y oGracr. Tek ce
TajAa MOMe y3eTH y pauyl Taj KopeH.

W3 npumepa koju caeayjy Buaehe ce, Kako ce mpu-
Memyje ropme MPAKTUYHO YHYCTBO.

Il. NMpumepH.
Is= mpmmep
35°. Paseutru y ped zpane gynryuje U y Gausunu
rauxe (Z,, U,), ®ad je gynxyuja U degunucana jedna-
YUHOM

(a) U +sinZ=0.
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Y 6amsumu tauke (Z,, U) jeanaumsa (e, CMeHHB
U—U, ca u, Z—Z, ca z, Harmucahe cg y 00Ky

1 1 1
u_l_z_.?zs_l_s—,'zs__?—'.z’_{_ ....... = 0,
CKYIl OUIypPATHUBHUX Tauaka Onhe o6pasoBaH 02 Tadaxa
1° ma amery mmaexca 1 tauxa (0,0) (A= —1, B=1]
2° » » » 0 rauxe:(1,0), (3,0), (5,0), (7,0),-

CKYIl je NMpecTaBbeH CJAMKOM 7.

CaMo jeAHO TeMe
HUje Ha AalCIUCHO]J
OCH, ¥heroBa Kapak-
TePUCTUUHA jeAHAUU-
Ha, je
Bl ut0=0
oaarde @ =0. ObGaacT Tora TeMmeHa (— oo, 2); KOpeH
Hy.Ja KOju Huje Ha rpaHnma [rauka 2° A® a® mpumeadal
He Aaje oyHERIMjy P (z).

CaMmo je jeaHa aeBa cTpaHa, HEH je KOCdHIUEHAT
2, OH HHUje KODeH KapaKTepuCTWuHe jeAHauuHe (3) Te-
MeHa, Kpo3 Koje mpo.Jasu Ta crpaHa. Hapakrepncruduna
jeanaumna Te crpaHne [o6pasanm (VIII)] je

120 4+ 1.2°.C°=0 (1j. 2C 4+ 1 = 0)

0JaKJIE je
1 ( 1
C=—7=I—a

Acumnrora he 6urm [o6pasan (V')]

1 2
@2(2) = - “27 2

Tpanceopmaruja (T,) koeonumenra 2 (rauxa 3°)
npojextyje Taury (— 1, 1) y Taury (1, 0). Cse ocraae
TauKe OCTajy HempoMemeHe. CKyn je rao m Ma.ao Ipe,
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caMo MYy He jocTaje Tauka (I, 0), unju je KOePUIUEHAT
nocrao 0.

Hosa aeBa cTpana je KOGOUIHMEHTa 4, Koju HHUje
KOPeH KapaKTepUCTHUHe jelHauuHe (3) TeMmeHa, KpO3
Koje mpo.Ja3u Ta cTpaHa. Hapakrepumcruuna jeaHaunmHa
Te CTpaHe je

, 1 1
L C— gk C =0 (1) 4C—g7=0)

3!

ojaxrJae je
ACUMITOTa APYror peja je

[IpuMenuBIIN TMOHOBO TAaYKy 3°, MT.A., HCTH IO.AU-
TOH caMoO My He Aoctaje rtauka (3,0) [sa TuMm (5,0),...
{2n — 3,0)] HOBa cTpaHa je koeomnmeHnra 6, [8,...2n],
Ha.a3W Cce, A4 je KapaKTepUCTHYHA jeAHAUWHa CTpaHe,
uuju je KoeoUUUeHAT 2n;

1-2n)t Ct 4 (— 1)1 —L—(Zn) C’=0
(2n—1)! ’
oAaKae je
1
C={=1"gu
aCHMIITOTA peAd n je
Pon 8} = = Gy =™

IIpema o6pacny (III) jeana jeanna rpaHa Ouhe :

2 2n)‘z =cosz— 1

1
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CMEHUB U M Z IHKOBUM BPEAHOCTHMA A00Hja ce SYHK-
muja, U y 6amsunu Tauxe (Z,, U)) vy o6aury :

o 1
U—1U, = 2 (— 1 Gy (2 — Zofin = 008 (Z— 2)) — 1.

1

II*= mpumep
36°. Paszeutu y ped zpamne gyuryuje U y 6ausunu
rauke (Z, =0, U, = 0), wxao je gynryuja upecras.bena
jeoHavurom
22U —xZU+4 14-22°+4-32° = 0. (x npousBo.baH 6poj).
Y 6ausuHn nocmaTpaHe Tauke (£, U)) Ta jeana-
uuna Hanucahe ce y obamky (cmenus U— U, ca u,
Z—1Z, ca z)
(o) Pu —nzu+ 1+ 22" 4 32° = 0.
Cxyn ourypaTuBHux Tavyaka Omhe o0pasoBaH 04
TaqyaKa :
1° ma aucty mHAexca 1, Tauka (2,0) (Ad=1, B=1]
20 » » » 0 Tauke : (1?1)7 (070}9 (270)“(3’0)
CKYI je mpecTaB.beH CAMKOM 8.
CaMo je jeano reme, Koje Huje
11 Ha AIICHHCHO] OCH, HeroBa je Ka-

®g;-x
pPAKTepUCTUYHA jeAHAUIHA
o O—~ —n=20
0;1 0;2 0;3 (ﬂ) ¢ .
Ca. 8. oAakae g = K. OGaacT TOTa TeMeHa,

je (—oe, — 1).
Hako je x npousBo.paH 6p0j, MO¥KEMO BPUIUTH pa3He
IIPeTIIOCTaBKE.
1° peaann aeo ®¥ < — 1
?° peaanu aeo k¥ = —1, KnF£—I1
3° k= —1
4° peaannm aeo x® > —I1.
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Y cayuajy 1° mpema Ttauxm 2°A°a’ KopeHy p=
oAroBapa acuMmurtora odamra [ob6pasal (V)]

D, (z2) = Cz* , C je mapamerap.

Wsspumsiin tpanceopmanujy (7,) koeounuenra x (Tauka
3) aAobuja ce HOBa Tauka (%, 0), aiM 4UjH je KOeoHIU-
eHaT Hy.Ja, AaK.le TauKa IcUue3aBa a CAUKa 0CTaje McTa,
caMo ce caj MOpa y3eTH cTpaHa KoedMIUeHTa Beher
0A %, T.j. cTpaHa KoeounueHTa — 1. Hako je meH ko-
edHIeHAT — I Pa3AHYHT O KOpeHa KaPaKTePUCTHUUHE
jeanauune () TemMeHa KpO3 KOje IPOJa3H Ta CTpaHA,
Aobuhe ce acmMmnroTa

C je KOpeH KapaKTePDUCTHYHE jeAHAUHMHEe Te CTpaHe
[o6pasan (VIII)]

Lo (— 1) C+ (—n)(—1)°C+1(—1)°C = 0.

ojarae ce Aoduja

1
C=1 4%
AaKJ€ aCUMITOTa je
1 1
P2l =7 + % z

Wsspmus trpanceopmanujy (T,) koesunuenT™™ — 1 (Tayka
4), Aobuja ce Ha HMCTH HAYMH

b, (2) = T ?
3aTIM Ha HCTH HAYHUH
3 2
(pz (Z) - 2 x z

Wsspmus Hajsaa TpaHcoopManujy (T,) koeoumueHTa 2
(raura 4), CKyn ce CBOAUM Ha jeAHY jeANHY Tauxky BaH

PHLYPATHBHE NOARTOHH 5
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amcuucHe oce. Passujame je cBpmeHo, Ta je rpaHa
00anKa

1 1 2 3
{y) U=CZ*+ TFnz +7—:2 -+ - Z*, C mapamerap

y 6ansunn rauke Z, = 0, U, = 0). Tauxra (0, 0) je scusca-
wo.a, a ako je ¥ pea.aH G6poj, OHAA je Ta TauKa 460p - ToL.

V cayuajy 4° moumme ce IpBO ca cTpaHOM u Hahe
ce &_,, ma 10cae, aKo je peasHH A0 O] K Mabl 0]
+ 1, aoaasun &x, na @, u Hajsas P,; a axo je Iak
Taj peaaHu Aeo0 04 K Behn og +1 Aohu he &_| na
d,,, na nocae P, mau P,, npeMa ToOMe Aa AU je pe-
alHH Ae0 0A ¥ Mamwu man Behu o 2.

Y omnmre, ako peaaHu Aeo k Huje HH — 1, HI + {
un 4 2, rpasa he 6utu obamra (y).

VYV caydajy 2° roju 06HYHO HACTyHa TeK Yy TAauYKH
3 nmaMo cayvaj uaaHa 29- M3 rauke (1,1) moaaze aBe
npaBe y paBHH R, jejna koeoummeHra — {, a Apyra
KOedUUUEeHTa -+ K (peaann Aeo k je — 1). @ je o6auKa

¢ 1 t 1
P_ =C7z"" 4 C~ C =TFw C napamerap

alll z MOpPa Te:KUTH IyTeM KOHAUHe AY:KMHE Ka TadKIl
z = (. Tpanceoopmanuja (T,) Aaje CRyn oUrypaTHBHUX
Tauaka ceM Tauaka (0,0, 0) u (0, 0, caunHnTe.b OA 1y K).
3arnm ce Hagasu P, u P,. Ha mern Haune Ou ce pa-
AM0, aK0 61 peaann Aeo x 6uo | 1 wan 4 1. Y onmrre
obpasall (y) BamHI H KaA je pPeadHn Ae0 ¥ jeAaH 0A
6pojeBa — 1, 4+ 1 u 2, aan ® "uje peasan 6poj. Camo
2 MOpa TeRUTH HY.H IIyTeM KOHauHe AYIIe.

Younmo Hajsaa caywaj 3° r.j. ¥ = — 1. Koeonuu-
€HaT CTpaHe je KODeH KapaKTepHCTHYHe jepHadnHe (3).
IlocmaTpajmMo cTpaHy Koeounuenta — 1 (tauxa 2, A°b°).
WsBpmumo Ttpanceopmanujy (7T,) xoeounmenta — 1,
(rauxka 2, B°). Tauka (0, 0) ocraje HenpoMmemeHa ca
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ucTuM koeounuenrom 1. MuorocTpyka rauka cacrojahe
¢e U3 ABejy Tavaxa:

1° Ha amcTy MHAeKca 1, TaYKa KOSDUIUEHTa
10) (— 1) =1
?° Ha aucry nujekca ( TaYKa KOEeDHIMEeHTa
1 =) =@ (=1 =0

Jeanaunwa ob6pasoBaHa 04 41aHOBA Ha IIO- 0;1
cMaTpaHoj upaBoj 6Guhe
z v + 1 =20 0;1
cmenoM (VII) gobuja ce jepnaunna umjum je mo- o, 4

aurosn (v, w) ca. 9. Taj moauron uma jeany
cTpaHy, NMoBpiinHa My S je 0, koeonuueHaT crpase je 0,
(rauka 2, B, a® 8°) acumnrora he 6urm [o6pasar (IX)]

! C
P =" [log CzD] 1 =2"1log s
jep D 3ajoBo.baBa jeAHAUNHY
D+1=0 rj D=—1.
Tpancoopmanuja (7T, bis) koeonunuenta — 1 (Tauxa 3)

Aaje caydaj panuje mocmatpan y 1°, 2° m 4° (ao6uja ce
Kao pauuje @, u P,).
Aro 6u mak 6uao ¥ =1 mam & = 2 aAo6uao 61 ce

e 1 " 1
P l=zllog C;;] , P, = z,[logC—zT]

Aakae JaTa jeAHauuHa (@) uMa y OJMSMHH Tauke
(Z,=0, U, = 0) uaTerpaa y jeAHOM 04 4 o6auka, C ma-
pamerap, :

1 1 2 3
I U= CZ“+1+‘}{ Z+1——-n Z+2——KZ ?{rf':—f,-{—f,-{—.?

3
Z4 g 2 = —1

5¥

1. C, 2
I U= 7 bog 7T —
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I U= 1+KZ+ZlogZ2+——5= K=+ 1
1 1 2 . C
IV U= "—KZ+1 KZ—{—Alogzs ®= 4 2

IIT*® mpmwep.

87. Passuru y ped zpame gyuryuje U Oeganucane
Riccati-ecom jednawunom, y 6ausunu raure Z,=0, U,=0).

3ma ce, Aa ce Riccati-eBa jeiHaumHa (CMEHWB
U—U, ca u, Z— 272, ca z) MOokKe HaIUCATH Y OOAMKY

() w +ut + flr) =
ITpema mpernocTaBIM yummeHOj y ud. 1, Tadka
z = 0 HUje eceHOUjalHM CHHTy.Japurer oyHKUTje f(2).
f(z) ce mome HamucaTH y 00aMKY
f(z) = Ei ap; 2R
6pojesn ki cy Ma KaKBU peaaHu 6pojeBH, OTpaHAIEHH
ca aome crpaHe. Hera je najmamu mehy muma x,.
Cryn ourypaTUBHUX Tauaka Ouhe cacTaBbeH OA
TagaKa :
1° ma aumcry muaerca 1, tauka 0,0 (A= — 1, B=1)
2° ma aucty uHAekca 0 Tauxa (0,2)
3aTHMM HH3 Tavaka (K, 0)
ca. 10. Tauxra (x,, 0) saBucu
0A ¥, (300r TOra Ha CAMIH
Taj M0A0¥a] HUje yTBphen).
0;qx, Gax,” Mopa ce oAMaX HaTpaBu-
Ca. 10. TH HEKOJANKO NIPETIIOCTABKH,
npeMa BPeAHOCTH .
e Ky < — 2
2° Ky = —2
3° — 1 >n,>—2

0;1
ohi
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4° — 1 =x,
5° — 1< x,
Cayuaj 1° %, < — 2.
CaMmo je jeana .eBa cCTpaHa, KOja OPOJa3i KpPo3
ABe pea.JHo mpocTe Tauke [Tauyka (— 1,1) je y HOAUTOHY],
KAPAKTEPHCTHYHA j6AHAUMHA TE€ CTPAHE, KOEPUIMOHTA

Ho

:je x \°
: e (3) +am=0
HEeHA ABY RopeHa Gy
C"o = + V_' Axy) C'”o - V"—- g

AaKJA€e ABE acHUMIITOTE OPBOr péeAa:

L)

.. B
¢"0 (z)= + V—'—a”oz2 s (b"‘o (Z)= + V_an022
O6e acumnToTe jaTe Cy jeAHAUMHOM

(D, (2))* - ax, 2% = 0.
Axo je %, = —%, (p >0, g >0}, 6uhe 2q rpana,

Koje uMajy Tauyry z = 0 Kao 1o peaa - 51%; Te CpaHe
he ce mepmyroBarn cse Mehycobom, kaa z obuhe oro
rTauxe z = 0, ako je p napHum Opoj, rpane he ce moae-
AWTH Ha ABe rpyle o q, u mepmyroBahe ce Mehy cobom
rpame csake rpyme 3a cebe.

WsspmuMo caa TpaHcoopMmanujy (T,) rRoeounnenTta

® ®
—* ta he TpaHceopMaIija AaTH HOBY TauURY (;", 1) Ha
)

aucty uHAekca 0 M TauRy (-T;—"—i, 0). Taura (x,, 0)

®
ncuyesnyhe. HoeounueHar Tauke (;", 1) 6nhe
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+2)—a, (+3a®P —zad

K
KOedlUIUeHAT HOBe CTpaHe (Behu 04 —92) 3asucuhe 04 ®,.

<

®
Ar) je . < -2 — 1 aobuhe ce HOBa acucreMma
J 1 9

ey ¥o '
Pl = — gy, Pu=— Py
o
K
aKko je ®, > ?"w—l K)edUIIMeHAT HOBe cTpaHe Ouhe

®
— 1, acumnTOTa he ce mahi o yaoyersy. Tauwa {—, 1)
7 2 ?

octahe m Aabe, OHa je peaaHa IpOCTa Tadyka, PasBuU-
jame he ce yBer BPIINTH HA HCTH HAYNH.
Cayuaj 2°) », = — 2.
Taura (— 1,1) je NpuBUAHO TeMe MOJHUTOHA, HeroBa
KapaKTepHCcTUYHaA jeAHaunHa Aaje kopeH g = 0, koju
HHje jeAHaK Ca KOedUIIMeHTOM — { CTpaHe Koja Mmpo.aasu

Kpo3 mera. HapakrepnmcrinyHa jejpnauumHa Te cTpaHe je
CEP 40 Casy=0, (k, = —2)

[}

oAaBAe ce pobujajy ase BpeanoctH 3a C

c 1 1y
- P i 2 1 —La_»
OBaj cayuaj ce aeanm Ha ABa MoAcAydYaja, OpeMa
TOMe Aa AU cy 00a KOpeHa jejiHaKa WAN He.

o
A°%) 14 4a_,+0.
Ase pasamunTre BpeAHocTH 3a C, IpeMa TOMEe U ABe
aCHMIITOMe IIPBOT' peAa

P, le) = [%4'—12” b 1 —4a__2] =
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b= [_;_ - % V1 — a_J a

Tayka z = ( je 3a acuMITOTY HPBOT peaa IIOJ.

Msppuiumo tpanceopmanujy (7,) kOeouuuenta — 1.
Tauka (— 2,0) wucuyesapa; aal ce mHojaB.byje Tauka
(— 1, 1) Ha aucTy HHACKCA HY.Ja H Ca PAHIjOM Ta4KOM
Tpajll MHOTOCTPYKY Tad4Ky, uHja je KapaKTepHCTUYHA
jeAHauunHa

p=—1—1—tba_, w=—1+1)1—4ba_

2

[ mocae @D, u' mocae P'.

a). Hera je 1 —4a_,<0; mwup' cy KOMIAEKCHE
KOJANYNHE, DeatHu HM je Aco — f; aam akO Mu Tpe-
GayMo mnpema ymycTBY (Tauka 3) Aa ySMeMO Yy pa4yH OHY
CTpaHy UAM OHY TaTeHTY 4HjM je koedumumenatT sehnm 0g
KOePUUUEHTa TPAHCOODMAIje, OBe TAHFEHTE HEe MOTY
AATH acuMIToOTy. 3aTo Tpeda y3eTH y HpOAYIREeHY caMo
CTpPaHy IOMMTOHA, W IIPOAY#Heme he ce UBBPIIMTH MMa-
jyhu yBer odpacie camuue ropwmum 3a P u D',

[VseB Te KopeHe y pauyH ca ApPYroM CTPaHOM, Koja
Jaexn usMmehy raugara (0, 2) n (-— 1, 1) roesuruenar P
o6uhe Hyaa).

6). Hera je 1 —4a_, >0; u u u' cy peasHe KO-
anunne : pu < — 1, @' > — 1. IlpaBa koedHLUEHTa W
HUj€é TaHreHTa, TpeMa ToMe

a’) rpana, unmja je upsa acummrora ouaa P, Ao-
O6nhe ce xao um y cayuajy a.

B°) rpane uak, umuja je upea acummorora 6maa P,
pas.aikyje ce oA nperxoane ). IlpaBa KoeounuesTa W'
HOByYeHa Kpo3 Tauky (— 1 1) cehm he amcmucHy ocy
AecHo op Tauke (—2, 0). Ha Tom mecty Moike ce ae-
CUTH HeKa 04 ONI'yPATHBHHX Tayaka UM He. AKO ce
He AecU HH jeAHA Tadka, pasBijame he ce BPIIMTH A0
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Te Tauke Kao u y «'. Ta mpaBa mocraje TaHreHTa, u
B0j he 0OroBOPHTH ACHUMITOTA

D (2) = C'2¢'. (' je mapamerap,
nocae Tora omeT he ce BpumTH TpaHceopmaumje (T,),
rpana he onrm ob.auka

Yz + C 0 (2)

AKO ce TIak Ae.ad Ha TOM MecTy Heka Tauka, paiuhe
ce Kao U paHuje, A0K ce He gohe a0 Te Taure. Jomias
AO Te Tauke, HaW1a3H ce Ha CTPaHy, YUjU je KOedUIu-
€HaC KOpeH KapaKTepUCTHYHe jejHadnHe TeMeHa Kpo3
Koje mpoaasu. AcuMnrora he y ToMm cayuajy Outu 00auKa

@' =2# log C' 20 C' je mapamerap,
rae je — D koeounuenac tauxke Ha ToM MecTy. Ilocae
TOra Ao4a3u Tpanceopmanuja (T, bis), mojasuhe ce sarum
Tayke 4UjI Cy KOePMIMEeHTH .JorapurTasu (®yHKIMje 04
log C' zP), rpana he 6utm o06.auKa

Y, (z) + O, (z, log C' zP).
B  {—4ka_, =a0.

2

Ob6e Bpeanoctn 3a C oy jeanake, obe acuMITOTe
OCTAjy jeAHaKe; AaKae jeAHAa AcHMOTOTA.

R T
2 z

Hopa ABojua Tauyka umahe KapaKTepUCTHUHY jeA-
HAUWHYy, UMju je KOopeH — 1, Taj KOpPEH He MO:Ke AaTH
acuMaToTy. OBAe ce Aobuja cBera jepHa Apyra acuMI-
TOTa. AKO Ce y mpBoM caydajy A° ysme 1 -—4a_, BpJO
Ma.ao0, penume { —4a_, = h, ma ce pasBujy rpaHe obe
u craBu h = 0, a06uhe ce oGe rpane jeaHaxe, T.j. jeAHa
ABOjHA& I'paHa, KoOja je yopaso, IpaHa A00HjeHa AUDPEKTHO.

Cayuaj 3° —2< n, < — 1.
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Hoauron uma ABe .aeBe CTPaHe; Koje ce CeKy y
tauku (— 1, 1}, uuja je KapaxrepucTHYHA jeAHAYMHA
kao u y 2°, a en kopen 0. I'pannne obaacTu Te Tauke
cy — 1, x, — 1.

A’ Younmo crpany koeonmuenta — 1. Ona Aaje
ACHMIITOTY

1
== [ +Ci) =1,C=1]
z

Tpanceopmamuja (T,) roednmucHra — 1 IpaBH TAUKY
(— 1, 1) ABOjHOM Ta4YKOM, KOPEH KapaKTepHCTHYHE je-
AHAUYMHe Te Tauke je @ == — 2, TMpaBa KOCOUHUEHTA
— 2, KOja mpo.aasu Kpo3 Ty TadyKy HHje TaHleHTa M He
Aaje acumntory. HoBa crpaHa koeeuruenta peher og
— 1 ©6uhe oma Apyra cTpaHa, 4uju je KOePHIHEHAT
K, = 1 (KOjU HHUje KOpeH KapaKTepHCTHYHE jejHAYnHe
temeHal. Paj he ce poBpmmTu Tpanceopmaunmjama (T,)
Kao y cayuajy (2° A° 6° @°). OBo Ba:ku 3a ropmy rpaHy
n y caydajuma 4° m 5°

B°. Y3mumo rpaHy, 4iji je KoeounueHat Behir og —1.
Homwto je — 1 >%°>— 2, 6uhe 0 >n, —1 >—1,
Koe®HIMeHAT cTpaHe je Behm 04 KOpeHa KapaKTepu-
cTHYHe jeAHaumHe. Acumurora he Ourm

ax, 1
1 — kg
T
Ilocae Tpanceopmanuje (T,) AoOuhe ce HOB H0AUrOH, KOJU
he umarn Ha amcuucHoj ocu HOBY Tauky (2 (k, — 1), 0).
AKO Ha OBOM MeCTy UMa SUTYpPATHBHA TadKa, IMPOAY-

xuhe ce kao y cay4ajy 4° a ako HeMa, OHA3 he ce
MPOAYKUTH Kao y cayuajy 5°

b=

Cayuaj 4° K, = — 1.

Jeana crpana, Koeouiuenra — 1, Aaje IpaHy Kao
y 3° A°
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Crpana uiju je rkoeduunenat (), KopeH Kapakre-
pucTHYHe jepHadnHe Aahe acuUMITOTY

b, =logCz—2

Tparceopuanuja (T, bis) aahe noBe Tauke (0, 0)
n (0, 1) uuju he KoeeuUIUeHTH OUTH SYHKIHUja J0TapH-
TaMa. 3aTHM ce AoOuja cTpaHa, 4ujil he KoesdluueHar
6utn mosnTiHBaH. Tauke Ha alclIIcHO] ocH moAeanhe ce
yV ABe rpyme: jeaHe he uMaTi 3a KOe®UUUEHAT KOH-
CTaHTy, Apyre he nMaTh 3a KoeeHUUEHAT ®YHKUIJY 10-
raputMa. IIpse he aarm acuMnrore ulju cy KoedHnuu-
€HTH KOHCTaHuTe, Apyre he aaTi acuMIToTe 4YHjI CY
KOE®HUIIeATH ®YHKIMje 10TapuTaMa.

Cayuaj 5° Ky > — 1.

[Ipsa rpana, KOje A0.4a3H1 OA CTPAHE KOEDHIIHEHTA
— 1, ®ao 1 y cayuajy 3° A°.

KHopen =xapakTepHcTHYHe jeAHauMHe Ilyda — He
Aaje acuMIToTy.

Apyra cTpaHa 1IMa KOe®UIeHAT IO3UTHBAaH, Aaje
aCUMITOTY Rao y cayudajy 2, A° a°.

IV-1= mpamep.

38°, Passuru y ped y 6ausunu rauxre (z, =0, U, =0)
pave gdynryuje U defunucane ougiepeHyujasrnom je-
OHAUUHOM.
(o) znum4 Pz, u) =0
2e je P uoaunom wo z u u. (Cmemeno je U— U, ca u,
Z— 127, ca z.

Cryn ourypaTHBHHX Tayaka je:

1° tadka (n, 0) Ha acty nHAekca m [A = n —m,



2° rtauka (@, ) Ha amncry nmpenca 0. 0 < a < M,
0L N Mu N cy najsuunm crenesn noangoma P
0o z U u.

Kouctpyinmmo okyll £ ourypaTUBHAX TauaKa Koje
oarosapajy moansomy Pz, u) u moauron II' xoju oaro-
Bapa TOM CKyny. durypaTiBHH [MOANTOH jeAHAUMHE (0)
nasosumo II.

Mory macTymuTH TpU caydaja, IpeMa TOMe Aa A
je rauka M (n —m, m) y, ua wan san IT.

1°. Taura M y IT.

fToanrou II u II' cy mern [CKYHOBU ce pasalRyjy,
jep cryu, xoju oarosapa noanrony Il nma jeany Tauky
(rauny M) Burie mo crym, koju oairosapa moaurony [I'.
Crpane mpoaase KpO3 pealHo IpocTe Tayke, YBeK
aCUMIITOTE U TpaHcoOpManuje kao y I-Bom mpumepy, oa
I KaA je KoeoUIIeHAT CTpPaHe Hy.aa, jep je me.da cTpaHa
y JaucTy uHAekca 0.

3a cayuaj z, = oo, U, = oo Ba#ku HUCTO.

Aarxae oyHrknuja Unma Nrpana, koje cy y 0au3uBN
2=1(0, z = oo caudHe TrpaHaMa airebapcke OYHKIIje

B) Pz, u)= 0.

Aan usmehy z =0 u z=— oo I'paHe ce pa3.AUKY]y, pas-
Alka je y roamko Beha y Koauxo ce rtauka M mpudan-
xkyje obumy moaurona II'. (Hpee cy acummrore ucre,
aau Apyre mory Beh O6utu pasauune). OTya ns.aasu oBa
TeopeMa :

Teopema: Kao je raurxa M y uwoauzony II', zpane
axzebapcre Pynryuje v, degfunucane jeOHaAUUHOM

Pz, vj= 0,

cy acumurore y Tauku z = 0 u z == oo zpaHa PyHryyje
u Oefunucane OugepeHyujainom jedHavuUHoOM



2 u'm™ 4 Pz, u)=20.

(peu acumnrora je ymorpeb.beHa Y OOUYHOM CMHCAY
KPHBOAHHICKUX ACHMIITOTA.

2°. Tauka M je Ha oGumy moanroma IT'.

Mory c¢o pasaukoBaTH ABa CJAyuaja.

A°. Taura M ce mowaana ca HEKOM TARYKOM CKYIa
onrypartusuux Tavaka X'. Hewra je a xoeouunueHar Te
rayke. Ta Tauka ca TaukoM M 4iHH MHOLOCTPYKY TadKy,
yhja je KapaKTepueTHUHA jeAHAUHHA

) um 4+ a=0.

Jeanadnna (y) uma m wopeHa. YO4UMO HOPMaJHY HpO-
jermnjy M, rauxe M wa amcumcHOj ocu, H paBaH P,
AEPUHIICAHY DU AePHMHUIU]H KOePHIHEHTA IIpaBe (4.4. 5),

Ha Toj paBuu P, m3 rauke M, ommmmMmo Kpyr IoAy-
m
npeunnka |[a, Il Ha HEMY Y3MAMO M TauaKa TaKO A4

je cBaKa IOAjeAHAKO YAa.beH3 02 CYCEAHHX Ta4aKa,
(ako je m memapaH 6poj, jeAHa he OuTM Ha AaIlCIUCHO]
ocH, a ako je m mapaH 6poj, ABe he 6uTu, axo je a < 0,
HAjeAHa ako je a > 0).

BemuMo cBux m rtavaka ca Taukom M.

Axo je Hexa 0A IpOjeKiMja OBUX m IpaBuX, 1€Ba
taHrenra moaurona II', po6uhe ce acummrora

b = Cjz4 , C; napaMerap;

aKO je Heka OA THX IpoOjeKLuja .1eBa CTpaHa, AobGuhe
ce acHMITOTa

@' = Czr 4+ D2zr*a | D mapamerap,

C je aaro, 3aBucn oA Te crpane noanrona II', p + qi = p,;
AKO HH jeAHA MpojeKlleja HUje HU JA€Ba TareHTa HH
1eBa cTpaHa, oAroBapahe acuMmnToTa aaredapcke jeAHa-
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yuHe (). Aam axo Om HeKa 0A TuX TpaBux Ouaa aesa
crpana moanrona II', acummrora he Omrn

1
@" = z¢[log C z2D(1—d)] 1—d

Wsppumus Tpanceopmauujy (T,) maum (T,%8) po6ujajy
ce cayuaju Beh mocMmarpannm panumje (y paHHMjUM IpH-
MepuMa).

B° Tauka M ce He IOKJAAIa Ca HEKOM TAYKOM CKYIIA
X' eowryparmBHux ravara. OBaj cayuaj ce cBOAM Ha
npehammu, rae je a = o. CBe ce Tauke NOKJaNajy,
Aobnja ce jejpHa jejinHa TadyKa M jeAHa jeAMHa IIpaBa,
KOja KaO0 .1eBa TAHTeHTa He Aaje aCHMITOTY, a Kao .1eBa
cTpaHa Aaje acuMminTory ob.amka D" ca u = o.

3°. Tauxka M je Bam moauroma II'.

IToByunmo u3 M ae Ttaurente wa II'. [V coepu-
jal1HOM c.ayuyajy MOTy ce o0e TaureHTe IIOKAOIUTH).

Crpane moaurona II' koje cy y mcTo BpeMe cTpaHe
u noaurona [l (Hesakaomene raurenrama us M) Aajy
IpBE ACUMIITOTE Kao y caydajy 1°.

JeBa TaHTeHTa, aKO HHje KOGPUIMEHTa 0 (IOLITO je
KOpeH KapaKTepucTHYHe jeAHadnHe TemeHa M jeAnar
Hyau) Aahe acuMOTOTy 3a HEKOAMKO I'DaHa, aCUMITOTY
ob.AuKa

b =Cz¢ , C pato

JeBa TaHTeHTa KoedULUEHTa Hyaa Aahe acmmnrore
obaura P'' ca u = o.

Axo 61 Heka TaHT'CHTa 6u.Aa Napa.aeHa AICHUCHO]
ocu, Tpe6a nsppwnTH TpaHcoopmanujy (7T,) (rauka 2 B°II),
Hahu z, a wWHBepcujoM Hahm wu.

VT npumep
39°. Passuru y ped zpane ¢Pyunyue U y bau-
sunu rauke 4, =o, U =o, U dynryuja oJegunucana
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dugfepenyujainom jednavunom [cmerus U — U, ca u,
Z—2Z, ca 2]
@) Q iz, u) w + Plz, uj=o.
rae je
Q=2Xqi ztux , P= Xpp 2 u

Hera je X, ckyn enrypaTHBHHX TadaKa (Ha AHCTY
HHAEKCA 0), KOj& 0ATOBapajy jeAHauYnHu

B) Pz, y) =o,

X, HeKa je CKym SUCypaTHBHUX Tadaka (Ha JAHCTY
ngAekKca 1), Koje 0Arosapajy jeAHaUMHH
(8) Q(z,w) = o
II, n II; sexa cy ourypaTuBHM NOAMTOHU CKYNOBa X,
u Xg, a Il onrypatuBHu moAnroH jepHauuHe (at).

Axo ce crpana moanrowa II mowaana ca crpaHOoM
mdanrona [I,, a Ha ®HOj HeMa HM jeAHe Tayke CHKYyIa
Xy, rpaHu oyHxuuje u O6mhe acumMnTOTa IpaHa aJare-
Gapcre eynrumje v. Axo ce crpana uoaurona II mo-
kaana ce crpaHom IoanroHa Il a Ha Woj HemMa HE
jeAHe Tauke CKyma X, M aKO Ta CTpaHa HHje KOedU-
IMeHTa HYAA ; ®YHKIOHUja u nMahe 3a aCHUMIITOTY ®YHKLU)Y
w. AKO je I1ak Ta CTPaHA KOCDHIHEHTA 0, TPaHA SYHKIH]e
u AoGuhe ce momohy ua. 50. Ako je Heka cTpaHa I0-
aurona II cacraBmeHna oa Tayaka U CKylla Xp M CKyIa
L, HOjaBbYjy Ce MHOTOCTPYKe TadyKe, M DA3HOBPCHH
CHHI'YA2DUTETH.

Aa 6u ucnuTaau rpaHe oYHKIMje u y OAU3HHU TauKe
z =0, Tpeba IOpaBUTH pa3He INPETUOCTABKE O BPEAHO-
CTHMA KOEPHUMEHTA (ix, Pjyx-

1o Q,, F 0

TMoauron [l uma jeAHY jeAuHY 2eBYy AOBmY CTpPaHY
cacTaBheHy oA Tayaka u moamrona Il (— 1, 1) n no-
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anrona I, (rauxa na ancuucHoj ocu). Hoesounuenar Te
CTpaHe, HUje KODeH KapaKTepPHCTUYHE jeAHAUYMHEe Te=
meHa (— 1, 1), acummroTta je Cz# rae je C aato. OcraHe
cTpaHe He Aajy HM jeAHY FpaHy Koja 3a z == ¢ TIOCTOje 0.

Q°. Quro = 0, Dgso F 0.

AKO Ha OpDAMHATHO] OCH AHCTa HHAekca I moeTdju
G6ap jeAHa TaykKa, HeKa je ¢ HajMama OpDAHHATA TAKBE
trauke, noanrona Il nmahe jeAHy jeauny aeBy, Aomy

cTpaHy uuje ABe TauKe NPHIAAAjy CKynoBuMa X, m X
1
Hoeoumuenar Te crpane duhe 74, AaKae rpaHa o6aMKa

1
Czitanj. q + [ zpana IepMYyTyje ce OKO TaAuKe Z=0.
To je Teopema kojy cy yrBpamau Broit u Bouquet. Axo
Ha TOj OPAMHATHO] OCH HEeMa HHU jejHe Tadyke, IIOCMa-
tpakeMo alcoayTHY OpAMHATHY OCy. AKO Ha O] nNMa
b6ap jeaHa Tauka ceMm Tauke (0, 0}, Ta oca Ouhe cTpana
IOJMIOHA, KOja je cacTaB.beHa HAM CaMO M3 TavyaKa
ckyma X, wan u 3 Tavyaka ckyna X, Ho Ta crpana,
Hehe aaTnm OYHKUM]Y KOja Te:KM HYAN KAA 2 TEMRU HY.AU.
Axo HM Ha TOj ocu HeMma HH jeaHe Tauke ceM (0, 0)
cTpaHe he GUTH .1eBe Toplke, 34 KOje je TAUKa Z ==0 [I0A.

(] — —_—
3°. Qoro = 05 Posp— 0

PaszunoBpcHu cayuajeBun mpeMa BpeAHOCTHMA ¢ M D,
3a wroje je 36up mHaerca 1. HpetnocraBumo

qon ?“- 0) qno ;I: 0’ pou ’;é: O? pno 5& 0

Jepna jeamna crpaHa (41eBa, AOMKA) CacTaB.bEHA je
0A Tavara oGa cwkyma X, u X, IbeH je roeounneHaT
1, oHa npo.asu Kpos ABOjHY Taury (0, 1), unja Kapak-
Do,

170
Ta Tayka HUje IPaBO TeMe, OHA He Mema IPUPOAY

TEPUCTHYHA jeAHAYMHA 1IIMA KODEH W = — . IHomrro
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acuMOToTa — UMa UX ABe. U3BpmmB TpaHCeOpMAaLMjy
(T,) AoGuhe ce HOBa ABOjHA Tauka, KapaKTepHCTHYHA
jeAHa4YMHA ABOjHC TaukKe usMenuhe ce, a Ta ABOjHA
TaYyKa TOCTaje IIPaBo TeMe. AKO je KODeH Te je AHaUMHe
Mamu 04 1, HEMa ACHUMIITOTe, ako je mak Behm oa 1
Aake acmmporory, Koja caApmu IapaMeTap, aKo je OH
Behn 04 KoeonuueHTa HOBe CTpaHe (YUjH je KOedulu-
enaT Behum oa 1) HoBa acmMmmrora Ouhe Cz#; mocae
Tpanceopmanuje (T,) ur.A..

40' qo)o = 0; po?o = 0 qo)l"_:O’ qvo."#O’ pl’oséopon :0

Tauka (0,1) je npaBo TeMe, KOpeH MeHe Ka-
PAKTepUCTNYHE jeAHAUYHHE MOMKE AATH aCHUMIITOTY, Koja
caap:u mapamerap. CrpaHa koeounuenta 1 aahe
aCHMIITOTY, KoOja He caAp:mu mnapamerap. Hera je
¢ HajMama OpAMHATA TauKe HA OPAMHATHO] OCH JAHCTA

1
uHAeKca 1, jeana je cTpaHa KOEOUIIMEHTA T H0j OA-

y

rosapa q rpasa odauxa Cz#, (C KOpeH KapaKTepHCTHYHE

1
jeanaunHe Te cTpaHe), /A._——q—. A axo je KOpeH Kapak-

1
TEePUCTIYHE jeAHAUUHE PL 6nhe omer q rpaHa HCTOr

o6anka, camo he C 6GuTH 3aMemEHO SYHKIHjOM .J0-
rapuTMa.
uT. A

VI-m gpawep.
Ilocmarparu zpane gynryuje U y OGausunu Taure
(Z, =0, Uy =o}, Pynryuja U dara Jdugbepenyujairnom
Jjeonavunom (cmenuB U— U, ca u, Z—Z  ca z2)
ur TH+ur—18S4... 4+ uwQ+P=0
rae je
T=2Xtjziw,.ervo, P= X pp 22 ux
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ArKo je t,,,F 0, Py, F 0 OYHEOUja u HMake n
rpaga obamka Cz, Cje KOpeH KapaKTePUCTUUYHE jeAHa-
ypHe cTpaHe KoeduuueHta 1.

Aro je t,,, =0, 8,7 0,- -+ Dy,F 0 U aK0 je q
HajMama OPAMHATA Tayke Ha OPAMHATHO] OCH JMHICTa,

HHAEKCA n, Omhe n— 1 rpana kKao MaJo Ipe (06AUKa
1

Cz) m q + 1 rpana obanka Czdi+1! C je omer kopeH
KapaKTepIcTHYHe jeAHadlHe.

Hera q ocrane, u Hewa OYA€ S, ==0,:++ {,,, =0,
aam p,, 7 0 O6uhe omer 6ap n -4 q rpana.

Buure rpana oA n 4+ q 6uhe, ako ce IojaBu KaKBO
MHOTOCTPYKO TeMe, uMja he KapaKTepucTHdHa jeAHa-
yuHA UMaTH 0ap jeAaH KOpeH y 004acTH TOra TeMeHa.
IIo xoanko he ce rpaHa nepMyrosaTH 3aBUCH OA BpeA-
HOCTH KOE®HMIMeHKTa 8, ---. (.

AKO Cy CBU KOeoHUUEHTH lyn, Sgn,* -+ Pgn jeAHAKH
Hyan 3a ¢ + h<{q, a t,q7 0, pg,7F 0, ®YHKIUja he
umMaTu omer m + q rpana ob.aura Cz, Tae je C kopeH
KapaKTepHCTHUHEe jelHAuuHe CcTpaHe KoednnueHTa 1.
Bnhe camo n 4 q rpana, ako, KajA ¢e H3BpPIUM CMeHa
(T,) roeoumuedrta 1, AobujeHo TeMme Oyie MMaO Kapak-
TePHCTUUHY jEAHAUMHY, YHjH HU jeAaH KOpeH Huje Behu
04 1, HUTH BWHeToB peaanu Aeo. TakBa je jejHaUMHA HA
mpuMep jeAHaUNHa

? j—
toq Ug U™ Dg,, 27 = 0.
Oua uma n + q rpanb

atn

lL:Z l/—pQ’o

to*q

OBe cy acUMIOTOTe Y OBOM c.aydajy W LpaHe, jep
mocae tpaucoopmanuje (T,) ucuesaBa Tauxa Ha aICIUC-
HOj ocm, a HeMa HUjeAHe Apyre.

SUTYPATUBAY HOAUTOHH 6
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Hexra je to’q = 0, to’q+9-1 =0, t07q+9 7& 0, S4q 71: o,
OCTa10 Ra0 Y NPpeTX0AHOM cayqajy, 1 OCTOjahe n -}-— q—s8

ACHMIITOTa Ka0 I Ma.J0 Tpe n ¢ + / acHuMOTOTa O00AMKA
1

C 207", ceera n - q 4 ¢ rpaHa ACHMOTOTE; MOA YC.10-
BOM A3 MHOTOCTpPYKa Tauka (—n + 1, n 4+ q — 1), Koja
je Teme, HeMa KapPAaKTEPUCTUYHY jeAHAUNHY 4YHjU je

KOPeH Malbll 02 m Tarap je mpuMep jeiHayuHa

to ' —
topgse Ui P U 8 udu"" 1 | pg,, 29 =0
KOja uMa
1, n 4+ q — 1 rpamy, unja je npsa acHMIITOTA

ndq—1

b = l/__A Pay 7
So)‘]

2° o -+ 1 rpany, umja je mpBa acHMITOTA

1

b — l/__?_«&, VAT

tO)q +@

OBaj npmMep je y cymporHocTH ca TeopeMoM I
Dulac-a.")

Y H. Dulac: Recherches sur les points singuliairs des équations diffé-
rentielles. (thése) Paris 1903. ctp. 6.



YETBPTA I'JIABA

NMPUMEHA HA HEROJIMUMKO MPOBNIEMA AHAH-
THUYHE TEOPWJE OUGEPEHLIMJANHUX JEOHA-
YHMHA MPBOIT PEQA.

—n—

I. AHanWTHYHO NPOAYKEHE PEAOBA Y KOj€ Cy pas3BH-
jeHe o¢yHKuMje peouHMCaHe [ueepeHLMjanHoM jeaHa-
YMHOM MpBOr pega.

41°. Kaa HaM je aara KakBa AUdEpEHIUjalHA jeA-
HauuHa (1) [I-Ba raasa], 3smamMo Hahu peaose Koju
npecraBhbajy mojeaune rpase y 6amsusam rtauxe (Z,, U),
KaA Ta Ta4Ka HHje eCceHIIaaHH CIHTYJapUTEeT KOedu-

dUu
nueHaTa MOJAMHOMA 10 7 HamaBumm pea y 6GamsuHu

rauke (Z,, U ), mocrasnba ce nuraime: ,/oK.e BasKH Ha-
hemnm pea?<, n ,Aa an je Hahenu pes wousepremram?<.

Ha npsu mor.aea usraeaa aa sa cBaky Taury (Z,, U,)
Tpeba BPIIMTH OBA HCHHTHBAMKbA, A4 OH Ce HAIIAU pe-
AOBU TpaHa U II03Ha.Ja IPUPOAA CHHIyJaputera. Mu
CMO Y NPETXOAHHM [JaBaMa OHAM HA ,J0KaJHOM Tae-
Aumiry,“ xkao Droit m Bouquet y ¢cBOM €.JaBHOM MeMOapy
uz 1856 roamde. Y oBoj raasn npehn hemo Ha ,onirte
raepuinre,“ Ha koje je aomao 1pBO Painlevé.

6*
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Y oBoj raaeu ke ce npehu Ha ,ommre raeaumre, <
& 3aTHM YOUUTH HeKe TeopeMe M Heke cleuujaaHe Al-
PepeHIujalHe jeAHAUNHEe IPBOT peja.

42°. Hewa je (Z,U,) uHTezpayuona woncranta y
cmucay Painlevé-a, t.j. sa Z=Z , oynkmuja U Ad6nja
Bpeanoct U, TuM ce ycaosoMm oapelyvje mHTerpammona
KOHCTAHTA ; OTYA ce rauwka (Z,, U)) soee umnrezpayuona
KOHCTaNTA.

Ysmumo jeanauwny (1) HammimuMmo je y 20amkry (31,
aJaM HC IpenusHpajyhd MHTerpaluoHy KOHCTAHTY. Oyl
QUTYDPATHBHHM TA4YaKa 34BHCH 0A Te MHTETpPalMOHE KOH-
craHTe. OH 3aBMCH 24 b€ Ha ABa HAUIHA:

1° MemameM KOHCTAHTE Melba C€ KOCOUIMEHAT
cBake @UIypaTUBHE TauKe, AOK QUIYPATUBHII IMOAMTOH
ocTraje.

2° Memwarbe KOHCTAHTE MOIY HEKe Tauke UCYes-
HYTM HAM HeKe HOBe IIOCTATH, THM Ce MeHa II dury-
pPaTMBHH M IIJAMTOH.

ITomrto u CryIl @UIypaTHBHHX Tadaka M SUIypa-
THBHHU IIOANIOH 3aBUCe OA UHTETrpalllloHe KOHCTaHTe U
IIOTIYHO ¢y oapeheHnm Texk OHAa, KaAd je Ta HHTerpa-
LIOHAa KOHCTaHTa oapehena, pehu hemo aa cy Taj ckyn
u Taj MOAMTOH: cKYu ¢fuzypaTusnux Tauakra u guzypa-
TUGHU WOAUZOH 32 UHTezpayuony woucrawry (Z,, U).

43°. Younmo caj Audepennujainy jeAHaunny (1) u
U3ABOjMO OHe KOHCTaHTe, akK) HX UMa, KOje Cy eceH-
HUjalHU CHHTYJAPUTETH 34 CKYI ®UI'YPATUBHUX TAUaAKA,
T.j. 32 KoeoumueHnra came jepHaumne ({). Oa cuHryaa-
puteTa OcTajy joiu I0.A0BH, aaTedapCcKe H J10TapPUTAMCKE
KDUTHYHE Tauke. AKO J0TapUTMM CcaApike CaMO He3a-
BUCHO IPOMEH.bUBY, OHM CY KOGOUIUEHTH ®UI'yPATHBHHUX
Tauaka, a aKo caAp:ke obOe NPOMEH.bHMBE HAUM CAaMO He-
MO3HATY SYHKUU]Y, HB3ABOJMO CKYI cHeuujalHAX BpeA-
HOCTH HMHTerpauyoHe KOHCTAHTE 34 KOje ce HOjaB.bY]y
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TH JOTAPUTMI [T.j. CKYIIOBE, KOjI CYy J0TapPUTAMCKEe TauKe
Ha mOp. y log (U4 Z), aorapuraMcka je Tadyka CRYI
BpeaHocTH 3a koje je U, + Z, = 0]. 3aTuUM younMoO CKYII
BPEAHOCTH 3a KOje ce I0jaB.bYjy aarebapcke KPUTHUHE
rayke. OKYI CBUjy THX BPeAHOCTH HMHTeIpanMOHe KOH-
craure HasoBuMo ckyu (E). Iloaosu ce ykaamajy MHO-
KemeM; A0AajMo cryny (E) CKyI BpegHOCTH 3a Kje ce
mojaBbyjy Ho.aoBnu, ma hexo aobutm ckyu (E'). Tpanc-
oopmanuje (Tg) m (T,) MOTY YKAOHWTH aaredapcke Kpu-
THYHE TadKe,

AaT0j AueepeHnNjaaHO] jeAHAUUHH, AOK je uHre-
rpaloHa KOHCTaHTa Ma Kakba, He Npumnaja cryny (K),
0ATOBOPA W3BeCTaH CKYN ®UIYPATHBHUX TavYaKa, YUji
Cy KOeOUIUEHTH <&YHKINje HMHTerpamudHe KOHCTAHTE.

HopeHu xapakTepHCTUYHMX jeAHAUMHA CTPAHA U
TeMeHa ®UTYPATHBHOT IIOAUTOHA TagK) MUCTO Cy dYHRLJje
uHTeTpaIyone koHcranrTe. Il meo ourypaTusHn MOAUTOH
je O®YHKNUja HHTerpalliOHe KOHCTaHTe. AJaHM AOK CY
KOEOUIMEHTH Tadaka H KOPEeHHM KapDaKTepPUCTUYHUX jeA-
HAUNHA HeNMpeKHAHe ®YHKIHje NHTeIrPalUOHe KOHCTAHTE
n3y3eB CKyIl BpeaHocT (K), A0T4€ CYy KOC®ULEHTH C1PaHA
n rpaHume 00.aCTH TeMeHa NpeKuAHe SOYHKIHje HHTe-
rpaiyone KOHcTaHTe, UHTerpanmona xoHcrauta (Z,, U,)
MOMe BapupaTi Y U3BeCHOj obaactu [1moA ToMm ob.aalmhy
pa3yMe ce CKYI ABejy IOBpIIMHA, jeAHa Yy pabBHa Z,
Apyra y pasan U, (Z, u U, cy KoMIaekcHe KOanvynHe]],
Ia A3 KOedHIMEeHAT CTpaHe OCTaHe HeIPOMemeH; OH
ce He Meba CBe A0T.Je, AOK.Ae HHTerpPalioHa KOHCTAHTA
He OyAe pelleme HEKMX jejHAYMHA, WAX AOK He IIpU-
naaue ckyny (E'), Aokae mHTerpalnuoHa KOHCTaHTa, KAo
TayKa, He OyAe Ha jeAHOj 0A MBBECHHX JAMHHja.

Hexa cy

K, (Z,, U,) (A —1,2-..)
KOeOUINeHTH IPaBHX TeMeHa,



1a (2, U,) (A =12, ..)
KOeDHIJIEHTH TPUBUAHIX TeMeHa (unja je obaact 0)
Mi (Z,, U, (A —1,9,...)

KOE®HIUEHTH TadaKa V IIOAHTOHY, KJje Ou mocra.je Te-
MeHa, Kaj) OH HeKo MpaBO TeMe HCUYe3.0.
(Zy, U,

Cse Tauke, woje He Ipumajajy ckyny (E), mory ce
HOAeAUTH Ha TPU K.JACE:

1° Taure upse xaace (NAM omwiTe TawKe), KaA TAUKa
(Z,, U,) e yunmmrasa HH jejaH koeouumeHat Hj.

2, TAUKD Opyze Kiace (MM Tauwke Ha AUHUJU), Kald
rauka (Z,, U)) aemxu Ha jeonoj oA ANHI}A

Kz (2, U,) = 0.

[AKO ce HeKa Apyra JAMHHja A€10M TIOKJAAMNA Ca
OBOM, OHA MO:Ke H Ha 0] 1eKaTH]
3° taure Tpefie Kaace (MaM cHelujalHe Tauyke), KaA
rauka (Z,, U,) Koja mpumaja Apyroj kaacl, JAekH Ha
jomr jeaHdj auHUju
L;=0 nau M; =0

KoOja ceue IPBY JAHMHM]y, a He IIOKJAaIa C€ Ca HOM Ha
H3BECHO] AYRHUHH; Tauke 4Uju cy KoeouiueHTH L 0A-
HOCHO M Mopajy IOCTATH NMpaBa TeMeHa UUM OBa TAYK3
Tpehe k.aace Oyje mocraaa Apyre KJace.

Aa 6u AuckyTOoBa.aH jeAHauuHy (1} Tpgba HPBO Al
IOCMaTpPaMoO Tauyke OBUX TPHUjY K.Aaca, Ia 3aTUM TavKe
Koje mpumnaaajy crkyny (E) y xoamko je To Moryhe [Mo-
ryhe je mocmaTpaTH OHe CKYNOBe cKyna (E), KOju cy
aairebapcke KpuTHYHe Tauke jeiHauuHe (1})].

A° Tausa (Z, U, je Tauka npBe kaace

44° Hera je n cremed jepnaunHe (1) 1o g-zg, m cTe-
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uen no U KoedlnHeHTa 04 (%-Zg)n, N MmaxcuMyM aimco-
AyTHE OpAHHATE Yy CKYIy ®UI'yPaTHBHHX TauaKa.

JAeBy crpaHy #UI'ypaTHBHOI' ITOAUTOHA cacTaBbahe:

1° jeana crTpaHa KoeomiumeHTa I, uMja je Ipojex-
Inja Ha OPAMHATHO] OCH n).

2° jeana crpaHa kKoeonnueHnta ( (Ha ANCTY HHAEKCA
n), unja je MOpOjeRINja Ha OPAUHATHOj OCH M)

3° ako je N >n -+ m, jejHa HAM BHUIIE CTPaHa
KOEDUIMeHTA HETATHBHOT, 30HD MPOjeKUHja CBUjy TUX
cTpaHa Ha opAmHaTHOj ocu Oihe N — (n -+ m).

OTya oBe Teopeme:

I. dynnyuja U uma n zpana, roje 3a Z = Z, do-
6ujajy epeonocr U, u camo n epana; oox je (Z, U,
omwiTa Tawka; rpaHe IIpBe KaTeropHje.

To je Teopema Cauchy-esa,

II. dynrywa U uma m zpana, xoje sa Z, = Z,00-
6ujajy epeomocr U,,U,,---+- Un pasauuure oo U, Te
8PEOHOCTU CY KOpeHU jeoHauuHe

A (2, U,) U;—_—_O

Aoka3 oBe TeopeMme, KOjU He H34a31 U3 A0CajAd-
BHIX llocMaTpatma, Hauhnhe ce y ua. 51; rpame Apyre
KarTeropuje.

IT1. dynrywa U uma N — (m + n) zpana, 3a xoje
le Tauka £ = Z  uwoa; 3a Hexa 00 TUX 2pana TauKa
Z=2Z, mooce Ouru y ucro epeme u aazebapcka Kpu-
TUYHA TauKka, Te Ce paHe UePMYTY)Yy OKO Te Tauwe;
rpane Tpehe kareropuje.

Oomra Teopema: Jox je, Odawae, (Z,, U,) ouwra
TayKa, jeoHavuHe uma ceeza N zpana; Tauka Z = Z  je
HyJaa 3a n, obuuHa Tawka 3a M, a 3a OocTaie UOl (UAU
u aazebapcra KpUTUYHA TayKa).
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b°. Tawwa Z, U, je Tadsa apyre Hnace.

45° Hoeounnenat KH; je kJeoumueHar jeiHe o4
OBUX TadYaka.

1° 0, xoopaAnHATHH ToYeTar, Koconnuenar K.

2° Oy, TAe ce 3aBpIIyje CTPaHa KoedurnuenTta [ Aome
TeMe w, KoeoumueHaT Hn,

3° Opgm, TAe ce 3aBplIyjc cTpana Koeouuuenta 0,
ropme TeMe @, kKoeouuueHarT Hnpy m,

4° O_, ropma Jaepa TeMeHa, Koedunuenar H_.

5° Oy, Tauka IpBa ¢ .esa, unja je opaunarta N,
Koeounuenat Hy

1°. Tauka (Z,,U,) na anumju K = 0. PacraBumd
K, ma unnure.ne. Caaxn umHutes y pasun Z,, U, mpe-
craBba I3pecHy aunujy S'). [Aro Oun unHnTe.s OHO
Z,— a, AUHUja HOPMA.JHA HA AMCUUCHO] OCH; & aro
6u on 6uo U,—b, anHmja mapa.ieana ca alcIMCHOM 0COM[.

Vouumo Taury (Z,, U,) Ha jeanHoj oa anm#aja S. Hoe-
ounuenat tTavyke 0, je Hy.aa, Taura (, He TOCTOJN BHIIE
ga ourypatusHi moauroH. IlojaBpyje ce 6ap jeAHa HOBA
cTpaHa (1eBa — AOIA) ®UTYPATHBHOT II0ANTOHA.

AokazakheMo Aa je cBaKO HOBO IIpaBo TeMe IIPH-
BUAHO TPOCTA TAUKa, KOPEeHH IerdBe KapaKTepHCTHYHe
jeAHaunHe ¢y Hy.ae, U DasAdyuTH Cy 04 KOEPUIHEHATa
cTpaHa.

Hera je S umHnre.s KoeoummeHara L n M, xoju
nocrajy TeMeHa, kaa HceueHe 0, Mopahe mocTojarn

1) ¥ cisapm pasam Zy, U, je mombe 9eTsopoAHMEHSMOHANEE TeOMETDEHje,
Jeamauuna (RoeoMNEEHAT jEAHAE HyAn)
P (Z, U) =9+, £+7I') = 0,
opaBAe ce 100Hja
v &b+ O¢, g9 =0
K
v &0 60)=0 O, 7)=0
je y creapd moepmumHa. Aad Lako ce, kag ¢y Z ¥ U peaine KoJAHUMHE A0-
6mjajy HasmBd: PaBaH M ANHEja, TH Cy Ha3HBH 33ADEAHA.
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Gap jeAHa Tauka, KOja HevMa S KAo umHOTE.h, HHAuUe he
S =0 6éutn jeaHo peluer-e jare AHdEpEeHUHUjaaHE jeA-
Ha4MHe.

Hzapojunvo cryn (E'), ckyll ®IrypaTHBHHX TavaKa
MOEE Cce ceMaTpaTH Kao Aa je J00ujeH U3 jedHOT 0A-
pehenor cryma @oHIVPATHBHIX TAuaKa, KOjH OATOBapa
taukn (Z,, U, npse raace, rpancoopyanijom (T,° 4 T,).
Youumo KoedULIHEHAT Ta'lke Y KOOPAUHATHOM IOUETKY
AUCTA HHAEKCA K, HEKA je Taj KOedHILUUeHAT (KOju cIaAa
y rpyay Lj

Ly =8"-T,

nosyuumo n3 tauke (0,h) v TOM ancTy IpaBy KO€oU-
Huenarta 1, oHa he JleanTH cBe TAaUKC TOTa AMCTa, Ha
ABE BpCTe:

1° rauyre msyehy re .aunmje 1 KOOPAMHATHOT IO-
4eTKa, HHUXOB KOCPHUUGHAT je HYy.a,

2° Tayke OcTa.ge, IHIXOB KOEdIUNEeHAT HUje HY.JA;
TO AoJa3u u3 ocobuHe rtpanceopManuje (T, + T,), jep
je woeenumeHar rtaudke, 4mju je 30Up KoOpAUHATA (,
U3BOA, pPeAa ¢ KOeeHUHENTa TadKe Yy IOYeTKY.

Rako koeonmnenar HoBe cTpaHe Mopa Outu Behu
04 m Ta he cTpaHa NPOJAA3HTH KPO3 HAJHUKY TAUKY Ha
JAMCTY U3BCCHOI uHAeKca. Ta Tauwa Guhe npocta Tauka.
Axo He O6n 6uaa mpocrta, MopaJda O6u SuTH ca moM Oap
jom jeaHa Tauyka, aaM Ta Apyra Mopaaa On OHTH Ha
AICTY YMjH je MHAGKC Mambl HO HHAGKC INPBOI AHCTA.
Ain Kas Ha TOM AHCTYy MMa jeAHa Tauka, Ha UpPaBOj
Koeouuuenra {1 Mopa OuTH jomr Tavaka, Na Oap jeaHa
jomr HuKa, Kojy hemo y3eTm 3a Maa0 IIpe IOcMaTpPaHy
raury. Haa mak ta mnpasa koeounmenta seher oz 1
UP0AasH KPO3 TA4Ky HAjBUIY Ha IIpaBoj KO€oULIUEHTa 1,
HaCcTylla MCTO, caMoO ce¢ ped HIGKI 3aMemyje peujy
Bumu. YBek he mpaBa TeMmeHa OMTH jeAHa TayKa, Ha
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jeAHOM IIPOCTOM JHCTY, HPHUBUAHO LipocTe Tauke. Moike
ce ACCHTH Aa KOESWIIIeHaT HOBe cTpaHe Oyjle I je-
AuHuna, omer he mpaBa TeMeHa OHTH IPHUBHAHO IIPOCTA
TauKa.

Aarae y 6AM3IHH Tadke Apyre K.Jace, HOBe CTpaHe
AMajy KOe®HUHEeHTEe I[O3UTIBHE, jeiHaKe JeAUHHIN HAN
pasJanunuTe (OBO je OMHIITH caAydaj), TII ¢y KOEOULMEHTI
IO HeKH OYT palloHa.lHI OPOjeBl, Taja Cy Tauyke Apyre
K.JaCC, TaYKe OKO KOJUX ce IIepMyTYjy u3BecHe TIpaHe,
OHe ¢y aJarefapcke KPHTHYHE TauKke; NHaue OOHYHE
TauKe.

2° Taura (Z,, U,) va anunju K, = 0. Wetn caywuaj,
Kao M y cayuajy 1° caMmo je Tauka Apyre K.Jace YBEK
aAre6apcKra KPHTHYHA TAUKA jep UMa CTpPaHa YBEK 4uju
je koeomnmeHaT Behnm 02 Hyae a mamu oa 1.

3° Tayra (Z,, U,) va amanju Ky £m =0. Bogm je
nAM KOHCTAHTA, MAM oyHEOHja caMo oA Z,. Pesyarar

he Ourn canmgan. — Hose rpane cy HeraTHBHOI' Koe-
QUITMEeHTa, IpaBa TeMeHa cy CBa IIPOCTE TadvKe.

o m, . . . .

4° Taura (Z, U,) Ha amHumjn K_ = 0. Cayuaj rao

n cayuaj 3°

5. Tauka (Z, U,) na amanju HKy==10. Aro je N
jeAnHa opauHaTa, Hy je KoHCcTaHTa. AKO UX UMa BHIIE
TAYKa MO:Ke GUTH MHOT'OCTPYKa ; aau je Tauka Z, = Const
HeNOMUYHA, & TpaHe HMajy Ty TauKky 3a Io..

46° OBuM TauxkaMa ce MOTY AOAATH TayKe Ha JM-
HHujaMa Koje mpunajajy cxkymny (E'). Younmmo jeauy oa
TUX AMHO]A.

Hexa je S = 0 aunmja cxyma (E') xoja je moa sa
HeKu o/ koeennueHata. Muosmehnm meay jeamauumny ca
St (h je pea Tora mo.aa), Tauka Ha JanHHUju S Hehe Bume
6urn moa 3a Taj koeemnmenaT. Ilocmarpame ommre
Tauke je Kao U MaJo mpe, a auHuja S = 0 je unHHTE.

HEeKOI' 0) KOedHIUEHaTa, caydaj d4a. 45.
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Hera je S =0 aunmja aaredbapcriX KPUTHIHHIX
tTauaka, o4 Ttpanceopmanuje (T,) m (T,) ykaonnhe Te
aarefapcke KpuTHYHe Tauke; Te he Tauke OnTH y OommTe
aireb6apcKe KPHTHUYHE Tadyke H 32 caMy OYHKILL]Y, Kao
I 33 ANdepeHIHjalHy jeAHAUNY, Koja AC®UHUIIE TY
OYIKI]Y.

Axo je S = 0 amHHja A0rapuTaAMCKUX ILII €CEeHIH-
jaaHnx Tavyaka, Te he Tauke Ourm y onmre J0rapu-
TaMCKe M eCeHIMjalHe Tauyke U oyHENWje. CKyn THX
Tauaka 3Bahemo crym (8).

47°. Jakae cBe Tauke Apyre K.Jace, MOKDeTHe Y
paBHH Z, [Tauka U3 caydaja 5, je HeEMOKpPeTHa Yy PaBHU
Z,)) cy waun oOuuHe, Man adaredapcke KpPUTHYHE Tadke
mau moaoBu. I3ysumajy ce rtauke ckyma (S). Aaredap-
CKe AudepeHIIja.lne jeAHHaYHe HeMajy cryma (S), oTyA
0Ba TeopeMma.

Hu jedna rauka (Z,, U) wokrperna y paenu Z, Huje
ecenyujasnu cuHzyaapurerT aazebapcre ougiepenyujasne
jeoHauuMe.

To je Teopema Painlevé-a 0 HEIOKPETHOCTI €CEH-
IHjalHIX CHHIYJaPUTeTa ANDGEPEHIUJAIHAX jeAHAYNHA
OpPBOT peAa.

B°. Tauka (Z,, U, je tayka Tpeke xaace.

48°, TakBa Taura MOMKe OUTH H €CeHIUjalHH CHHTY-
aapuret. Te ¢y Tauke M0 AeSUHIIN]I HEIOKPETHE TAUKE.

Nsmehy ocraanx Tauaka OBe K.Jace, IOHAjBAMKHIje
cy oBe:

1° Taure y kojuMa ce CeKy ABe JAHHUjE:

a’ H,=0

6°) AuckpuMuHAHTA jeAHaunHe 1o U'

25 A; (Zo’ Uo) Urn = 0
1

jeAHara HY.AH;
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Oro TUX Tauaka ce NEePMYTYjy TpaHe NpBe KaTe-
ropuje :

2° Tauke y KOjuMa Ce CEeKy ABC JAMHIje

a’ Rp=20

6°) AuCKpHMUHAHTa jeiHaunHe mo U
m
S A(Z,U,) Us =0
i
jeAHara HYJH.

Oro THX Tayaka ce IIePMYTYjy T'pDaHe Apyre KaTe-
ropuje Mehy cofoMm 11 ca rpaHaMa mpse.

I T. A.
49° Youumo jom Heke cIellijalHe TauKe
1Z, = oo, U, Mma ®akBo), (Z, Ma Kakgo, U, = oc)

1 (2, = oo, U, = oo).

Tpaunceopmanuja T, xoeounumenra — { mpeTsapa
Taury (Z, = oo, U, Ma KakBO) y Taury (£, = 0, U, Ma
rkakBo). Tpanceopmauuja (T,) Koeeunuenra — 1 mpe-
TBapa Tayry (Z, Ma KakBo, U = oo) y rmaukry (Z, ma
rkakBo, U, = 0). Tpanceoopmamuja (T} koedunuesra —1,
ma 3a TUM TpaHceopmaudja (T,) KoeounuenTta — 1 (1an
o6pHyTO) ImpeTBapa Tadry (Z, = oo, U, = o0} y Tauky
(Z, =10, U, = 0).

50. Aa 6u oaroBopmau Ha MOCTaB.bEHa MUTAHA ¥
41, 41°, youumo jeamy TpaHy u men pea. Hexa je
(Z,, U,) ma woja Taura y paBHn Z,, U,.

Youumo 3a TUM cBe Tauke Apyre u Tpehe kaace
1 cBe Tauke ckyHna (E'), cKym ¢BUX THX TauyaKa 3Ba-
hemo cryn (7).

HosynuMmo y pasuu Z, xakBy amBHjy L o4 Tauke
Z,=a ao rauke Z, = A. Y Tauru (£, =a, U, = b)
UMaMoO pej TocMaTpaHe TpaHe. Y3eB Ha JuHEjEI L,
HeKy Tauky Z = a, OaH3y Tauke a, TakKBY Aa ROBa
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BpeAHOCT oyHKHuje U Ha mp. b,, 6yse TawkBa Aa Tauka
(a,, b)), AOK Z Bapupa oa a, A0 a,, He IIpohe HU KPO3
jeAny Taury ckyna T; pea y Toj Taukn (a,, b)) aobuja
ce OOHYHIM AHAANTHYHHM IIPOAVIKEWmeM; peA je y Toj
TAYKI NCTOT 00JMKA, CaMO Cy MY KOCDHIIGHTH H3Me-
wenu. [Iycrimo Taury (a,, b,) aa mae cBe jpa.ne (T.].
Heka ce a, INo JaMHHju L cBe Bume yaamyje OA a)
Aorae Tauka (a,, b,) He mocrame Tauka ckyna (T). Hera
je To rauwa (Z;, U

Axo je Tauka (Z;, U:) Taura y uujHj OAuBUHI HE
mo3HajeMo TpaHe [TaKBe Cy Tauyke crKyma (S)] us Te
tayre mosyhuheMo pacer (coupure), koju he osae Ourtn
paBan (iep je no.e Z, U 4eTBOPOANMEH3UOHAAHO).

Axo ce mo3Hajy rpaHe y O.4msunm rauke (Z; Ui,
younhemo rpaHe oyukmuje U y O.amsunu raure (Z., Us)
¥ U3ABOjUTM OHE I'paHe, Koje, kaj Z Bapupa 0A Z: A0 Z,
nytem L, y rauxnm Z, = a ao0nujajy Bpeanoct U, = b.
Cse Te rpaHe, Koje aobujajy Bpeanoct U= > 3aZ = a,
cy npoAy:Keme IIOCMaTpaHe rpaHe u3a Tadxe Zp Ha
nyry L. Oa tayke Z; cA060AHM CMO H3a0paTH KOjy XO-
hemo oa TuHX rpaHa, Ta jé TaYKa KPUTUTHA TAUYKA 38
nocMaTpaHy rpaHy. AKO je caMo jeaHa TakBa TpaHa,
Ta je Tadka Tala I04 MAX KaKaB APYFM CHHI'YAQDUTET,
aAl He KDUTHYHA TadKa.

51°. ¥ cryny (T) nMa HEKHX HAPOYUTO BAKHMX JM-
HHja H Tadaka, TO Cy JAMHIje M TayKe OKO KOjuUX ce
NepMYyTyjy TpaHe IpBe ca rpaHaMma Apyre Kareropwuje.
T6 cy amHHje AeounHncaHe jeAHAYNHOM

K. (Z, U,) = 0.
OBa jeanaumna m Tor cremena mo U, (ako ce mper-
. ) au
NOCTABM, KAl paHuje, Aa je KOCGHIMEHAT 04 - CTe-

neua m mo U) uma m KopeHa, jaKie HMa M JAMHN]A.
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IMTowaBuin ca M3BECHOM TpPaHOM, Koja 3a £ = Z,
Aoduja Bpeanoct Uj, u odHmAaBIIM OKO jeAR® OA OBHX
m AIHNJa [0a BPATHBIIN ceé Y Tayky Z,, He oOuaasehu
HI OKO jeAHe aApyre, aAokmuhemo y Z ca HexoM Apyrom
BpeAdouthy U;, Hako takBux anamja uma m, aohmheso
ca M pa3HHX BPEAHOCTH (y oum're) m rpaHa APyre Ha-
Teropuje :
U, U, - Un

Aanm arKo yo4MmMO KaKBy ADYry paHy, Koja y Taudku
Z, arobduja Bpeamoct Uy, n ®aKO nMa Tavyaka Koje mep-
MYTyjy Mehy cobom rpane mpse raTeropuje, MU MO:KeMO
HePMYTOBATH Ty ADPYIL'Y r‘pany ca IpBOM, Ha OBY C He-
KOM 04 TpaHa Apyre KaTeropuje, Aak4e u Apyra (nma n
Tpeha n cBana) rpama nppbe KkaTeropuje InepMyTyje ce
ca rpasaMa Apyre KaTeropuje.

52°. Pea woju mpeacTaB.ha HEKY TpaHy, MO CaMoj
AeenHUIUjI Tpeba Aa 6yAe xouBeprenrad. Hewa je N(z)
acUMITOTa peAa n, n je Takas 0poj, Aa N (z) Temxu Hyau
Kaa z Texn Hyan. Ilo camoj aeemnumuju acummrore,
ako je N(z) acuMITOTa IIPBOr peAd ®YHKIHUjC 8§ (BUAN
ua. 32), 1 aKO CTABUMO

)+ ¢

¢ Tpeba Aa Oyae sumer peaa Ho N [ycaoB B° 4a. 15]
T.j. modrto N, IO NpPeTIOCTABUU Te:RU Hy.aH, Mopa u §
TERNTH HYAH KaA z TeRH HYJAH, T.j. KAA TAYKa Z TeXKU
TAuKH Z,.

Haxo je {ua. 339

gt i d —— + 06+ NE ¢
pea 3a u T.j. U— U, 6uhe koHBeprenTtan y OGAMBUHH
rayke z = ( T.j. y OAMBHHH Tauke Z,.
Apyrn pokas morao 6um ce goburn momohy zopree
Ppynryuje (fonction majorante). Ilocae ussecHor Gpoja
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TpaHc®OpMaLuja Aoblja ce jeiHa jeAuHa ACHMIUTOTA,
KOja OAroBapa jeAHO] jeAMHO] CTpaHU HOANTOHA, 4Hja je
npojexunja Ha opAuHaTHOj ocn 1. Tlpermocrasnhemo Aa
je rKoeoHUMEHAT Te cTpaHe Heo Opoj M Aa je CKyI &ou-
TypaTUBHHUX Tadaka TpaHceopmaumjama (Ty) u {T,) npe-
TBOpDeH Yy CKYI, uHje Cy KOOPAUHATe IHean OpPOjeBuU.
[ToMHOMKUMO jeAHAYNHY I3BECHUM CTENeHOM 04 Z, T.J.
IIOMepuMo 1[e0 IIOANTOH Yy AECHO Tako, Aa Ta CTpaHa,
KOja U3.a3l Ha alCLUCHY OCY, IPOo.Aa3M KpO3 M3BECHY
rauky F. Ogpeanso rtayry F' pecHO o4 moueTKa, Tako
[ako Tpeba IOCAYKUTI ce I TpaHcoopMmamujama (T,) u
(T,}] Aa mocMaTpaHa CTpaHa IIPOAY#eEHa IPOJA3H Kpo3
KOODAMHATHHU IIO4YeTaK JAMCTa Wiljll je MHAEKC HajBHIIM.
3atum W3 Tauaka Tora aucta (0, 1), (0, 2), (0, 8)--.--
TOBYHMMO IIpaBe mapadeaHe nmocmarpanoj crpanu. Te he
npaBe 3A€AUTH CKYI ®UTYDPATMBHUX TayaKa Ha HEKO-
JAHKO 30Ha. 30HY K UlHE CBe PHI'YPATHUBHE TAYKO Koje
JAexke Ha IpaBoj Koja IpoaasH kpo3 Tauky (0, x) u cBe
JA€BO OA 1€ Koje He IIPUIlajajy Kojoj Apyroj sonu. 36up
MOAy.Aa KOedHINeHATa CBUX GUIYPATHBHMX TadaKa 30HE
X, Y3MUMO 3a KOe®HIUeHaT Tauke (0, ®) da AHCTY Haj-
Buuier uiaekca. ¥ rtauru (0, 0) Tor aicra ysMHMO OHAj
roeouuneHaT Koju he Tparceopmanujom (7,) koeeniu-
eHTa jeAHAKOT KOe®UIUEeHTY MOCMATpaHe CTpaHe, AATH
APYroj TauyKH Te CTpaHe WeH koeduumueHar. CKynm THUX
Ta4aka Ha MeCTy HAjBHUIIer MHACKcA u Tauka F Aedu-
uucahe HOBY ®YHKUMjy 3, Koja he OuTH Tropiba @YHK-
mija oyukumuje § Tom ckymy oarosapahe aneepenuu-
jaaHa jeAHAYUHA

d%"
— | &k Ax }¥ =20
(dz)z Axy" + Bz

ojakse ce poduja

n

dy 2 Ax 3¢ = dz |/— B zf
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jeAno pereme 3 je XOA0MODOHA SYHKINjA y OAUBHHM
Tauke z =10 u Teku Hyan (f >0 mno ycaoBy 3a F).

Aakrae § je X010MOP@HA ®YHKNUja ¥ OAUBHHM TAa4Ke
Z = Z, npema tome jep pea sa u r.j. U— U, rousep-
regrad y 04usH Tauke Z,.

Il. TIOKpeTHOCT M HENOKPETHOCT Hyna U GEeCKOHaYHHL,a
(teopema M. lleTposuka).

53°. Ilocmarpama TpHjy Kaaca Tagaka (Z,, U,) Ao-
BOAM A0 c.eaehux miecT TeopeMa, O IOKPETHOCTH Hy.Ja
1 OeCKOHAYHMIA.

1°. Beckonaunuye ¢gynryuje (moaoBu i1 aarebapcre
KPUTHYHE TauKe y KOjuMa je oYHKIEMja Oeckpajral Oe-
Punucane Oougeperiujaanom jednauumom upeo: peoda
MOy OGuTU UTOKperHe, caMo aKo uUMa J1e6UX 20PHUX
crpana (a To je cayyaj kaa je N >n 4 m, ua 44°).

2°. Ped aomperne Gecronaunuue je noeguyuemar
aese — 20prbe cTpave ymuodcen ca — 1.

3°. Hewoxrperna Geckonaunuya (Koja Huje GECKpajHO
AANCKO 04 Z,) Je HopeH jedHauuHna

Fngm=0, H =0u Hy=20.

4°. Hyae ¢ynnuyuje degunucane dughepenyujainom
JeOHaUUHOM Tpeoz peda Mozl OGUTU TOKpeTHEe, CAMO aKO
uMa Jesux — O00HUX cTpaHa.

5° Ped uokrperne nyae je roefuruenar .aege —
dorbe eTpame.

6°. Heuorperne wy.ae (koje HUCY Y GecKpajHOCTH)
CY Kopew jedHauuHa

Ho=0,L=0,u M=290

(L 1 M cy xKoedHLMEeHTH Tayaka, Koje IOCTajy TeMeHa
3a cueuujaany specaHoct U, = 0).
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Cne ose TeopeMe pobuo je M. Ilerposnh.') Oasoc
usMehy eurypatuHor noaurora M. [lerposuhka u osora
y OBOM Aeay HaJasu ce y ua. 12

HI. TTOKpeTHOCT M HENOKPETHOCT anreGapCKHX
KPUTHYHUX Tayaka.

(Teopema L. Fuchs-a u P. Painlevé-a).

54°. Jdaspe mnocaeauiie ToCMaTpama TPHjy Kaaca
TAYaKa cy OBe ABe TeopeMe O HEeNOKPEeTHOCTH U Mo-
KPETHOCTH aare0apCKUX KPUTHUYHUX TAYakKa :

1°. da 6u Jugfepenyujaana jeonauuma upeo: peda
uMara HeuwoxperHe aazebapcre KpuruuwHe Tauxe noTPebHO
je u 00806HO, 08 HU 33 JeOHY TauKy uTpse uiu Opyze
1raace, HeMa NHu JeOHY JAesy CTpaMy, uuju woegpuyueHar
He 6u Guo yeo 6poj, WO3UTUBAM UAU HeeaTusaH (T.j. CcBU
KOePHMIMEHTH JA€BHX CTpaHa Tpeba Aa cy meam dpojenn).

2°. Ja 6u wax OugfepeHyujaina jedoHauuHa TPEO2
peda uMara WOKPETHUX 242e03pCHUX KPUTUUHUX Tauaxa,
OKO KOJux ce UWepMYTYje ¢ 2pana, WOTPe6Ho je u 0o-
80610 0a WOAU20K uma (Gulro 3a Taure upse OGuao 3a
rauxe Opyze waace] Gap jeOny cTpany wuju je nHoedu-

yueHar payuonatan 0poj —1;' (Q U p peaaTHBHO IPOCTH

Opojesu).

L. Fuchs® je 1884 roauHe 430 jeAHY TeOpeMy Koja
ce 30Be Fuchs-oBa TeopeMa O HEIIOKPETHOCTH aarebap-
CKMX KPMTMYHNX Tayaka. Ta reopeMa raacu:

AuoepeHyujaiHa jeAHAUNHA TPBOT peAd

(F) um 4 Ap_qumTt 4+ AU A=
=F (u,uz)=0

!) B. 6eaemwry Ha cvp., 2, p. 20--25,

2) Fuchs: Uber Differentialgleichungen deren integrale feste Verzvei-
gungspunkte besitzen, (Sitzungblerichte der Akademie zu Berlin, 1884. 8
690/710).

QHIVPATHBHY NOANTORH 7
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(A cy noammomm mo u w z) umahe HeNOKpeTHe a.are-
bapcke KpUTHUHE Tauke aKO Cy 3aA0BOHEHHM YC.AOBH:

1 Am_,, Am_, -+ A, A, A,

23

cy TMOAHMHOMH MO U CTeleHa.
2, b, 2m— 4 2m—2, 2m.

2¢ Aro je D(u, z) auckpumuuanra jeanaunue (F) no

u'; u = g{z) KopeH jeanHaunHe
D(u,z) = o
tpeba u = g(z) aa Gyae CUHTYJIAPHM MHTCIpad jeaua-
anne (F).
3° Kaa roa v o4 m ancrosa Riemann-oBe TOBp-

urtHe (u', u) jeanauute (F) HMajy saje AHHUKY padyBaaully,
rpeba Aa KOpeH u = ¢{z) jejHAUYNMHE

Flg'a), u, 2 =o
dyae 6ap peaa v —1.

OBaj mocaeAmn vc.aos samenuo je H. Poincaré’)
ApyruM, a P. Painlevé®) HOBHM joill BroAHMjUM 32 yUO-
Tpely Taj yc.a0B raacu:

Axo ce v rpaHa u nepMyTyjy oko u— g(z) Tpeba
Aa pasanka u'—g'(z) 3a 1e rpaHe Oyae 6ap peaa

1
v—1, y oaHOCY Ha [u—g(z)] .

IMpsn ycaos Fuchs-0B uncrasyje Aa KOE®UITUCHTII
JACBHX —— TOPWBUX cTpaHa Tpebda Aa 6yay me.au 6pojesi.
Apyru u tpehu yc.10B 11cka3yjy Aa M KOeOUIUEHTH JA€BUX
— AOHMX CTpPaHa 3& TauyKe HPBC K.JAace, Kao M 32 Tauke

1) H. Poincaré: Sur un théoréme de M". Fuchs (Acta Mathematica,
t. VII, p. 1—32); y osom paay je Poincaré a0xasao Aa ce jeAHaumse, koje
3a7A0BNBABAJY rOpHE yCAOBE, MOIY HAU cBecTH Ha Riccati-esy jeanauMuy Han
HUHTETPAAUTH. :

%) P. Painlevé: Legons de Stockholm p. 58—860.
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Apyre naace, (AHCKPDMMHHAHTA je AHAKA HYJAH Adje Tauyke
Apyre Kaace) 6yAy Tako HETO Leau Opojesu.

W ako anoepeHmMjaaHe jejgHauHHe IIPBOT peaa Cca
HEMOKPEeTHHM aAre0apCcKIIM KPUTHUHHM TayKaMa HUCY
caApHase HHM jejHY jeAHAUMHY, KoOja He Ou Ouaa uau
CBOALNBA Ha Riccati-eBy jeAHauYnHy MM HHTerpa.bHBa,
HIIax je oBaj paA OTBOPUO YMTABO MO.LE DaAa.

P. Painlevé je mpuxBaTuo raj pas ¥ IPOAYKUO T
HA je AHAYMHAMA BULIET peja ') a 3a IbHM UHTABA LUKOJA.
Maahux.

Aan je P. Paulevé n reuepaancao 1utame Koje je
nocrosno L. Fuchs. On je nocTapno nurame o Nokper-
HOCTH aarcOApCKUX KDUTHUHNX Tayaka H A00M0 Teo-
peme,’) Koje 0AroBapajy Apyroj Teopemu.

— e———

Yy P. Painlevé: Sur les équations différentielles, du secoud ordre et
d'ordre supérieur dont l'intégrale générale est uniforme (Acta Mathematica.
t. 25, 1902 p. {—85; Bul. de la Soc. math. de France t. 28, 1900, p. 201/61.

2) Painlevé: Legons de Stockholm: Introduction § 7, 8 et 9; Legons
V1 a X, p. 82—172.
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HUCITPABKE
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CeM CHTHMjUX Tpeliaka, KOje CaM YHTAAQL MOIKE HCNPABUTH HMA
N KPYNHBjUX, Kao:
ctp. 23, 37 u 38 y ob6pacunuma secro B TpeGa aa croju B

« 36 m 37 « « « A « « o« A

« 43 «2peayoare B « « « Onoamronalz,u)
« 53 « o6pacuy (22) « Bt « o« <« B,

« « « « (23) « ﬁa « « « ﬁo

« 78 « 10peayosao 50 o 51

« 95 « 1 « « « MeCTY ¢ » AHCTY

3aTum Tpeba dodaTu :

crp. 46 y 5 peay osro mocae (z, u): 3° upema cremeny ofpacua
(17) aro je:

d>1, (1-—d < 0) crpara roepunuenra d TpeGa aa Oyie y uo-
AUrOHY (4, W) ca ucTe CTpaHe 8 Koje ce y HOAUroHy (z, u) Hazrasu
cTpana KoesuuueHra 0.

oTp. 94 Ha Kpajy uaaHa 51.

[ipersapameM IOCMAaTPAHOr CKYNa &UIYPATHBHHX TaudaKka y ADyru
TpanceopMauujom (T,) KoeeonuuenrTa p, HOCMaTpaHe TpaHe APyre Kare-
ropuje ImOCTajy rpaHe:

npee xareropuje ako je u <0

Tpehe kaTeropuje ako je y > 0

OBO je ApPYrM HAYMH 38 H3HAJAKEHe TI'DaHa ApPyre KaTeropuje.



