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YBOL

Meitoda neniocpednor nocmawpara. Y HUKHM PaspelMa 1o-
CMaTpaJdH CMO DasHe IeOMETPHCKe IpeJMeTe: Tela, NOBPIINHE,
nuEWje ¥ Taduke. IlpoydaBaln CMO HHXO0BE 0COOMHE, BPIIWIN
Mepeme IyJKHHA, YIIOBA, TOBPIIMEA M 3aNpeMUHA M HABOLMIM
NpAKTHYHA NPABHIa 33 Ta Mepewma. [IPH THM reoMeTpuCKAM
POyYaBAIMa J3MMAIK CMO MO Tela WIH CMO NPTy CIUke
fa, oCMaTpameM, MOIa3UaM A0 TNoTpeCHMX pesyarara. Taksa
METOZIa IPOYYaBaba 30BE Ce Melloda HEUO0CPednoz UOCMAWPATA.

WMako je sa NIpBa NpoydaBarba y eOMETPH|M, Ka0 yOCTAIOM
J KOJ Npyr¥x HayKa, 0Ba METola UDPHDPOIHA W HEONXOIHA, OHA
¥Ma CBOJHX KDPYNENX Henocraraka. UHa 3aBHCH Ol HOCMATpaya.
MehyTtnM, jenHa HCTa CTBAP MOIKE M3IVIENATH |6NHOM IocMaTpady
apykuamje Hero apyroM. Oryna moJasW HEJO0BOJbHA TOy3NAHOCT
pesynTara 10 KOJUX Ce [0JIa3i HEMOCPENHUM IOCMATPALEM. Tu
pesyaTaTi MOry OMTH ¥ LOTPENIHH, jep Cé IoCMaTparme BPIIH
OKOM, & OKO je TOII0sKHO oOMaHaMa. MICTO ce Tako He MOe Be-
POBATH HM UPTesy, jep M OH caM Mozke OMTHM TOrpEMaH, Ta ce
TO ofMax He NpuMeTH. Pesayararn MeTone HENOCPEIHOT II0CMa-
Tpalba YeCTOo 3aBHCE joII W O NPMIMKa TOJ KOJUM Ce [oCMa-
Tpame BPITM ¥ ON CPEICTaBa KOJHMa IOCMATpad pACHONake.

[ToMeryheMo jom jenaH kpynaH HeJOCTaTaK MeTO]E HETo-
CPeIHOr TI0CMATpama. YBEK Ce MOTY TOCMaTpaTH CaMo I0]eIHHH
creapEd TpeaMeru. Tako, Ha 1p., akO M3BONMMO HEKM Pe3yarar
0 0COGHEAMA TPOYIJa, OHIA BAaLPTaMo HeKM ojpehjeHn Tpoyrao
niay Bume onpeheHux tpoyraosa. HemocpenHo nmecMarpame THX
HEKOIHMKO TPOYIJIOBa He Jaje yBeK CHUrypaH OAroBOD Ha NHTAIbe,
74 JIM Te OCOOMHE NpHIajajy CBUMAa TPOYIIAOBMMA. '

W3 oBux pasjora jord ol NaMTHBEKa TPAIKHO e JOBEIHH
yM OpyrH BauMHE — IDYIy MeToay 3a yTBphUBaEe IEOMETpu-
CKUX MCTHHA.

Jedyrimusna mewoda, OBoM NPyroM MeToJoM HOBE IeoMe-
TPHCKEe MCTHHE M8BOIE Ce N3 paHuje NOCTaB/HEHWX WIM TpeT-
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XO[HO W3BeJEHUX HCTHHA. 300r naTuHCKe peur ,deductia® (13-
Bohjerbe) oBa MeToIa Ce 30Be dedyxilusHa wmewoda.

Y nenyxkTHBHO] MeTOOM H3Jarama IreoMerpuja ToYiFe oI
ocnosnux ugjmoda. Ilo casHama OBMX IIOJMOBA TOJa3UMO HEIO-
CPEJHAM NOCMATpameM, ajy Ce OHM y NeJyKTVBHOM H3Jaramwy
cMartpajy kao yHanpen natv. Taxo, Ha mp., DOJMOBe wawxe, upase
U paswu TpeGa CMATPaTH Kao OCHOBHE I10jMOBeE.

CeM oCHOBHMX NOjMOBa reoMeTpyja pacnonaswe U MHOTHM
OPYTHM u3600AuM ojmosuma KOJH Ce yBOZE IoMohy dedhuruyuja.
Y nedpuENnMjM ce HeKM HOB HojaM objamimbaBa ToMohy APYIHX
paEuje mosHaTUX NojMoBa. Tako je pedyeHHLA: »lpanes je ye-
TBOpPOYrao ca IBe [apajlenHe cTpaHe‘ — nedUENUM|a TOjMA
Tpanesa.

Wsmelhy nojenvHENX IeoMeTPHCKHMX IT10JMOBA MOCTaBIbA]y C€
Ipe CBera OCHOBHE Be3de Koje ce 30BY axcuome. Tako, Ha Op.,
pedennua: ,Kpos 1Be pasHe Tauke yBeK Ce MOxKe ToByhu camo
jenHa TpaBa“ — uspasaBa akcuoMy. OBa pederuua: 1) mo-
cTaB/ba Bedy MaMeljy 0OCHOBHMX [0jMOBa NpaBe U Tadyke U 2) WeHa
calp#tMEa je cama 10 cefU jaCHa M He MOJE C€ M3BECTH WIH
objacEMTH ApyruM ucruama. OHa n3paskaBa jeTHY OCHOBHY Teo-
MeTpucKy HMCTHHY. 'eoMeTprICKe akcHoMe CIeNy]y U3 NpeTXoXHUX
HENOCPEeIHUX T'eOMEeTPUCKUX [0CMATpamha, adu Ce TpH DelyKTHB-
HOM MBJaramby TeoMeTpyje aKCHOMe CMarpajy Kao [o3sare
HCTHEE.

Y reoMeTpuju ce HcKopunliaBajy, ceM YMCTO I'€OMETPHUCKHX
aKcHOMa, ¥ ONIITe MareMarwuyke axcuome. TakBe Cy, Ha Tp.
LJBe Beqmuume, Koje cy moce6HO jemBake Tpehoj, jenmaxe cy
Mehy coboM“. ,AKO jeIHAKUM BeJMIMHAMA HONAMO HIM OJ HBHX
ONy3MEMO jelHAKe BENWIWHe, A006MheMO OMNeT jelHare BeIH-
yuge“. .

CeMm OCHOBHUX HCTHHZ — aKCHOMa — CB€ OCTajJe TreoMe-
TPHCKE HMCTHHE HM3BOLE Ce W3 aKCUOMa HJIH APYIHX TNperxomHo
M3BeNeHMX MCTHHA. TakBe MCTHHE 30BY CE cuasdusu YUIM  wieo-
peme, & HUX0BO M3BOheme doxas. Jloras Moske OUTH Oupexwan —
aKo ce TOTBphyje OHO ImTO ce Kae, M uwdupexiian — KX Ce
nokasyje na je CyNpOTHO O OHoOra IITO Ce TBpAa HeMoryhe.

Cras, YHja HCTHHUTOCT HEIOCPEIHO CleNyje ©3 Iper-

XONHOI CTaBa TaK0 Ja Ce He Mopa HapOYHUTO [O0Ka3M BaTH, 30BE
ce uocaeduya.

Hajsan, mpeamer reoMeTpuje ¢y ¥ sadayu (upodaenu). CBaxu
3alaTaKk I0CTaBJba jeIHO WK BUIDE NMUTAEba WM 3aXTeBa HEMITO.
TeoMeTpyCKN 3allaTak MOXKe OHTH: pa<ymcru — Kal 1peda jen-
HY WJIH BHIIe IeOMETPUCKHX BeJIUYUHA U3PAIYHATH ; KORCUIDYX-
WwusKu — KA Ce TpPasH onpelBame PeOMETPUCKIX O0JHKA KOH-

CTPyROM]OM, yIIaBHOM l'IOMOhy [mecrapa v Jemupa; 1 dokaz -—
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Kal Tpeba W3BeCTH HEKY UCTHHY Koja paEMje Buje OuIa H3Be-
Iesa.

T'eomeTpuja ce, npH CHCTEMATCKOM INpoyYaBawy, OOMYIHO
el Ha nBa MeJa: reoMeTpHjy y PaBHHM WIHM uAqruMmewpujy H
reoMeTpujy y TIPOCTOPY MIH cuiepeomeitpujy. Y OBO] KIBM3U je
ofpahjera mmanmMerpHja. '

I'panuBo, o6aBe3HO caMO 3a pealxe, 03HAUEHO j€ ¥ T0YETKY
H Ha Kpajy TEKCTa 3HAKOM .

KEpawax uciwwopucku upeesed paseuitxka zeosmemdpuckuzr upoyuasarna. O
Pas3BEjaRmy MATEMATHYKHX 3HABA ¥ OOY9ETKY KyINType JoBedasCcTBa HE paclo-
JaXkeM0 roToBO HHEKAKBEOM IojanEMa. .JIpBE H3BOD MATEeMATHYKHX 3Hama Ipa-
cTApBX BpeMema OMIE Cy erHNATCKA NaNmpycH. Jejad Of HHEX je TAKO3BAHE
JHaupye Pund“ a3 2000 —1700 r. upe Xpmcra. Taj crapm MareMaTEYkA py-
KONHC Haumcao je ermmarckm mmcan A xMmec. Opaj nammpye Ooposamao je
€HT7eCKm mCTpaxmBal PHHJ 7 00 HeMy je f00m0 mMe. Y ToM nammpycy
Habpojena cy Hajnpocmja APATMETAYKA A FeOMETPHCKA OpaBaia Koja ¢y 0uja
nossara y Xaxpejn, Ueaujr m Ermory. CBa reoMerpAcka HCOATHBAKA CBO-
OHENa cy ce Ha CIEBKe, y3 Koje je crajamo: .pmam“. [axige, Bemocpenso no-
cMaTpame 6mI0 je jeduru M3BOP TEOMETPHCKAX HCTHHA.

JenyxkrEBHO B3BOKEeme I09€l0 Ce IPBE O§yT NPEMEHLHBATA HA TreoMe-
Tpajy kop crapmx I'pka, Ilosenm rpdke mMareMaTEKe Be3aBE cy 3a JOHCKY
nIKoJy Ea d@jeM je 4deay 6mo Taanec ms Manera (oxo 624—548 r. mpe Xp.).
Tanec je npoysaBao reoMerpmjy, ka0 m Erenbasm, cam0 36or npumese H
yNoTpeb/baBa0 yIAaBHOM METONY BEOOCPEAHOT NOCMATPAEkA 34 Ca3HaBe HO-
BEX TeOMETPHCKEX HCTHHA. [IpaBa NOAYKTEBEA METOAA NOYBE:E y I'eOMEeTPEjH
Tek ca mxoxom JlmTaropejana, dmjm je ocmmsay llmTaropa w3 Camoca
(0ko0 582—507 r. npe Xp.). 3a oBy wkony Besan je 90TaB EH3 MaTeMaTHYKAX
orkprha m y reomerpmjE m y apaTMermnd. O MO3HATH{HX MATEMATHYApa OBe
mxkoae noMeByhemo XEnoxparta B3 Xmoca (0xo 440 r. mpe Xp.) xojm je
UpBE yBeo reomerpmckm gokas. Iberoso nmofa’ je npenasso noba mamehy
mkode [lararopejana m mkone Ilxartonwa B3 Armye (429—348 r. npe Xp.).
IIaaToH je yBeo CTPOrO HaJNarame TIeOMETpHje ca. NOJeJOM Ha AaKCHOME,
nedmrmnmje, TeopeMe BTX. Ibemy ce mpmomcyje m 3axTeB, Ia ce NpE TIeoMe-
TPRCKO] KOHCTPYXURjH yrnorpeb/aBajy camo mecTap B Jemarp. [locae Ilmaro-
HOBE MIKOJE reoMerpmja ce paspujana y Aaexcarnpajm y Ermory mox mo-
KpoBHTeCTBOM nmeacTeje IITonomeja. Y 10 Bpeme maremarmyap Ey k-
amrp (oko 300 r. ope Xp.) B38e0 je y cBOM HAedy , EiaeMcHTR“ cBe moralamme
3Hale reoMerpdje y cECTeMATCKOM 001Bxy. Eyxamposm EneMeBTm mnocranm
€y KJIACHYEO [0 B 3aipHKAid CBOJYy BPENHOCT Kao ynOeHEK reoMeTpHje jOII
7 y NaBamme BpeMe. Eykamnosr EneMeHTR ¢y y30p HEeNYKTHBHOT H3NATama
HayKe.

Y toxy ua@rasor Bmsa croneha Eyxamposm EneMeHTs 6mim Ccy riaBHA
KEBTa B3 KOoje ce yumna reomerpaja. ¥ goba PemmbaBa B y cpeameM BeKy
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reoMeTpuCcKa M3yYaBama crajana cy Bpao smcxo. CBe mo XIX sexka mmey
0302/bHO KPETHFOBAHE OCBOBH EyKAHNOBE TeoMerpmje HAKX0 OHE BHCY Ca-
Bpmera. Tex cy mayymaum H. M. JloGavesckm (1793—1856) uJ. Bom aj
(1802—1860) ycappmimna EykammoBo mamarame @ TEME CTBOPEIE HOB TIEPBOL
Y BeIyKTHBHOM m3Jaramy reomerpmje. Taj mepmom tpaje m namac m caspe-
MEHO NeNyKTHBHO u3jaramkme reomerpaje, koje cy naim O Xmabepr (po-
her 1862) m meroBa mroxa, MHOTO je cappmesmje oA EyKARAOBOr Hanarama.

TITABA 1

OCHOBHH 1TOJMOBH, HEKE AKCUOME U
JEPUHUUUJE

§ 1. OcHOBHY NOjMOBH M aKcuoMe

OcBOBHM reoMeTpHCKM TIOJMOBH jecy: wawxa, upasa 1 pa-
sax. Ilo3HaTo je Kako ce IOjeMHM OJ OBMX  eneMeHara obee-
sKkaBajy. ) ,
Usmely Tavara, npaBUX M paBHM NOCTaBlbajy ce y Iia-
HUMETPH]H OCHOBHH OIHOCH KOJM Ce H3paaBajy mnoMohy axcu-
oxma, Hapermmhemo akcmoMme Koje ce oxHOce HA sesy uamehy Tta-
yaka, NpaBHUX M PaBHU.

Axcuoma . Kpo3 n1Be pasne TadKe yBeK Ce MoO-
ke nNoByhum camMo jenHa nmpaBa (aKCHOMa Tayaka M
Tipase).

Axcuomall. Ha cBakoj npaBoj yBek nocroje ap
IBe TadKe, a mocroje 6ap TpM TayxKe y paBHU Ko-
je He Jese Ha MCTO] OpaBoj (akcuoMa npaBe H Tadaka).

"Axcuoma IIl. Tpu rTavyke, KOje HHUCY Ha UCTO]
npaBoj, onpehyjy yBex caMo jeIBEY paBaH (aKCHOMA
TAYaKa H PaBHH). '

Axcuoma IV. Axo mpaBa uMa JOBe 3ajeTHUUYKE
TaYyKe Ca PaBHM, CBaKa HeBa TadKka je Yy To] pas-
H 1 (aKkcHoMa IpaBe UM PaBHM). _

‘M3 oBUMX HEKOJMKO aKcHOMa Clelyje YUTaB HU3 INO3HATHX
ocoOMEA Tadaka, IPABUX U PaBHM y MehycoOnuM Bezama. Te cMo
0COGMHE CMaTpaJH DaHHje Kao HENOCPeZHO OYMIIeNHe — Ccal
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ce MehyruM ome Mory moxasarn. Kao mpuMep 1oxasahemo jenmy,
ca rieivmITa HeNOCPeNHOr I0CMAaTpama, OYEBUIHY MCTHHY.
Teopema 1. [llse pasne upase ne wmozy umaly, 0se waxuke
sajednuyxe. '
Loxas. Ako 61 nBe pa3He NMpaBe NMaJe HOBe 3ajelHUIKE

TayKe, OHOA OM ce, Yy TOM CJIyd4ajy, Kpo3 IBe Tadke MoIJe IIo-
Byhu nBe pasme mpase. To je, Mehyrum, mpema akcuoMu I He-

moryhe. [laxne, nBe pasHe IIpaBe MOI'y MMaTH MIM CaMo jelHY

Ta4yKy 3ajeHHWIKY WMJIW HUjeXHY.
Kan nse mpaBe uMajy caMo jenmy Tadky 3ajelHHYKY, OHe
ce cexy (ca. 1). Kan nBe npaBe sewce y wciwo) pasiu, a HeMmaly

Camka 1 Camka 2

HI/IjelIHy Ta4dKy aajenﬂnmcy — He CeKy ce — o0Be Cy uapasen-
ne (c1.°2). O3HaKa napajessocT je || mau A.

Axo 6ECMO XeJeJm Ha ce 0CI060QEMO HENOCPENBOr NOCMATPAKA B KO
APYTBX IPOCTHX [OjMOBa, Ha IpEMep O pedy Tagaka Ha NATO] OpPaBoj, Mo-
pane 0@ ce yBecTHm jomr Hexe BapodsTe aKCcHOMe, aJE Te aKcmoMe Hehemo
OBlé BaBONBTH.

§ 2. Ilpara, [lonynpaga. Jy«

IloMohy akcuoMa MOTY ce doxasquwiw CBE OHe OCOOMHE IIpanke
Koje cy HaM jom ol pamuje nosmare. Taxo ce, Ha IpAMEp, Modte

a Jako I[I0Ka3aTH OHO INTO Ce 3Ha Beh, na
A Ha T1IpaBoj MMa OeCKpajHO MHOTO Tadaka

b W TOME CJIUYHO.
A B AKo Ha TIpaBO] y3MEMO jeNHY TauKy,

Camxa 3 peunMo A, n cpe TauKe NpaBe camo c jedne

cupane wiowke A, oHe 3ajeJ(HO YUHE UoAyUpa-
_ey (ci. 3, a). Tauka A je epanuxna Wawxa WIA ¥paj TONyIpaBe.
Cpaxa Tadka Ha NpaBOj HeJd je Ha OBe TOXYIpaBe.

Kan ce ma mpaBoj ysmy nBe pasHe Tauke, Ha 0p. 4 u B,
neo npaBe usMely mux wumru dyoc (cu. 3,0). Tagke Au B ¢y
epanune Wawke WM xpajesu Y. ' B

On nojma noaynmpase Tpeba pasiEKOBATH TOjaM gpaxa. 3pak je noxay-

npasa onpehenor ¢mepa. [IpaBa. moaynpasa m myx, caMe 0o cebm,. Mehyrum
HEeMajy. BAKAKAB CMep HHTH Cy Be3ame ca kpeTareM, Moxe ce  Ha IpaBoj

03HAYNTH HEKH CMep, add TO je OBNAa HOB TEOMETPHCKH O0JHK KOjH Cce 06EIHO
s0Be oca. MeTto Tako ® Ayx onpeheHor cmepa je BOB 1O0jaM W 30Be ce
8eXUWLOD. * -

Cpaka npaBa y paBHM IeJH Ty

C paBaE Ha JiBe OONACTH — IBE #0Ay-

A paswu. AKo NBe Tayke paBEM, A 1 B,
E 7 jeme ca mere crpame mpase p (ci. 4),

D ays AB cBa Jesn ca Te crpage. AKo

Canmra 4 cy tauke C u D Ha PasHMM CTDAHA-

Ma,- nysk CD cede npaBy p, Tj. IpaBa
p 1 xyxk CD mmajy 3ajedmnuxy Tauky E.

§ 3. Yrao

JlBe momynpaBe ca 3ajelHMYKOM T'DAHHYHOM TaYKOM 4YHEHE
yeao, Ha 1p. X AOB
(ca. 5, a). Ilomynpase
Cy ¥parosu yriaa, a sa-
JedEWYKa TadyKa —
H-€I0BO wieme.

Kpakoru yria ne-
Jle paBaH y ABe o0aa-
cTd. Jelpa oI BUX je
obaacw yeaa., Mu he-
MO Ce IpBO 3ayCTaBH- '
TH Ha yraosuma (ydy-

Gmenum) UMjo] OOMACTH .TpUINafa CBaka Ny, Ha up. MN (.
5, b) koja cmaja Tadke Ha kpakoBuMa. KacHuje hemo I0Ka3aTH

Camka 5

' KaKo ce mojaM yriaa Moske npommputd. (Onact yria 30Be €€

raxkohe ywywpawna odIacT, a OpPYra — CuoARUNA. Kqu yay-
6/beHHux yraoBa (CI. 5, ¢ M d) Npolyserme CBAKOT Kpaka NPEKo
TeMeHa je y CHoJballko] 00IacTH yIia.

§ 4. Uanomsbena nuHuja. Muoroyrao

Hua Oysd CriojeHMX Tako, [a TO IBe y3acTONHe uMajy je-
JaH Kpaj 3ajelHUYKH, 30BE CE U3AOMbeHa Aunuja, HA Tp. JU-
auja ABCDE (ca. 6,a). Kan ce cmoGoman kpajeBd npBe M TO-
CJelibe YR TIOKJIATIA]y, M3JIOMIbEHA IUHM]A je sawsopena U 30B€



Ce mMHuoe0y2a0 MIIH Hosuzon, Ha 1p. PQRST
(cn. 6,0). Cpaka nysx MHOroyria je mmero-
E ¢ Ba cupawa. MEOTOYrao ce 30Be wucuyuuenu
HIH xoneexcru (CI. 6, D), ako 1eo JeXxu C
A jenme crpame o csaxe HEroBe CTpare Ipo-
nysene Ha o0a xpaja. Hehemo mapoauto
HarjamaBard O3 Cy IOJUTOEM XKOHBEKCHH,
g TmomTo heMo NpPOyYaBATH CaMO TakBe TO-
JHUIOHE. -
P SajeBUYKA TAUKa OBe CTpaHe je tkeme
R MHoroyraa. Iy Koja cnaja IBa Bey3sacTol-
l Ha TeMeHa MHOTOYyIJa 30Be ce dujazonana
MHoroyrya. Kom cpakor TeMeHa ITOJyIpa-
Be CcTpaHa 9HHE y2ao MEOroyTaa. [IpeMa 6pot
jy yrnoea, a TO B3HAYM M IpeMa HCTOM
Opojy TeMeHa MIM CTpPaHA, MHOTOYrao Moske OWTH : Wpoyeao, we-
WBOPOY200, MeUOY2a0, Wecuoyeao WTH.
Jleo paBBEM OrpaBMYeH CTpPaHAMa MHOIOYIJA 30Be C€ #ogp-
wuna mrowyesa, JJoHEKAN ce W caMa ped ,MHOTOyrao“ yio-
Tpe6/baBa y CMMCIY INOBpPIIMHE MHOIOYITIa.

§ 5. Kpyr

Teomeiupucro meciio wawara opeljeRNX 0COOHHA je TreoMe-
TPHUCKU OOJHMK KOjU YHHE CBE Teé TadKe.

Hpyz je reoMeTPUCKO MeCTO Tadaka y DaBEHM YH]a Cy pacro-
jama on Heke onpehene rauke jenmaxa Mehy coGom. Ta onmpehe-
Ha TadKa PABHU 30Be Ce yewiuap WIH cpeduwie Kpyra. [y roja
craja I@HTAp Ca Ma KOjoM TAdKOM Ha KPYIy 30Be ce uoay-
upewrnux. CBM Cy ToaynpedHHun jenHakw. [lysk Koja cnaja nBe

~
oy}

Q

Cumka 6

Ma Koje Tayke Kpyra 30Be ce ueiwusa. TeTuBa, Koja NPOTA3U.

KDO3 LeHTap Kpyra, 30Be ce upeswux Kpyra. M cBYM DpeuyEunM
HCTOI Kpyra cy jelnHaxu.

Jleo kpyra usmely mBe Ma Xoje Herope Tauyke 30Be Ce
xpyoenu ayx. KpajeBu cBake TeTwBe Mede KPYr Ha JIBa KPyJKHA
Jayra oI Kojux je Behu omaj, xoju je ca oHe crpage TeTHBE rie
ce Halnasy nedrap kpyra. llpedHEmK jmeny Kpyr Ha IBa UOAYxXpY2a.

Jleo paBHM OrpaHMYeH KDYI'OM B30Be C€ u0GpUIUMA KPYed.
Karkam ce u cama ped ,Kpyr* ynorpe6ibaBa § CMMCIY IOBD-
muae xpyra. leo kpy:xee noBpmune uaMely nBa moxynpeysuKa
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30BE Ce kpyocku ucexax WIH xpyxcnu cexiiop. CBaka TETHBA Ile-
J¥ TIOBDIIHHY KPYyra Ha [Ba KpYyHna OWlexxa VI KPYHHA cee-
Meniia, Ol KOJUX je BehM oHaj] y KoMe je IEHTap Kpyra.

§ 6. lNlogypapHocT

Cxyn Ttavaka y PaBHM, CMATPAHMX KA0 LEINHA, YHHI PasHy
cruxy. OBE Tayke MOry OMTH ONBOjeHe WM YHHHTH JIUBH[e 4
nospmuEe. PaBHe CIHMKe Cy, H3 Np.: yIIOBM, NOJUTOHEM, KPYT HTX.-

3a 1Be paBHE CIHKe, KOjeé Ce MOy HNOBECTH [0 UOKAGUANA
CBUX Tadyaka, Kajke ce Ia Cy uolyldapHe HIM KOWepYyeHULHE. Io-
JyIapHOCT ce OOMYHO oGene:maBa Ca .



rIraBA I

AY>XU U YrioBu

§ 7. PauyHawe ca ay)kuma. HeraTusHa ayK

IlpaBuna 3a pauyHame ca OyMHMa MOTy Ce M3BECTH U3
aKCHOMAa MJIM yUOTpe6oM IpeHomema. OX MONYNapHOCTH MyHH
aopenasd ce Ha onpehuBame Behe M MaBme IYHH, Na 3aTHM
onpehyjy npaBuia cabmpara, OLy3UMamka, MHOMKEeEma M Iehema
oyxu nenwm 6pojeMm. CBa cMo Ta npaBuia YYWIM paHMje M XoO-
IITO Cy BpIO IpocTa HeheMo WX IOHABbHATH.

Hanomennmo caMo Ia Dpu OLy3MMamy Behe NyHU on Ma-
e N00MjaMo wewatuusny Oyoc KOJy MOMHeEMO NPOTYMaYUTH Kao
Oy CYNPOTHOL, hezaiiusnoz, CMepa TpeMa H3alpaHoM IO3UTHB-
HoM cMmepy. Des mapounTe HamoMeHe CBaky II0CeOHY Ly pady-
HaMO Kao0 TO3UTHBHY.

Homro je ny# pacuiojame CBOJUX KpajiUX Tayaka, padyHa-
e Ca JIy2KUMA CIyKN 33 Meperme pacTojarma. PesymaT CBaKoOr
Mepema NyKH e mepru 6poj, anja OPojHA BPENHOCT MOKa3yje seau-
wuny paciwojara WIN Oyxcuny, & UMeHOBame jelunuyy Koja je
y3era 3a Mepeme.

Beacsara

1. Ha mexoj mpamoj cy mare tpm radke: 4. B, . Koxaxo ce momynpa-
BUX A OYyXHE MOXKe HOKABaTH Ha TOj CIHUE ? -

2. Y3err IBe Ma k0j6 HejelBake NyX®, Da BX calpaTe @ OAy3eTd Ma-
®my ox Behe. IforomM cafpars mux0B 36HD ca Pa3NHKOM H OOPeTHTH KOJHKO
nyra je taj mosm. 36mp Behm on Behe mymm.

3. YY4m4HTE TO HCTO, ajd CaMO OAy3eTH Aobmjeny pasmmky on Nolmje-
HOT 36Epa B YTBPAWTH KOJHKO NyTa j6 HOBA Pa3lHmKa Beha O Mame NYXH.

4. [lokadatm Ha cabmpamy Nyxw, y 9eMy je KOMYTaTEBEH U acOIBja-
THBHE 38KOH cal@pama.
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5. TeoMeTpBECKR [OKa3aTH, M4 AaKO H3Melly Tpd Jyx@E DOCTOje BE3e
a>b>c, 0818 je a—c¢ >b—c.

6. Axo ce ma npaBoj yaMy derupu tauke 4, B, C m D mo peny, na je
AB=CD, poxasara na je m 4C=BD.

§ 8. CaGupame yriosa. [lpomupee nmojma yriaa

[losHaTO je, kako ce BpIU yHopehuBame NBa yria Ipe-
BomewmeM jenHor yraa Ha apyru. Temesma O u O, (cn. 7,a) 1
kpakosn O, 4, u OA tpeba na ce
HoKJIone, a o0JacTH yrioBa fa
Oyly ca ucTe cTpaHe OJ THX
xpakoBa. IIpema Tome, ma su ce
M IPyr¥ KpaKkoBM O,B u OB
noxkJanajy WaAu He, YTIOBU CY
jenHaKud WIM HE. ¥ Tocaenmsen
cay4ajy sehu je omaj yrao, yuju
cTo00HM Kpak Iala BaH oliaa-
CTH ApyTor yraa Ha IIp.

JAOB > < A,0,B,

llBa yrua, {[AOBH{[BOC : -
(ca. 7,b), xoju mMajy 3ajeNEUY- -0 A
ko TeMe O M BajelHMYKH Kpax
OB a nexe ca pPasHUX CTpaHa
TOT 3ajeNHAYKOr Kpaka, 30BY C€
cycednu yriosu. Kaske ce, na je
< BOC nadosesan Ha xpak OB
yraa AOB. Crob6ofHM KpPaKkoBH
CyCeIHMX YIJOBa UYHHE yIao KO-
ju je 3éup oba HauoBesaHa yria,
T}

hN

A0

Cmaxa 7

¥ AOB+ ¥ BOC= ¥ A0C.

Hern nmocrymak Baiu M 3a cafhparme BUIIe yIioBa Ha-
NI0BEe3aHMX jeflaH Ha NPYTH. YTIao, KOju IMHE CIOOO0NEN KPAKOBU
NpBOI' U NoCHenmer yria, 30Up je CBHX HaTHX yryosa (Ci. 7,c):

3 A0OB + ¥ BOC + ¥ COD + ¥ DOE = 3 AOE.

Cabuparbe yrioBa NOBOLM [0 IpOIIUpema nojMa yriaa. Pa-
HAje cMO NeMEMCAIM yrao CaMo 3a CIydaj Kal IPONy/Kema Ma
KOI Kpaka yrila OPeKo TeMeHa JeXH Y CIoJballlkbo] OGJACTH.
MehyTruM, ako 304p yraosa rpeda CcMaTpaTH yBeK Kao yrao
OHZA Ce TIojaM yria MOopa YOIIITHMTH.

1. Axo caobonru kpak OC ppyror cycemmor yraa BOC
(cn. 8,a) mana y uponyseme kpaka OA npsor yraa AOB, orna
TAKBA JIBA CyCeIHA yIyla UuHEe Yy 30UDY uoa0xcenu WITH. pasru
yrao.
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2. YEyrtpamiby obmact 36upa ABa MM BHINE yIJIOBA UHHE

obmacTi cBuX yraora y s6upy. Ha mp.,

v

_/‘B

; ///////%C

0 A 4,
c A Ag
AgA,
As
A, .

Cauka 8-

obJacT 30Mpa yIJoOBa.

AOB u BOC npesy-
yeHa je upraMa (CI.

" 8,0). To je yrao 40C

9uji ¢y Kpakou OA
u OC. llponyseme THX
KPaKoBa IIPEKO TeMe-
Ha Wazga y ofjgacr
yraa. Takas yrao so-
BE CE UCUYUUEHU.

3. Moske ce moro-
OWUTH, 13 Ce CIo60IHN
KpaKk noclelmer Y-
raa y 3bupy NOKIOUHU
ca cro0oIEUM KPaKoM
npaor yraa. Taxo je,
Ha IIp., y cIyyajy 30u-
pa yruaosa (ca. 8,c¢):

X AOB + ¥BOC +
+ ¥ COA.

YayTpammsme 06-
JaCTH THUX yIVIOBA IT0-
KpHBajy ILleJly paBaH.
Taxap yrao 30Be ce
uYyru yrao.

4. Hajsan, Moske ce mpn cabupaiby BYIIe yrioBa HOrOIN-
, a yEyTpamme o61acTd cabupaka INOKPHBA)y paBaH BHIe

nyTa Ha np., xox s6upa (ca. 8,d)

¥ AOB + X BOC+ ¥ COD+ ¥ DOE

obnact yraa AOFE nokpuBeHa je mBamyT oflacTHMa yrioBa ca-
Oupaka. Ham 36up awEM nyEM yrao u yrao AOE. ¥ 361{py

(cn. 8, e)

X 4,04, + X A, 044 + 3 4504, + X 4,04, +
+ 32 45045+ 3 4604, + 3 4,04, + 3 4,04, + 3 4,04,
UMaMo IBa IyHa yraa i yrao 4,04,,, Tj. Lela paBaH je BUIIe
Ol nBanyT OpexpHBeHA obiacTuMa cabupaxa.

Beocéarna

1. Konpko RrajmMame ynyG/heHmX yrndna Tpe6a cabpaTm, Da pa ce Io-

6uje wyEm yrao?

2. Kako cmo -pammje xperamem tymMadmam yriose Behe on ynyGmemor

yraa? 3amro caX TyMayEMO Apyxumje?
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3. Mose nm ce CBaxXm Yrao HpercTaBHTH Xao 30Bp yXyOsseBUX yriosa ?

4. Koucrpymcatg fBa yria 9gjm je 30HD NMOJIOXEHHE yrao.

5. Komerpymcarte Tpu yayO/bema yriaa 4@ je 30mp Oysm yrao.

6. Moxe mm 30mp Tpa yaoyGmesa yraa 6mrE Behm onm mysor yraa? Op
xojer yraa rtaj 36mp me Moxe Outm Behu?

4- Axo je 30np nBa yraa OyEA yTao, KaKas MOXe OATH cBAKH 0O BOX ?

8. Koamko Ea]MaH:,e yoyO/pessx yraosa Tpeda yserd na Omemo pobminm
osa nysa yraa?

§ 9. Onysumame yriosa. OpujenTHcaHu yrao. HeraTusuu
yrao

Hexa ox yraa 408 (cn. 9,a) Tpeba ozysern MatbH yrao

“4,0,B,. llpenecemo < A;0,B, Ha <JAOB Tako, na ce TIOKJIONe

reMena O n O, u kpakoru 04 n 0,4, a obra-
cTH ofa yria majajy ca MCre CTpaHe 3ajelAud-
kor kpaka. Taza je <J.B; 0B pasnnuka IaTHx yrio-
Ba, Ti.

¥ B,0B=yA0B- ¥ AOB,=¥ AOB—4,0,B,,

jep cy yraou <JAOB; n <A 0,B, nonynapeu
TIOIITO Ce IOKJamajy.
Axo xon yrmoBa DPas3NHKyjeMo peX KDakKo-
Ba U cMarpaMo Ia o0JacT yria NOoUuEbe OJ Ip-
BOI' Kpaka, a CBpIIaBa ce Kol ADPYror, OHU3 ce A
TaKkaB yrao 30Be opujeniducaru. OpujeETHCABHM O,
yrao ce Ha CIUUM Noxasyje o0udHO noMohy cTpe- Y
JuIe CTaB/beHe Ha JYyKYy HaMehy kpaxoBa, Ha mp.
J XO0Y (cun. 9,5). Kox opujeHTHCAENX Yriosa
yBeK ITIPBO CJIOBO O3Hake yriua npunaia nonas- O X
HOM KpaKy yrIJia. Cunxa 9
Ranm ce Ba HeKOM yIiy o3HAYH CMep M Taj
cMep ysMe 3a NO3UTHUBAH, yrao Ca MCTUM TeMeHOM CYUpOTHOT
cmepa 308e ce neaiausan. Tako (c1. 9, b) ako je < XOY nosu-
THBAE, oHla je < YOX HeraTuBaH. }’Bo}je}be HEeraTHBHUX yI‘JIO-
Ba OMoryhaBa onysuMarme Beher yraa oo Mamer.

)

<

Beocdarna

. KaxBa je pasimka, ako je yMameBOK DOJOXEBH yrao, a yMamBJal
yOyGibeun yrao ?
’. Hauprare cnmky, KO]a. nokasyje onysomame yria 4,0,B, on yraa AOB
ca ca. 9, ¢ yammajyhu 3a 3ajensmuxm kpak OB. _
3. Hauprats capky 3a onysaMame Beher yroa om Mamer.
4. U3 TeMena 10J0KeHOT yryia n0Byha DOJynpaBy ® Ha jeNHOM OX TAKO
p0drjena nBa yriaa 03EaYATH NO3ATHBAR CMeD, a BA JPYrOM HETATBBAH.
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§ 10. Ynopennu yriaoBu. YlpaBu yrao. Hopmana. YHarkpcHH
yrj10BH

CyceaBu yriIoBM KOju 4YWHE NOJOMEHH yrao, 30BY Ce yio-
B pednu ,yraosu. Ha np.:. yraosu AOB un
BOC (ca. 10) cy ynopensH.
Kan cy nBa ynopenea yraa nomuy-
NapHU, CBaku je upasu yrao. IlpaBu yrao
C 9] A je yny6meru yrao. YayOibenu yriOBH,
Cnuka 10 Maib{ Ol IpaBOr yIUA, 30BY CE& OwWipu.
a yny6ipeEHM YTioBH Behd on mpasor
yraa 30BY ce wywuw yraosu. OmTpH M TYIH JYIVIOBM [elHMM
HMEHOM 30BY C€ x0ocu YIJIOBH.
Teopema 2. Csu iipasu yeioeu cy Hodydapru.
Hera ma mpamoj 4B, kon tauxe O, MMaMo 1Ba paBa yria
{ca. 11):
Hexa Ba npyroj npaso] 4, B,
uMaMo IBa Apyra npasa yIva :

oy =f.

. Joxrasahewmo, na je npaBu yrao
xon radke O jelHAK MPaBOM yriIy KOJ

Tayke Oy, T, na je A B
a—aqa . C/
) IlpernocTaBUMO TIPBO, cyupoiuno,
Ja « HUje jelHAKO «, T]. « % «,. Ta- a, ,
na je MM «,<a MIH o >a. AKO ce [ \
TPeTHOCTaBY, Ja je o< e, OHJA, Kall 4, 0, B,
ce Kol Tayke O KOHCTpyWIIe Yrao
noaynapas ca e,, nomynpasa O0,C, Crmxa 11

saysuMa noaoxkaj OC y obnacTtu
yraa e Kang ce yriosu AQC' u BOC' o3pave ca ¢ U f', 0HRA
Cce MOKe HalucaTH :

o e, a=f, BIF,
ollakie ciaenyje
(1) o B

Ca npyre crpare, 36or nonynapaoctu cauka 4,B,0,C, 1 ABOC',
MOske Ce HalllCaTH :
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0./:(11, ajl:ﬂj! ﬂ]zﬂl7

OoIaKJe Ce M3BOIH

@ o =p.

[Tomro je Hama npeTnocTaBKa «, < a JOBEaa 0 NPOTHUB-
pedEux pesyarara (1) u (2), Moxe ce TBPIUTH Ha je yUUeHA
npernocTaBka HeMmoryha. Mcro ce Taxko Moxe IOKasaTH, Ia je
HeMoryhe «; > . IlpemMa ToMe 3aKbyduyjeMo na je a = a,, ITO
je Tpebalio NOoKasaly.

[Ipu nokasuBamy OBe TeopeMeé IIPBO CMO IPeTIOCTaBHIH,
02 je TayHO cyupowno OHOM INTO C€ TBPOM M TOCJE JOKa3aIM
13 TaKBa NPETIOCTaBKa NOBONU O NpoTUBpedrocTH. Jarie, go-
Ka3aJ{ CMO TAaYyHOCT HaIler CTaBa THMe INTO CMO NOKA3AIH, I3
¢y cyupotEM craBoBM HeMoryhu. OBo je npuMep wndupesiunoe

~A0Kaaa.

ITomTo ¢y cBM mpaBm yrJOBM TNOLYAApPHM, 32 CBAKH CE MO-
ske yooTpeOMTH Mcra o3Haka. OOMYHO ce ITpaBM yrao O3HAYY-
je ca d. B

3a KPakoBe NPaBOr yIila Kaske Ce 14 CY Hopmaanu jelan
‘Ha OPYIoM. :

Teopema 3. 3oup yuopednux yerosa je 2d.

Hexa cy 9t AOC u 92 COB (ca. 12, a) nBa ynopensa yriaa. [Jo-

KasaTu 1a je

X AOC+ X COB=24.

Kormcrpynmumo npa yrao AOD . llomro je tana

¥ AOC + ¥ COB =X AOC -+
L 3 COD -+ ¥ DOB =3 AOD - X DOB—24d,

TeopeMa je JIOKazaHa.

Hocreduya I. 30up suwe Yyea08a ca UCUUM WEMEHOM, KOjU
uoxpueay uoaypasan, jednax je 2d4. Ha mp. (ca. 12, b):

3 AOB -3 BOC +- 32 COD + 3 DOE + 3~ EOF = 24.

Tocaeduya I1. 3oup suwme yerosq ca ucmum WeMEROM, KQJU
uoxpusajy yeay pasan, jednax je 4d. ¥ oBa mocaenuia nocraje

ofiMax jaCHa, aKo Ce KOHCTpyHIIE DPOAYMKEEme Kpaka IIPEeKo Te-
MeHa Ma KOI 0O yraosa 30Mpa, Ha np., 04, (cm. 12, ¢).

~



Tlocaeduya 111, 00 dsa yuopedna yeaa

Dl jc Koju mucy jedraxu, jedan je OWWPU a dpyeu
WYUU. .
G I A IBe TeopeMe CY ofpwyue JeNHa Npy-
) _D—O c b roj, ako Cy Tomaud JexHe (y DOTIYHOCTH
£ WK TeJMMITYEO) 3aKIbY 2K 1pyre i 0OpHEyTO.
2 Teopema 4. (Oépnyma weopenu 3).
F o - A Axo 30up 0Osa cyceaﬂa yara usHOCU _Qii, Hu-
C 206U CAOGOOHU KDPAXOBU CY Y UCWO) UPAEO).
\ 5 Heka je (ca1 12, d)
o '

A A () X AOB+-x BOC=2d,
D/\ c Tpeba L0Ka3aTH Ma je AO_C npasa. Axo
EN NpeTnocTaBiMO jia TO HHJe Tako A 7 e

npasa AOD, omjla Ha OCHOBY TEOPEME 3

NS MMaMo : ‘
o~ 2) X AOB+ ¥ BOD =24,
A \O < Yrnopehusamen (1) 1 (2) 3aKIbYUyjeMo
D na je
Cnnka 12 %:BOC’:%:BODY,'

a To MoKe GMTH camo kan ce npase OCu OD morjianaly. MTpe-
Ma Tome je muBEHja AOC npaBa. ]

Yraosy ynju je séup 24, 6es 003upa Ha ysaJaMHN 1OJO-
JKaj, 80BY Ce cyuremeniuny yrIA0BH. YuopenHH yraoBM Cy yBEK
CyIIeMeHTHH. B B

YraoBy uujn je 36Mp ITpaBU yrao 30BY C€ KOMUAEMEHULHU.

T[Ba yraa Cy yHaxpcru, aKo Cy KPaKoBIH [GNHOT npoayHe-
ba KPAKoBa IPYror yria mnpexko TeMeHa. TakgBu Cy JIJIOBH:
XA0Bu £ COD
(cr. 13, a).

Teopema 5. J na-
xpenu  Yyza08u cy jeo-

HAKU, D
Hexa cy <fA0B= v
=a n <JCOD=2§ Cnaxa 13
IBa YHAKpCHa yriaa. °
Ako < BOC osEaumMo ca p, uMamo (reopema 3):
et y=24,
pty=2d,

ofaxyie je «—pf, mT0 je TpeGano LOKa3aTH.

C
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Y npeceky IBe IpaBe MMaMo ABa 1apa YHAKPCHMX yIrJ0Ba.
AXo je jenaH o yIrjoBa y TAaKBOM IIPeCeKy TIpaB, CBa YeTHPU
cy npasu (cia. 13, b). IlpaBe cy Tama HopMalHe jenHA Ha IpPYroj.
HopmaJsHOCT npaBHX 03Ha9aBaMo cKpaliemo | . ¥ mHameM ciy-
vajy MP | LN. ‘

Kan nBe npaBe HUCY HODMAJHE, OHE Cy koce jelHa IpeMa
Apyroj.

Besoamwa

1. Axo 30mp BHWIE HAXOBE3aHHX YIJIO0Ba H3BOCH 4d, NOKa3aTH A& CJlO-
GonEE KpaKOBR NPBOI H NOCJefEer yria Najajy y HCTy OOJyOpaBy.

2. Wapasgra y HeJOBEMA LOPaBOT yIia OBe yIioBe: a) APYTH yNopeann
yrao, xapn jenas m3BocE 1/q d; b) jenay tpehmmy nosoxenor yraa; c) nse oe-
TAEE NYHOr yraa; d) 30Ep YeTBPTOHE MOJOXEHOT YIJIa W OCMEHE NYHOL yraa;
€) Pa3NHEKY TPHE OOJOBHEE OpaBOT yriaa W jeAHe NeTHHe Uysor yriaa.

§ 11. Mepeme yrioBsa

[IpaBu yrao je yBex MCTe BeIMYMHE U 3aTO CE Ca HUM
MOTy ynopehumBaru ocranu yriaoBu. llpaBuM yrao Moske IIoCTy-
SKUTH, Nakjge, M 3a Mepewe yruaopa. llomTo je oH mocTa BETMKH,
3a JeIUBHLY Ce ySHMa Jepefeceliit Jeo TPaBOI yIila ¥ OH Ce 30Be
cideen. Ctenern ce nenn Ha 60 muwyima, a munyii Ha 60 cexyu-
au. OBaj ce cHCTeM 30Be cexcazesumanuu (0n JATHHCKE PeYy —
sexagesimus — Imecern). (Ca OBUM CHCTEMOM Mepea yIia yIo-
3gann cMo ce panuje. [losmare cy HaM W O3HAKEe CTeleHa, MU-
HyTa M CeKkyHAM, Ha np. 5H9° 37 21”3 smauu: 59 crenena,
37 mumEyTa B 21,3 CexyHnu. .

Y jemHOM IpyroM cHCTeMy Mepema yIia y3UMa ce 3a je-
OUHEMIY cuoiiy Je0 NpaBor yraa u 3oBe ce zpaj. Iberopa o3ga-
Ka je: 9; Ha Tp., 329 3HauyM yrao ox 32 rpama. CBaku rpan
ce nean Ba 100 MUHyTa (yenliesumanHlx), a CBAKM MHUHYT Ha
100 cexynpu (yeniesumainnux). IloHexal ce yuoTpeGby]y ¥ oBe
O3HAKEe 3a lIeHTe3MMaJHe MuHyTe ', 3a cekyHne ‘'. OBaj ce cu-
creM 30Be JexkajHu cucreM. Padymame ca yIVIOBUMA M3PasKEeBNM
y JeKaJHOM CHCTeMy MHOTO je HpOCTHje Hero y cexcaresvuMad-
HOM CHCTeMYy, jep C€ CBaKW yrao y OBOM CHCTEMY JaKo H3pa-
skaBa 'y OOJIMKY HenuMadHor Gpoja, Ea IIp.:

159 12V 47" = 159, 1247,
329 3 5% =2329,0305.
Kako mpaBu yrao mma 90 crenera uux 100 rpanu, Moxe ce

HanucaTH
900 = 1009,
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onawxje ce noouje:

o100 107 1o, 10 s 1
9 9.60 54’ 9.60.60  3240°
5005 ..
= 2 00, 0—50"
10

- OBu pesyaratu omoryhyjy na ce CBaKM yrao, M3pasex y
CTelleEUMa, MUHYTHMA 1 CeKyHIWMO, Banuile y HAEKagHOM CH-
creMy u oOpHyTO.

Kacruje hemo ce ymosgmaTu ca joIO jefiHUM BPJIO BayHHM
Ha4yMHOM Meperma yIJIoBa.

Besxoarwa

1. I/Iapa.smn y rpagoMma oBe yraose:
a. 1800, 4. 189, g. 159, J- 23027,
b. 3600, e. 1000, h. 450, k. 107043 8§87,
c. 1080, 7. 9000, i. 440, I 137029'53" .
2. UspasoTm y cTenmeHAMa, MBHYTEMA B CEKYHOAMA yria0nBe:
a. 2009, d. 3607, g. 459, . 447,
b. 1507, e. 409, h. 157, k. 359.5.
c. 1809, f. 509, . 4. 5Y, I 279.2731.
3. YraoBu « m f cy yunopemmn. Mapasysarn yrao $, xan je a:
a. 45, e. 1000, e. H3%, g. 18017727,
b. 459, d. 909, 7. 537, R, 187.1727.
4. OapesuTn KOMIIEMEHTOH yrao 3a yraose:

a. 800, 750, 230,307, 4304545,

b. 297, 999, 109.9 . 499, 9629 .
5. OpenmTn CYNJEMEHTHH yrao 3a yriose:

a. 150 1500, 1279307 . 460 39’ 54"

b. 159, 150Y.,  1279,3 . 497 ,3954 .
6. OnpennoTm kojm je Behm om OBEX yriosa: .
a. 459 man 4597 d. 103035 uan 1209 357
b. 54° upg 6097 e. 1319 nan 1170542
¢. 200 mam 299? f. 12602719 wam 140°,50297
7. U3payygraTn : :
. 127913'27" 4 15018°16" ; e. 17013719" X

7
b, 759,1532 4 909.1815 ;  f  179.1319 X T ;
c. 17904312" — S0054'47"; g 12301527" : 9 ;
d. 1529,1342 — 249 0369 ; k. 759,132l : 7.

8. MMocrasaorn o0pasauw 3a MnperBapaibe yraa oj n cTelesa y rpane o
00 pHYTO. :
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9. Hanncarm npsMepe B3pamese Yy rpagaMa 3a YyrioBe: a) OWTPH,
b) Tynm, ¢) nonoxenn, d) HCUYNYEHE H ¢) NyHM.

10. [okasata pa, Kal ce KpO3 TeMe NpaBOT yrja NOByYe OpaBa Bap
00NaCTH YIia, OHA FPAJ® ca KpaKOBEMa IOPABOT yria.[Ba KOMIJEMEHTHA yIia.

11. Tpx npase npona3e kpo3 jexny tauky. OHe 4YdHE UIECT Hajo-
Be3ayHEX yraoBa Oe3 3ajenHnykmx oOnacrm u@jm je 36up 4d. okasarn
na Taja 30@p Ma KOja TpE Hey3acTOmHa yria of BHX MBHOCH 2d.

§ 12. Yrao u nyx

Kao miro 3HaMO, yraoca TeMeHoM y LEHTPY Kpyra, HaTmp.
XAOB (cn. 14), 30Be Ce yeH@paaHu WV cpejuwnu yrao. Hbe-
ropu cy kpakosu onpeheEu mnonynpeummuma OA w OB. Y
obmacti Tor yraa je Jdyk AMB. TlpaBoM UEHTPATHOM YIioy
onroBapa JyK ON 4YeTBPTHHE KpyskHor ofuma. [leBemecetw reo
TOT JIyKa 30Be ce ayuHu cideieH. JIyua- )

HYU creneH je IysMEA. Ha kpyrosu- PR < ¢

Ma PasHENX TOJYNpeYHUKa JYyYHH Cre- , M
NeAHN Cy Pa3iUYUTHX Ly*KHUHA. JIyumn
cremed ce meaun Ha 60 ayurux mu- ! o) i
wyia, & JYYEA MUHYT Ha 60 nyunux A !
CeKyHa. N y

Teopema 6. Csaku yenmpannu S~
y2a0 UMa UCTO WONMUKO CHledeHa U
He20BUX J]eNI0BA, KONUKO We20B JIVK UMA Cuuka 14
JIVHHUX CilefieHd U rezoBUX Ae/10Bd.

3aucra, ako Ha AaToM HeHTpasHOM yray AOB ooMepuMo
CTeneHe, Ia Ha OCTATKy MUHYTe UTH., oBIa he Ha JAyKy AMB
TOr yraa OMTH OOMEPEHH y MCTOM Opojy ¥ JYyYHM CTEeUEHH H
FHErOBU LEJ0BH. ’ ’

OBa Teopema o0jalimaBa y KOM Ce CMHCIY MOMKE Mepeme
yrila 3aMeHHUTH MepemeM IyKa  MsMely FeroBUx KpaKoBa Ha
KPYIy Ma KOI' NONyUPEeYHHKA.

Besxbarwa

1. Konoko nyqwaX cremeHa Canpxa Jyk yraa op 6092 :

2. lra je To NyYHW Tpal, a JYYHH LEeHTe3AMAJNHH MAHYT, & JyYEd
LeHTe3AMANEY CeKYHA ? .

3. Konuko ayd9smx rpajim EM4 y jelROM JYYHOM Creneny ? .

4. Kongka je NyXKEBA JefBOr JYyYHOr MABYTa (MOpGKa‘M-EJba) Ha KpYyTY
SeMJpbEHOT MeppaBjaBa Yuja je mysmBa oko 40000 km ? ’ :

2%



PJIABA II
TPOYI'AO. OCHA CMMETPHU]JA

§ 13. Tpoyrao. Bpcre ’f‘poymoaa

Tpoyzao je 3aTBOPEHA II3JI0MJbEHA JHHH]A 01 TPH Oy*xu. OBa
M3JIOMJbEHA JNUMHMja OrpaEMYaBa 00JacCT paBHM Koja Ce 30Be do-
Bputuna mipoyzna. KaTkal ce ped ,Tpoyrao“ OoIBOCH M Ha TIIO-
BPIMEY TPOyTJa.

On pammje HaM je NO3HATO WITa CY : ciipare Tpoyraa (a, b, ¢),
memena (A, B, C), yeaosu (JA4 = a, JB=4, JC =y), ooum
nau  gepumemap (a—+b--c¢=2s), ocHosuya (Ha np. ¢), Bucuxe

c (ha, ho, ko), Wewuwine aunigje (mg, my,
b me) — (ca. 15). ‘
a TpoyraoBn ce pasJUKy]y:
b a) npeMma CTpaRaMa, Ha PA3HOCApa-
He,” paBHokpake W pasHocpaHe.

A c B b) npema yriosnMa, Ha -— kocoyzae
Canka 15 (owimpoyznu 11 u{yuoyzmz) U apasoyzie.

- Bexoamwa

1. Hauprate tpoyrao LMN @ 03Ha49nTH H-Er0Be BECHEHE,

2. JebmHmcaTa pa3HoCTpaum, PABHOKPAKI N PABHOCTPAHE TPOYTao.

3. JeduumcaTn KOCOYrall H NPaBOYran TPOYIao.

4. Jedunmcaro XEOOTEBY3Y N KATETYy NPaBOYIa0r TPoyria.

5. HanpraTe Tpa Tpoyria — pasHOCTpaHO, PABHOKPAKI W PABBOCTPAHI.

6. Hanprate omTpoyriam, TYmOYriu b npaBoyram TPOyTrao.

7. Hanpratm cBe BHCHHE y TYOOYIVIOM H [PABOYINIOM TPOYI.IY.
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§ 14. llopygapHocT TpoyrijoBa

IlBa Tpoyrua Cy ZoayAapHi WIM KOHepYeH@iHU, aKo Cy CTpa-
He ¥ YJTUOBM jeHOr TPOYIMIa jeIHaKH OJroBapajyhuM cTpamama
7 yriaoBuMa Apyror tpoyrda. Ogzosapajyhu WM XOMOJI02HI elle-
MEHTH KON INOXYNAapHWX TPOYIaoBa TO Cy — CTpaHe HaclpaM
jelHAKNX yrAOoBa M YTJAOBM Hacmpam jeanakux crpama. llomy-
IapEH TPOYTJIOBH Ce MOLY IOKJOTUTH. ,
IIpema Tome, ako je A ABC= N\ A B,C, (cn. 16), onna je
BC=B,C,, CA=C/A,, AB=ABy;
X AmF A, FB=%B,, ¥C=%C.
Teopema (7, :
{Ilpsu cras o ToO- C C,
IyIapHOCTH  TpO-
yraosa). [sa mwpo-
yena cy uoAyAapHu,
ako umajy jeaHake

aBe ciipaxe U yzao A B A, B,
3axBaheH wuM ciapa- Cnuxa 16
Hama.

Hexra je y tpoyraosuma ABC n AB,C; (ca. 16):
AB=AB,, AC=A,C;, <xA=<A4,.
Tpeba nokasaTd ma e
JB=JB,, AC=JC,, BC=B,C.
Axo ce jemHaxym yryoBM <] A M <J A, CTaBe jenaH Ha APYyrH,
ouna, nomro je A, B;=AB u A, C;=AC, cBa Tpu TeMeHa A4,

By, C, moknone ce ca TeMeruma A, B, C. HMs Tor cnenyje jen-
HAKOCT W OCTAJNX TPOYIVIOBHX eleMeHarTa, Tj.

¥B=xB,, xC=x(,, BC=B,C,,
mTo je Tpebajo IOKasaTH. '

[TomTo ce NOAYTAPHOCT TpPOYIJIOBa BPJIO TECTO YIOTpe-
6ipaBa, o3gavyaBaheMo OBO NPABWJIO IIOAYXAPHOCTH TPOYIJIOBA Ha
OCHOBY MONYNApPHOCTH CTpaHe, yria W Ipyre CTpaHe KPaTko ca
[CYC]. Yura ce:cTpaHa, yrao, CTpaHa.

TMocrepuya. [lpasoyenu wpoyenoBu ¢y woAyAApHU, KAA CY UM
Kainemie jeaHake. ' '

Teopema 8. (Hpyrm craB o NMOAYAAPHOCTH TPOYIINOBA).

= [lBa mpoyena cy GoAYAGPHY, QKO UMAJY jeAHAKAQ 0o ABa Yeaa U

clupane HA KojuMQ Jiexe il y2jaoBU.
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Hato je (cam. 17):
AB=AB,, <d=<A,, <XB=<8,,
a Tpeba NoKasaTH ma e
AC=A,C,, BC=B,C, <<C=<(.
: Yauumo na AC
Huje jenHaro A C,
n na je A\D=AC.
Tazna je no npasu-
Iy [CYC]
NABC =) AB,D.
A B A o B/ Oryna crenyje
Camxa 17 ¢B={AIB, D
M NOmTO je No npernocraBuM <L B=<rA, B, C, nobuja ce
SABC= <A, B, D. ‘
a To je Hemoryhe. IIpema tome je AC==4,C, Can ma Hame
TPOYTIOBE Ca JeHAKUM yIFOBUMa <LA = <L A, it cTpaHaMa AB =
= A1 By u AC = A, C, mosxkemo nprumesutn npasuio [ CYC], ona-
K.H(é no.réa3mio 10 oAy AapHOCTH ocTanux enxeMenara: BC=B,C, n
{ =L,
OBo npaBujo nmoxynapaocTH osHadasahemo ca|[YCY ], mTo
ce 4YHTa: yrao, cTpaHa, yrao.
Hocneauya: Ipasoyzau wpoyznosy ¢y GoAyAAPHY, QX0 UMI]Y
JeaHake o jezzﬁ)}_xameruy Ca HANC2AUM OULIPUM Y2JIOM.
Teopema (9.} Yenosu nacapam jegHaxiX Cpana Kojx pasHo-
Kpakoz wpoyeaa jegHaku cy.
Y Tpoyray ABC (cn. 18, @) naro je: CA = CB. Tpeba nac-
Kasatn: st A=< B.
G IIpespauMo A ABC Ba npyry
b crpary (cia. 18, ), rana je mpema [ CYC|
N ABC= N BAC, onakrye je <§ A==
=< B, a 10 je TpebaNo IOKA3aTH.
Hocaepuya: VY  paBHOCHIDQHOM
mpoyeny cy cBU y2n0BU jeAHAKU.

C

A B B LA Teopema @ (O6pryTa Teope-
Crnaxa 18 Mu 9). Ako ¢y aBa y2aqy jeaHom wpo-

yeny jeamaka, @poy2ao je pPaBHOKPAK.
Y rtpoyray ABC (car. 18, a) naro je: 3 A=< B, a Tpeda
noxasatn: CA=CB.
IloroBo nocmarpaMo Tpoyriose ABC (ca. 18, a)u BAC (ci.
18, b). Ilowmro je camy TaM TpoyruoBuMa: AB= BA, x4 =< B,
X B=<CA, ogu cy no npasnay [ YCY ] nonyzapsu u crora je
AC=BC, mro je Tpebaso N0Ka3ATHU.
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Teopema 11. (Tpehu cras o noxyAapHOCTH TPOY[JI0BA).
/lBa mpoyzaa cy HOAYAQPHU, AKO Cy CBe wpu ciipare jeanoz mpo-

yeaa jeguaxe 04208apajyhum CUPAHAMA [py2o2 wWpoyead.
Hexa ie v Tpoyraosuma ABCwu A,B,C, (cn.19): BC=B,(y,
IYPY IIIC’A_—_—ClAl,AlB:
C G —A4,B,. JorasaTu
' - aa jer L A=<4d,,
{ B = Bl 5 %: C ==

—x 0

1- .

Ha AB, cacy-
npoTHe CTpade oJ

B A B, GI,) KOHCTPI}HIHGMO
yraoy BAC'® A,
onMepruMo  AC" =
=4,0, m cnojuMo
C’ ca B. Ilomrto je
¢ im AB=4,B,, 10je
Camxa 19 no npasuay [CYC]
' ANABC'= N AB,C,.
Crora je: 4C'=A,0,=AC, BC'=B,C,=BC.

Axko cnojumo ' C n C', tpoyra CC'A w CC'B ¢y paBHO-
KpaKd W npeMa TeopeMu 9 mmamo:

X ACC'=< AC'C, < BCC=<BCC.

CabuparheM yrioBa Ca NeBe W NeCHEe CTpaHe THX jeHAYNEA
noduja ce: <x ACB=< ACB= < A,(,B,, 1]. st C=10(;.
: Can je, no npasuny [CYC], A ABC=n AB,C, .

Y crnyuajy na je jemam oo yraosa < A mmn <£ B Tyn
7OKA3 Ce M3BOAM HA MCTH HAUMH CaMO Ce yMeCTO ropmer 30upa
yraoBa ysMe Pasiuka jeHAKUX yrioBa.

Oso npaBmao noxyzapHocrH osgayasahemo [ CCC J, mro ce
9HTA. CTpaHa, C'I;R\ElLHa, CTpaHa.

Teopema 5:12,, M3 imauxke BaH apase moxe ce DOBYAL camo
jeqHa Hopmaaa Ha uiy upasy.

Hexa je MP (ca. 20) gopMmana Ha

M npasy 4B, Ti.

X MPA=< MPB=d.

Jokasatn na Apyra HOpMala U3 HCTe
TadKke He IOCTOjH,

IIpernocTaBumMo Gam 0OPEYTO, A2 TNO-
croju jour W apyra Hopmana M@, 3a KoOjy
je HCcTO TAKO »

‘ XL MQ4 =< MGB==4d.

Omvepumo Ha npomyskemy MP 1yK
PN jenmary mysmu MP u coojumo NV ca Q.
Tana je, mo upasuny [ CYC |, AMPQRANPQ
u s36or Tora je <X MQA==< NQA . Ilomro

A Q B

Canka 20
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jé TIpBM yrao npaB T10 IPeTHOCTABUM, H APYrH je npas. Ibuxos
36up je 2d, a Kako Cy cycemHH, TO 3HaYM (Teopema 4) ma cy
JOopeXBHM U mipeMa ToMe je MQN npasa nauHuja. [lomro ce us-
mehy nmBe rauxe M w N Moske TOBYhM caMo jenHa mnpasa, 0Ba
ZIpyra HOpMaJia MOpa Ce IOKJONHTH Ca IPBOM.

Teopema (HerBpTu €TaB 0 MOAYLAPHOCTH TpPOYIJIOBA).
[Ba @poyzna cy uoayAapHu, axo UMAJY jeaHake o gBe cilpawue u
Kaag cy yea/n0oBU HAcCupam jenHe 04 MUX jeAHAKU, A HAcapam gpyze
o0a uau owmipu, uau Wyau uau Ipasi.

‘Hexa je y tpoyrmosuma ABC u 4,B,C, (ca. 21)

AB=A,B,
BC=B,0,,
{ A=< Al ]

W Iopen Tora ce 3Ha
na ¢y yraosu <t C

! OIITPH.
A B, Tpeba noka-
Cnmxa 21 3aTH, Oa Cy Tpoy-

. TJIOBH TIOAYIapHH,
Tj. na je AC=A4,C,, <xB=<B,, <C= <xC,.

Axo mpernocraBuMo, 1a AC muje jennaxo 4,C,, Tajua 1o-
croju rTadra D, Ha np., Ha ayu AC 3a kojy je AD= 4,C,.
Ilo mpasuny [ CYC]umamu 6ucmo omna: NABD >~ NA,B,C, u
L ADB=< (C,, a kxako je < C; omrTap u < AUB 1tpeda na
Gyne otmrap. Ca npyre crpane, nomro je BD — B, C; = BC, To
je A BDC paBBOKpaK, OHaKiIe MMaMoO jeqHAKOCT yrioBa <x BDC =
=< C. IlomTo je yrao C omrap, Mopa i yrao BDC 6utu omrap,
a ThUX0B ynopelHu yrao ADB Mopa, mpeMa TeopeMH 3, Iocie-
nuna I, 6utr  tyn. Ilpema roMe uamasu nma ucri yrao ADB
Tpeba ma OyIe 1 omTap W Tyd, a To je Hemoryhe. Tauwa D
He MOMe la JexH usMehy ragara 4 u C.

Ha cnuuam magywmHE ce Moske Iokasard, 7a Tayka D He
Moe Ja JexM HM Ha nponyxkemy AC, Tj. 0oBa Mopa Ja ce
nokgonu ca C u taga je AC— A,C,. Tlocie Tora mo mpaBHIy
[CYC] mokasyjeMo moXymapEOCT TPOYIUIOBA.

Y cmyyajy, ma cy yraoBu <L C m < C, TynH, IOKa3 ce
n3BoaM Ba caudad maund. Kax cy yraosm < C u <¢ C, npasy,
Taga O paBBOKpakll Tpoyrao BDC wmao Ha crpamu DC nBa
npaBa yraa, Tj. MMaJdu OHCMO U3 Tauke B OBe HopMade BD u
BC, a 10 je memoryhe. [lakie, u y oBoM ciyyajy Tadxa D ce
nokgana ca TadkoM C.

Herspro mnpaBHIO MOXYAAPHOCTH 03HAYNHhEMO KpaTKO Ca
[CCY ], mTo ce uura: crpama, CTpaHa, yrao.

M < C, o6a, HA TIP.,’
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Tocaeaunya: Tlpasoyzau mpoyzaoBu cy GogyRapHl, aKo UMajy
JeaHake XunomieHyse U 1o jeaHy Kaiewy.

TeopenMe 0 TONYAaPHOCTH TPOYINIOBA HIPajy BDPJAO BEAUKY
JIOry y reoMeTpujH, jep ce moMohy Bux Kpahe yrephyje mony-
IapHOCT APYTHX CIOMKEHMJUX CIMKA, AOKA3yjy MHOre TeopeMe H
peImaBajy pasBM 3aJald.

Bexoara

1. ¥Y3erm mBa Tpoyraa LMN n PQR @ Ha BAMa H3DA3ATH yCIOBE 3a
CBAKO OJ YeTHPH NPaBHAa 0 NOLYHADHOCTE TPOYINOBA.

2. Hoxasars mpasmio [CVY C], xan cy jefBakd yrioBa TYOH.

3. HNokasarg mpasmio [¥Y CV¥], xanm je jexan of jemEakmx yrIoBa Tyl

4. Joxraszatm npasmiao [C.C C] 3a tpoyrae ABC w DEF (ca. 22).

5. DNoxasatm npasaino [CCY], kax cy jensakm yrioBH TyIH.

6. Hapgmcarm yec-
JIOBE HOAYAAPHOCTH B4 C £
opaBoyriga Tpoyraa
LMN a LMN, ca
opapaM yraom kom M
m M, 3a BaBe[eHa npa-
BENA  I0DYyNapHOCTH
TIPaBOYTNAX TPOYIA0BA.

7. doxasarn Te0-
pemy : [Ba Tpoyraacy
HOJYNADHA, aKO CYy BHCHEA ha H OTCEULE Gy B Gy (HIM YIUOBA a; H ap) HA
KOje Ta BACHBA JeNB CTPasy a (EIH yrao a) JeAHOT TPOYTaa jeNHAKH OAro-
BapajyhEM eJeMEATEMAa APYror TPOYIA.

8. Hokasatm Teopemy : J[IBa TpOyria cy nonynépﬂn. ako ¢y ha, b @ ¢
jemEor Tpoyria jefHAKE ONropapajyhmM BejmdmEaMa ODYTOT TPOyria.

A : B E D
Cnnka 22

9. Heka cy pnaTa IBa paBHOKpPaKa TpOYIIa ca OCHOBEUAMa ¢ H ap,
KpakOBEMA& b m by, yraosmma BHa OCHOBHIAMA f # f; @ yIJIOBEM& HpDH BPXY
«a B «;. Hangcara ycJiOBe MNOAYNAPHOCTA OBHX TPOYIJIOBA4 B H3PA3BTHA OArO-
Bapajyha npasuia NOAYOAPHOCTHE peYBMA.

10. Hokasarty fa, ako BACHHA LHOJOBH jelaH yrao y TPOyriay, Taj Tpoy-
Ta0 MOpa OHTH PaBHOKpAK.

11. Jokasar@ [a, akKO Ce Ha CTpaHaMa DPABHOCTPAHOT TPOYyIJIa, IOYEB
Ma Ofl KOr TeMeHa, OXMepe jelBakKe NyHKH ¥ HCTOM CMeDy. KpajeBH THX AYKE
q@EHE ONET TeMeHa pPaBHOCTPAOOT TPOYIia.

12. [Jokasatm Ja je TeKEIUHA JHHBEjA ¥ PaBHOKPAKOM. TPOYLJAY, KOja
-OATOBApa OCHOBANLM, Y HCTO BpeMe H BHCHEA.

13. [JoxasaTh na Cy TeXKEIIHe JEHEBje, KOje ONrOBapajy KpakoBEMA
PABEOKPAKOr TPOyTria, jefnake.

14. Jokasatm Oa cy ABa TpOyrJa OOAYNAPHH, AKO HMajy jensake mo

' JZBe crpaBe m 1O jeNBY ONrOBapajyhy BHCHEY.
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15. JokasaTa 1a cy OBa TPOYraa OOAYAADHT, aKO HMAjy jedaxe 1o
jeady crpauy m 1o nBe OAroBapajyhe sucmse.

16. Hokasarm [Ja ¢y ABa TpOyriaa mOoAydapHd, ako EMAajy jenmake nBe
CTPABE B TEKBIIHY JEEE]y DPeMa jedH0j Of mHuX.

§ 15. OcoGune Tpoyrna
a. Ocooura cuomauirbez yaia
YTopeOHH yrao Ma KOI' yIia Y TPOYLMY 30BE CE cao/baultbll

yrag Tpoyria. YIJOBM y TPOYINIY 30BY Ce Taja ¥ YHYLPAUU

JTA0BH.

Teopemal14,) Caomawrmu yeao je ysex sehu o4 csaxoz yny-
mpaiurez HecyceqHoz yead. _

Iokasatu na je y Tpoyray ABC cnojpaidmu yrao, BHa Ip.
< BAD, Behn on yEyTpamImer yraa, peuumo, <t B (cr. 23).
5 CnojuMo cpenwny E aysu AB

EF = CE.Tpoyrnosu BEC n AEF Ha
ocHoBy upasuia|[CYC]nonynapau cy
u npeMa ToMe je <x B== BAF. lTomTto
- yrao BAF dUHW caMo  [eo  CIHo-
/ % Jpaimmer yraa BAD, tojeyrao BAD
: A\\ sehn on yraa B. HMcto Tako ce Moske
Capka 23 o~ JoKasaTH fa je Taj CnopallmbH yrao
Behn 1 on yrona C. ([lorasn o). L)
Tocaenuya..y wpoyzny moxe OLTU CAMO JeAar yHYUpPAU~
Rl ye@o myn uan apas.
Cno/palrsmy yrao, Koji oarosapa 0BOM YAYTpAmybeM yriuy
je omTap MAM NpaB, NpEMa ToOME ocTajfa IBa YAYTPallma yria
Mopajy 6HTH OIITDH. '

Besxoarwa

1. Jokasarn UPETXONHY TeopeMmy, Kal je COObAlUMmN Frao omTap.

2. Hcro 10, wam je cno/ballmm yrao mpas.

3. Jemam yrao Tpoyraa mamocn 1200, 3awmTo CBAakm 04 OCTaaDX MOpa.
na Oype mMamm on 6007

b. Omroc clpare r yznosa y wpoyany v

Teopema t:l;55y cBaxkom wpoyeny: 1) Racapam jeaHaKux
Cpara 4 y2/0BU CY JeHAKU; 2) HACApAM Behe Cupare je U Befilr
yaao.

1. Axo ¢y y Tpoyr.iy aBe CTpPaHe jelHAKe, OH je paBHO-
KpaKd, a npeMa TeopeMu 9 y paBHOKPAKOM TPOYIVIY CY HACHpam

Fca C u ma upomysemy CE 0IMePUMO

@)

(Y Sopamo ope he \f}ﬁﬂfsu«w ‘&n Wh B \kW\ea\u WM{@“W M\ggu'\‘g
o o\(qU\QO)\oW\‘JKh\W\' mmmxkvwv\o & A HeD < & c7\}>‘_ & Ll (o

(R
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JelBaKHX CTpaHa W yraoBW jenHamxu. Thie je noxkaszas NpBH Ieo
TeopeMe.

2. Hexa je xom rpoyraa ABC (ca. 24) crpava AB Behaox
crpage AC. Horazatu na je <¢ C > < B.

Onmepumo AD = AC. Y paBHOKpa- A
KoM Tpoyray ACD mMaMo:

S ACD =< ADC.

Yrao C Behwu je om yraa ACD, a
yrao ADC Behu je ox yria B xao cno- _
Jpalmbh yrao rpoyraa BCD . lpema tome € B
< ACD tpefa mnopehatu no yrma C, a Cauxa 24
< ADC Tpefa cMamUTH A0 <L B, crora )
je sxC>< B, mro je Tpebazo nOKa3aTH y APYroM Jeay Te-
opewme,

Tauma je u_oOpHyTa TeopeMma:

Teopema {16/ YV csaxom wpoyeny : 1) wacapam jeguaxux

yeJosa U clipawe ¢y jearake; Z2) Hacupam Behez yzia je u Beha
cupaxa. '

IIpsr 1eo ope Teopeme NokasaH je y Teopemu 10. Jpyrm
Ne0 TeopeMe je BPJIO JAKO [0Ka3aTH WHIWpekTHo. Heka je y
Tpoyriy ABC (cn. 24): < C > < 8. [oxazatu, naje AB> AC.
Yaumwmo, npso, cynporHo, Hda crpama AB Huje Beha om crTpaHe
AC. Tana Mopa 6t — M AB-— AC, WT0 NOBIAYN TI0 TEO-
peMu 9 u st C=< B, a 10 je NPOTUBPEYHO NPETNOCTABIH ——
uam AB<C AC, a 10 oner mo TeopeMu 15 momaaun < C < < B,
ITO OTEeT TPOoTUBpedu mpernocrasuu. [Ipema Tome je AB > AC.

Hoczzezzuz;a{ Iy Y uapasoyznom mpoyeny je HGjRyKQ CcEpara
XutouieHysa. ) '

"

[locnequya @ Y wyioyenom poyeny je HAjAYKA CcUpaHa
Hacapam yuoz yead.

Tocnequya 1) Y pasnwocuparom @poyeny ra wajzyxoj
cuparu cy odlwpl y2ao3uU.

c. OgHoc usmeky cmpana y wpoyzuay

Teopema ﬂ7}- Csaxa cmpana m@poyzaa 1) mawa je og s6upa
u 2) Beha on pasnuxe jse ociase cmpawe.

1. 3a 1oka3 npBOr Hella TeopeMe Tpeba NOK3ZATH CAMO NA.
je Hajseha cTpaHa TpOyIJAa Mama ON 30HMpa OCTANHX CTPaHA.

Ha np., axo je y tpoyriy ABC (cn. 25) a_>b _>c¢, noxrasaTi
ma je a<<b—+c
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Y ToM LM/BY OIMEPHMO Ba MpPONyHkKe-
1y crpare CA4 npexo A nymr AD=AB=c.
CnojuMo Tauky D ca TaukoM B. A BAD
je paBHOKpak M Npema ToMe je xADB=
= <X ABD. Yrao CBD Behn je ox yrua ABD,
na Dpema ToMe M OX yria ADB  Kako je
y ABCD macnpam Beher yria 1 Beha crpa-
ga, T0 je CD>CB uiu oo je CD=b+c,

Camka 25 ~ & CB=a,
a<lb+ec,
mTo je TpedaJo HOoKa3ATH. )

9. Ba [oKa3 Apyror Aena JOBOJbHO e NOKA3aTH Ja Cy Ma-
me cTpade b u ¢ Tpoyraa ABC Behe onl pasiauke IBE 0CTATIe,
Tj. b > a—c, ¢>a—b. CBaka on 0BUX BE|eIHAKOCTH HETIOCPENHO
cienyje U3 TpeTXofHe HejeXHAKOCTH a < b-+¢, ako ox ofe CTpa-
HE 0Xy3MEMO NpPBO ¢, & 3aTuUM 0. o

[loMohy mpeTxofiEe TeopeMe MoKe C€ HOKa3aTH U OBa Oll-

ITHja TeopeMa.
Teopema 18. Ay koja cuaja zpe wa+re Marwd Je oa csaxe
U3NIOMbeHe AUNLje Koja chadaja e ucte madike. ‘
Hoxasatu ma je nyx PT xpaha ol H3IOMIbEHE JHHH]E
PQRST (ci. 26, a). Ha ocooBy nperxoln-
He TeopeMe MOKe C€ HalMCaTH:
PT < PR + RT,
PR < PQ+ QR,
RT < RS + ST.

Axo calepeMO 4IaHOBE JIEBHX I
JIECHUX CTpPaBa THX HEJeNHAKOCTH, JO-
6uheMo, Kam jom oX THX 30MpOBa OIy-
3MEMO ¥MCTEe YJaHOBe, HEejelHAaKOCT

PT < PO+ QR+RS+ ST,

mrTo noTBphyje TeopeMmy.

Axo ¥MaM0O IB€ M3JIOMJ/bEHE JIMHMU-
je ca MCTMM KpajeBuMa, Ha IIpUMED, Oanka 26
AB,B,B,B,B 1. AAA,B (ci. 26,0), oaza
ce kaske ma JuEuja AB,B,...B oboyxsara quHH]y AAAB, axo
ce muEuja AA,A,B Balasw y MHOTOYIVY KOJM YHHE M3IOMIbEHA
muEnja AB,B,...B u Iysx AB xoja cnaja Kpajese.

Teopema 19. Hcayauena usiommvend JMUHUJA YBEK jeé Mara
07 U3/IOMbEHE JUHUfe Koja Je o0yxsauid.

T9% -

Hekaje A4, 4,B ncnynyeda HanoMibera aneunja, a AB,B,... B
Ma Koja Apyra MaloMibeHa JMHHMja MCTUX KpajeBa 4 M B, xoja
o6yxBaTa npBy. JoxasuMmo Ja je uanoMsbeHa JanEHja AA A5
Marba 07 M3JNoMJbeHe nuBMje ABB,...B.

Axo nponysumo AA, no npecexa y B’ u A4, 1o mpecexa
B” ca papyroM JMHHjOM, OHZAA €€ HA OCEOBY Teopeme 18 Moxke
HAIIHCATH:

AA,+ AB < AB, + BB, BB, + BB
A4, AyB” < AB' + BB, + BiB"
A,B < AB" -+ B"B.

Oaatne cabupameM 4YJaHOBAa JeBUX M JeCHHUX CTpaHa He-
jeHAKOCTH M CBOLEE-eM J10J1a3UMO [0 pe3yJITaTa

AA + AAy+ A,B < AB,+ BB, + ...+ B,B,
mro je Tpebalo HOKa3arTH.

_ Besxbtarea

1. 3a Tpoyrao ca crpamama p, ¢, ¥ HaO@CcaTA B4 je cBaka cTpaga Beha
OJl pasNBke, a Maka Of 30Hpa IBE 0CTajde cTpase.

2. NlokasaTm na je [y#x, Koja cnaja IBe Tadxe, kpaha om BE3nOMIbEHE
J@EAje KOJy YmHe WECT AYHHA, & coaja nere Tadxe.

3. IlokasaT® Aa je ny#*, koja coaja TeMe TpPOYrJa ca Ma KOJOM TAYKOM
CyopoTEE CTpaBe, YBEK Mama Of NoJyoGEMa TpOyTia.

4. Ysers Ma kOjy Tadky y TPOYIJy W COOjETHE je ca TeMeBmMa. [oKa-
3atm Oa je adnp Te Tpw AyRE MambH 0f 00mMa Tpoyraa, a Behm O EeroBor
noayoduMa.

5. llokazatn jpa je y TpOyriay CBaka CTpaHa YBEK Mawka O DOJNyOOBMA.

6, Jlokazatn ja je BuUCHHa y TPOYIdy yBeKk Mama ol moaysfmpa oHe
JiBe crpaBe O3 9nje 3ajelBEYKE TaYke. Kao TeMeda, MOIa3Il.

7. JlokasaTn fa je 30mp CBe TpH BECHEHE y TPOYrJAy MamH ON Hero-
BOr obnma.

8. ﬂoxaaam na je 30Ep CBe TpH TeXHIIBE AHEAje Yy TPOYray sehm o
noayodpma TpOyraa. C

d. Tlpomena ciparne mpoyzaq: apu GpomeHt CYapoiiHoz y2aa

Iy _ . . .
Teopema'20., Axo cy gse cidpaue jeanoz Wpoyena jeaHaxe
ABEMA CWPAHAMA APY202 WpOYy2aa, Q WuUM CHpAHAMA 3AXBAheHl

© y2J0BU HUCY jeAHAKU, OHAA je Hacapam Bekez y2/1a il Beha CWpPaHA..

Hera je y Tpoyriosuma ABC un A4, By C, (cx. 27):
AB=A B =c, AC= A,C,—=b, X BAC > < B, A,C,.
Jokasartn na je
BC > B, C,.
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Hauprajmo tpoyrao ABC, nonyiapad TpOyriy A B.C,.
Tlpasa AC: maja y o0aacT yria BAC. Hera je D y mnpecexy

C

A ¢ B A ¢ B,
l Camra 2%

crpage BC m mpase koja ITOJOBH yrao CAC,. Cnojumo D u G,
Tpoyraosu ADC u ADC, MoAyNApEA Cy 10 IPABIIY [CYC] u
sato je DCp, = DC. Ms.rpoyria BDC, MMaMo :

BD +DC:>(Ce B.

Kanx ce samenn DC, ca jenmakoM nyskn DC, .na 3aTHM
BD -+ DC ca BC n nyx C2 B ca B C,, mobuja ce

BC > B, C,,

mTo je Tpedasio /noicasam.

Hoczzezzu;;a’f Axo ce y wpoyzny ABe clipane KHe Mewzzly, a
on mux saxadhent yzao paciie, oHAQ U CYUpOWRQ, mipeha cluupana
paciie; axy/ @waj ' yeao oEaAQ U CYTPOWHQ CHPAHA 0HAAA. -

Teopema{g}i (O6puyra Teopemu 20). Ako i:y aBe czugcme
jeaHoz wpoyene jeanake ABema CuUpanama Apyzoez wpoyana, a uipe-~
ke cimpane HUCY jeAHaKe, OHAA je HACupaM Behe ciipare U Behll y2ao.

Heka je y tpoyriosuma ABC 1 A B, C, (ca. 27):

AB—= A B,==c, AC=#ACi=b, BC>BC,.

IokasaTh, na je <tBAC> < B, A, C,. b oA T

IIpernocraBuMo na <LBAC Huje Behu on < B, 4, C.. Tana
Moske 6utu wan 1) <rBAC=<1B;A,C, nin 2) xBAC< < BIAC,.
T3 npBe NpeTIocTaBKke IpemMa npasuay [ CYC] crenyje BC—=B,C,,
a TO NpPOTUBPEYM L&TOM yCaoBy. 3 fpyre NPeTHOCTABKE C 00-
aupoM Ha Teopemy 20 crexyie BC< B,C,, mT0 je omer y Ipo-
THBPEYHOCTH CA [aTHM yCJIOBOM. llpema TOoMe Mopa OUTH
2 BAC> < B, Ay C,, mT0 NoTBphyje TEOPEMY.

[Tocneauya: Ako ce y mpoyeny ABe Ciupane He M(,’I-ba_]z, a
mpeha paciie,s OHAQ U CYUpowril yeao pacitie; aKo wpeha cupa-
Ha 0uaAq yf’yzao HQcapaM e clipare oddaind.
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Be:xoarwa

1. Hexa je mat tpoyrao ca ¢Tparama S5e¢m mw 3em @ 3axBahemmEM yriaom
on 45Y. Jlokasarm Ha TOM TpPOYIJay pja kan saxsakermm yrao nopacre ma 900
| Cynporsa cTpaHa nopacre. HenocpensEM MepemeM NOTBPIETA 1a Ce Ta
cTpana nmelie YXBOCTPYSMTH, MAKO je yrao mocrao asanyt behu.

2. HaunpraTu niBa paBHOKpaka TPOYTJa Ca jeIHAKEM KPakOBEMA 0X MO
10 ¢m . Heka je ocuonmua jensor of mHAX 3cm, a apyror 12cm. ITokasarn
Xa je yrao HacmpaM cTpame of 12c¢m Behm ox yria sacnpam crpage of 3cm,
aju 3aTEM HeNOoCPeAHEM MepemeM YTBDARTH Na Taj yrao Hehe OmTH 9eTEpn
nyra Behn. mako je HacupaM 4erEpu myTa Behe cTpane.

§ 16. Hopmana n Koce pay>xn

Cpaky Oya mWTO cnaja HaTy TauyKy Ma ca KOjOM TadKoM
npaBe Koja He IPOoIasd KPo3 Ty TayKky, a He  CTOJH HOPMAIHO
Ha Toj upaBoj, 3BaheMo xoca ny#. Ynopemuhemo IyMHEY HOp-
Malle CNyIITeHe U3 Tayke Ha NPaBy Ca AyKUHAMAa PAsHUX KO-
CUX IY#H W3 HCTE TadKe.

Teopema €2.) Hopmana caoywiiera vs mwauike RQ apasy
kpaha je ox CBAKe koce AYKU HOBy4eHe u3 ucie madke A0 dpase.

Hexa je AB (cu. 28) mopMana, u3 tauke 4 Ha npaBy PQ,
a AC Hexa Koca Ny IIpeMa TO] NpaBoj.
Hoxasatu nma je AB<AC.

ITomro je <x ABC mpaB, T0 y Tipa-
BoyraoMm Tpoyray ABC Mopa Ourty, npema
reopeMu 16, mocaenuua I, majaysa cTpa-
Ha AC, maxiae w AB<AC, mro je Tpebalio
MoKa3aTH.

Kao wiro sBaMo, #NyskMHA HOpMaye
oapelyie pacmojarwe wauke og apase. Tay-
xa B (ca.28) 3oBe ce zogroxje wmopmane AB. Hyx BC, Koja
crnaja mojHoxje Bopmade ca kpajem C xoce nyxu AC Ha NpaBoj,
30Be C& HOPMAJHA Apojekyuja WM CaMo apojekylija KOCe IYRU
AC ma npasy PQ. 7

Teopena 230 Axo ce us wadke Ban Gpase TOBY4e HEKOIUKO
xocux gysku, waza cy 1) xoce xpysxu jeawake, ako cy um upo-

P 8 € Q
Cauka 28

A Jexyuje jeanaxe u 2) peha je ona
koca Ayx duja je upojexuuja
Behq.

Herka je AB mopmamda, a

) AC, AD, AE — xoce IysRM nIpe-
: - Ma npasoj PQ (cm. 29). _

pC 8 b £ Q - 1. Haro je BC=BD, no-
Camka 29 xazari na je AC=AD. OBo He-




nocpenno cieiyje ms nonynaprocTs Tpoyraosa ABCu ABD mHa
ocuroBy npaBuna | CYC].

2. Ilaro je, ma np., BE > BD. Tpeba [oxasatn nxa je
AE>AD. Ysuumo y o63up Tpoyrao ADE ca yraoBuMa e=<g AED
" B=<xADE. ¥rao « je omTap, npeMa nocleluIi Teopeme 14,
nomrto je 'y AABE yrao ABE mpas. Yrao f je Tyn, IOUITO
je, kao coojpammu yrao A ABD, npema TeopeMu 14, Behnm on
yHyTpammwer yraa ABD xoju je npa. [Ipema ToMe je [ >e,
onakJge npema TeopeMu 16 nodmjamo

AE> AD ,
mTo je Tpebaso JIOKa3aTi.
Teopema z@@- (O6pryra Teopemut 23). Axo ce us Wauke BAH
fipape HoByHe HEKOJUKO Kocux Aysu, @aga cy 1) Gpojekytje je-

JHAQKUX KOCUX JYAKU jeanake u 2) upojexyuja gehe xoce nyxu peha. -

Hoxa3 oBe TeopeMe M3BECTH Kao BekOy.

Besxxoarwa

1. dyxuHa mOpmate @3 Tauke 4 RBa npaBy PQ masocm 5cm. Koamko
EM4 KOCEX Jy)XH B3 HCTe Tavke Ryxmue 4cm? a nyxmde 6com? -2 nyxmae
10em? Konmko mMa kocEX JAy®E ca OpojexkusjoM lem? a ca mpojekuam-
jom Hem?

2. Koanka je nymmsa npojexkuuje Bopvaie n3 tadyke A sa npasy PQ?

3. [lokasaTe Ea Opavmepy 1a ce koca Ay Hehe ymsocrpyynTtd, ako ce
BbeHa npojexluja yABOCTpyYa.

M § 17. Ocna cumeTpHja

JBe Taure A M A, cumeiptyne Cy y oNHOCY

Ha #eky npaBy MN (ca. 30), ako qese: Q) Ha

HCTOj HOpMaJ M Ha ipaBy MN, 2) ca Da3HUX CTpaHa

—~—— 1+ Tenpase U 3) Ha UCTHM PacTOjabuMa Ol T€ IIpaBe.

,’4 N A, Hauprara : ¢) aBe Tadke B m B, koje 3am0BOJba-

Camka 30 Bajy caMmo IpBE Of HaBegeHmX ycaoBa, b) ABe  Tauke

C m C; — xoje 3a10B0/baBajy CaMo JPYTHE YCAOB. ¢) HBE

traake D m D), koje 3amososbaBajy cavo Tpehn ycnos. d) use Tauke E n E,,

KOje 3an0BOJbaBajy 2. ¥ 3. yCIOB, a He 3aJl0BoJbaBaly OPBH YCIOB, €) JBe

tayke I' B ] — KOje 3af0BoJbaBajy caMo 1. n 3. ycaoB u, ¥ajaag, [) Ase radke
G 1 G;, xoje 3anoBoJbaBajy camo 1. m 2. ycJuos. .

AKO cBakoj TAUKN CJAUKE ONroBapa APYra TadyKa HCTE CIH-

Ke CHMeTpMYHa NpBOj ¥ ONHOCY Ha HeKy IIpaBy, cauka je cu-

memipuyra 'y oaHocy Ha wy apasy. Ha np. xBaxpar ABCD

(ca. 31, a) cuMeTpuual je y ozxuocy #Ha aujarosaany BD. OUo

BaM M 3a IBe IoceGHe cauke. UOHe €y CHUMeTpHYHE, aKO CBAKO]
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TAYKK jefHEe CJOUKe O[r0Bapa CUMETDUYHA TaYyKa ApYre CJHKE
1 obpryro. Ha np., msa Tpoyria A ABCu N A, B, C, (cu. 31, b)
CUMETPUYHN Cy y ONHOCY Ha IpaBy MN. ’
HpaBa,My OLHOCY Ha KOy je HeKa CIHKa CHMETPHIHA, 30B6
Ce oca cumeipuje nin cumeimpana. OBakBa CuMeTpHja CaTiKA
30BE Ce OCHA VI GKCUjanHa cumemipuja. ‘
Teopemai25, Hopma- N
4 HA JYIK Y FEHOJ Cpenu- a 8 6 B_[_B
HU cumeiipana je e gy,
3ancra, Heka je A CCC—-1~ o
CK | AA; u AC=CA,
(ci. 32), rana kpajy A nysku '
AA; ozxrosapa Kao CHMe- D
TpHHHaCTI?II}Ca ¥ OIBOCY Ha Al 4,
npaBy IpyrH Kpaj A, . M
Hero rtako cBaxoj npyré)j Gamia 31
TauKkA M pgxu AA; ¢ jemHe crpaEe om mpase CK o
: _ roBa
Tavgka M, CHMETDHYHA €& HOM Y ONHOCY Hap Ty npauay.lI b
Teopema { _ﬂ@,f Ceaka @ayuka cumeidipane Ay dogfeanaro je
yaamwena on kpajesa e gmysxu.
- Axo Ma kojy tauky K cumetpane nysu AA, (ci. 32) crmo-
l1Mo. ca kpajeBnMa nyyﬁn AMA,, Tpeba noxasary na je AK=A\K.
3 TONYLNAPHOCTH NpPaBOYIINX TPOYIJIOBA
P ACK u A,CK, no mocrenuuu TIpaBUIa [%YC],
CJIelyle JeNHaKoCT ~XHTOTeHy3a AK = A K. To
je H rpebano MOKa3aTH.
o Ilpema rome, | CEOMEUIPUCKO MecTio Waqaka
M n uo,ajeizﬂako VAABERUX 0x aBe ci@anne wadxe je
y, C—o—AI Cumeuipaa gy}fqz, wialo caaja wme madke.
. Teopema 27, Ipasa koja donosu yeao je
" Cnmxa 32 cumeiipana moe yaaa. 0
' : “Hexa je nar yrao PO
(crt. 33) u mpasa OS KOJa [I0JIOBH Taj yrac?,
7). X POS=< QO0S. Horasaru na je OS
cnMerpana yraa POQ, Tj. nokasaTu na cpa-
KOJ Tadkyn M Te Cinke OOroBapa Ipyra tauka M
M, xoja y ommocy ma OS 3am0BosbaBa Ha- / R \
BElleHa TPU yCIOBa 3a CHMeTpHusocr Ta- ‘P S Q
daka. Kan ce tauxka M magasu ma Kpaky :
OP, omna heMOCOIIMEPHTH OM;=OM na - Cnmxa 33
ApyroM xpaky. Unojumo M ca M, n IpeceK 11
! K ipaBe MM, ca OS o6e-
JexuMo ca R. Tana cy rpoyrmosu OMR u OM,RnoluyzrapHH no
npasuay [CYC], onaxme crenyle 92 MRO=< M,RO . Tlomto cy
TO yOOPENHHM YIVIOBY ¥ jeNHAKH, MOpajy OMTH TNpaBH, Iawie

3
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npasa OS croju HopManEo Ha MM, Hasbe Mopa 6uTH 1 MR=
= RM,, 7j. Tauxa R je cpemuHa xyxun MM,. Tnue je nokasano
na cy rtaike M u M, cuMeTpudHe y ONBOCY Ha IIpaBy 0S, a
KaKo je Tadka M Ma Koja Tadka, lena CJIHKa ]e CUMETpUYHA M
OS je. cumeidpana yzaa. ‘

Tocaeauya. Koa pasHoxkpakoz wpoyzna cuMmewpand yzia
apu BpXy yjeauo je BUCUHQ, cumelIpand OCHOBUYe U yesoe wWpo-
yana, . :

Teopema (28] Craka wa4ka cumedipane yeia LOAjesHAKO je
YAQBeHA 07 KpaxKoBa oz yziad.

Hexa je OS cnmerpana yraa POQ (c1. 34). Hoxasatn  na

0 ‘ cy pacrojama OIl KpakoBa Ma Koje
tagke N Ha TO] CHMeTpaJy jenHaxa,
7i. NA= NA,.

nonoxuMo ra #a L A;ON, omma he
OA nactu wa OA, 306or jenHaKoCTH
yriaoa AON u NOA, Taura A Mo-
pa UpM TOME DAcTH WM Ha A, WM
Ma rne Ha kpaky OQ y A’ nmam A”.
TTomro Tama xom A" wmam A” mopa 6u-
TH NPaBH yrao MMaiy OMCMo u3 TadKe
N nse HOopMane Ba npasy OQ, a To
je memoryhe. Ilpema Tome Mopa GuUTH
OA = O4,. Tana je mo mnpaBuiy Io-
nynapaoctn [CYC] A AON = A NOA, onakie crienyje

AN=NA,,

mTo je TpeGaJo NOKa3aTH.

Haxne, zeomedipucko meciio WQHAKA HOAJeAHAKO YAATbeHUX

04 Kpakosa yzaa je cumemipana oz yzad.

\.§’“18. MoAypapHOCT CUMETPUYHMX CIIMKaA

Teopema(29;, Ako cy @wauxke Ay u B,
(cn. 35) cumemiptiyne maukama AubB y oa- B
Hocy Ha HeKky apasy PQ, owaa je u yena
ayx ABy cumeiipuana u jegnaxa gyxu AB.
YavuMo Ma xojy tauky C nyxku 4B
u Heka je C, 10} CuMeTpHIHA Tayka y Ol
mocy Ha npasy PQ, a Tauxka R npecek Oy- A
sun CC, ca npasoM PQ. Crnojumo Tayry K
ca raukaMa AU 4. Tana Cy TPOYIIOBH
APR u APR moxynapeu 1o TOCIe- Cauka 35

Axo o6preMo L ANO oko OS u -
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auny npasuaa [CYC). Onpatne crenyje jenmakocT onxropapajy-
hux crpama n yraosa, Tj. AR=—= A ,Ru < ARP = JCARP. Ycuen
rora je <¢ CRA = < C;RA, ®a0 KOMIJIEMEHTH jeIHAKUX yIIoBa
XARP n A,RP. Can mo npasuny [CYC] mmamo A ARC=
= A A,RC,, onaxie

S ACR=X A,C,R.

Hcro Tako, ako cmojuMo Ttauky R ca TaykaMa B u B,

- MOXe Ce€ OOKaszaTd Hna je

3 BCR= ¥ B,C,R.

MehyTtum, 3 BCR je ynopenmn yray ACR, na u CBCR
Mopa 6utd ynopemEH yray A,C\R, jep jenEaru YraoBu HMajy
jenmake ynopense yruose. IpyruM peurma, C; Mopa OUTH Ha
Iy AB,, jep rauke A:, C; n B, nemxe Ha jenmoj npasoj. Ilo-
mro je C Ma Koja Tauyka ayxu AB, To 3HaYM Ja CBAKO] TAUKH

- nyxu AB oarosapa CUMeTpUYHa TayKa Ba IyskM A;B,, IOTo je

TpefaJsio N0Ka3aTH. Y MCTO BpeMe THME je IOKasaH M JPYLH Ieo
Teopeme, Tj. na je AB=A,B;. '
[Tocnepuya. Kag umamo psa wpoyena ABC u A, B, G
(cn. 31,0) cumeiipudna y 0ZHOCY HQ HEKY EPABY, WUX0BE CY Cllpa~
ne jeanaxe u o upasuny |CCC) onu cy moaynapnu.
Axo mocMarpaMo JiBa noaynapHa Tpoyraa A, B, C, nu ABC
(c1. 36), BUUMMO J1a je cMep (03HAYeH Ha CHMIHM CTpeJTHIIaAMa),

C G
y B, 4 B | 5 A,
Cnmka 36

y KoMme ciaenyjy TeMeHa jeNHOT M Apyror rtpoyraa ucru. Ta ce
IBa TPOYIJa MOTLY JOBECTH [0 TOKJallaBkha CaMo KpeTameM jell-
HOT 01 BUX ¥ 3ajeqHWYKo] paBuu. TakBa DOAyNAapHOCT 30Be Ce
Heocpeana dopyaapHocia. Mehyrum, xan ysmemo A A,B,C, cm-
MEeTpUYaH U uoaynapaH Tpoyriy ABC,oHIa ce BUIU Ja UM Ce Te-

- Mena pehajy y cyupornaM cmeposuMa. KperameM camo y sajen-

HMYKO] paBEU He Moxke ce /\A,B,C, IOBECTH N0 IOKIaNamka ca
AABC. [la 61 ce TOKIONWIN jelaH O BUX MOpa Ha ce oOpHe
Ha Ipyry CTpaBy— Ia ce npespHe. TaxkBa NOOyXapHOCT CJIMKA
30B€ Ce cuMeiipuynQ LoAyAapHoci.
. [lBe cumeiipuyne cauke cy CUMEMIPUHHO LOAYAQPHE.
3*
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Bexoarsa

1. Hanpratn HeXONAKO CAMETPETHBX CJBKA.

2. loxasata pma cBaka TagKka BaB CEMETpale NyXKE Huje DOHjeNBaKO
yhaeRa OIl kpajeBa Te NyXm, Hero je OJmKa OHOM Kpajy ¢ KOjEM je ca.
HCTE CTpPaEe CEMeTpaJie.

3. Ilokazata pma je caka TadKa, kKOja He JeKA Ha CEAMETpAld yria,
6amxa OHOM Xpaky ¢ KOJAM Ce& Hajas@ ca WCTe CTPaHe CHMeTpale.

4. JloxasaTe #a cy cEMerpaje yHOpeLsmX yIJ0OBa HOPMANXHE.

5. HaBecT® HEKOJMKO TreOMETPHECKAX MeCTa TaTaka.

6. [oxasaTd ma ce ABe cAMETpAYHE IIpaBe CEKy H& OCH CHMETDH]e.

7. lokasatd pa cEMerpaJe JBa yHAKpCHa yria 9@ee HACTY OpPaBy.

8. AXO B DABEOKpDaKa TPOYII& BM&]Y 38jeQRRUKY OCHOBRIY, JOKA-
3aTH fla jeé cBMeTpada Te OCHOBELE OpaBa KOja claja BpXOBe 0Da Tpoyria.

9. JokasaTd Ra ce TeXHMHA JHEHE]a Y DPaBEOKDAKOM TpPOYrJy. Koja.

OAroBapa OCHOBELE, NOKNaNA C& BECHBOM.

10. KakBa je NOAynapEOCT MBa TpOYria EBa KOje CAMETPaJa OCHOBHUE
el paBHOKPaxa 1poyrao? . :

11. Ca mecre ctpame on npaBe L pare cy nse rasse A B B. Habu na
npasoj L ta3ky € Tako, na 36ap AC -+ CB Oyne pajMamn.

12, CmMerpana 0CHOBELE PABHOKDAKOT TPOYTda HpPOIA3H KO3 BPX ¥ HO-
JI0OBA yrao OpH Bpxy. Jlokasarm. '

13. Heka cmMerpane jemsakax yrioBa ¥ 4 =X B y paBHOKPaKOM TPO-
yray cexy kpakoBe y radxkama P m Q. [dokaszarsm na je 4P= BQ.

14, Jate cy y yray POQ nee rtauke M u N. OppeneTe Ba KpakOBEMa
yraa tadke 4 m B Tako, na 36ap M4 + AB A+ BN 6yne Hajvamn.

15. Ako je mara npaBa XY m nBe Ma Koje Tadke 4 m B ca mcre crpa-
Be Te Ipase, OfpeNETH HA TOj mpasoj Ttagky C T1ako, na X XC4A = X YCB.

16. Ilokazato ja cy HOpMasie COYMITCHE @3 [Ba TPOYri0Ba TeMeHa Ha
TeXBIIEY NBHAjYy Xpos Tpehe Teme jeanaxe.

17. Heka je nara ayx AB m meka je C cpennBa Te AyxH. Ako je P
Heka Tadxka BaH AB m P4 == PB, noxasatm pa je PC | AB.

§ 19. KoHCTpYKTHBHH 3analu

Y HwmuM paspenuMa pelIaBadH CMO BEIIE KOHCTDYKTHB-
HAX 3ajataka IOMohy wecmapa u nerupa n Bembain cey up-
ramy. [loroBuheMo canx npBO HEKONHMKO NO3HATHX OCHOBEUX KOH-
CTPYKTHBRWX 3amaTaka, na heMo 3aTUM NPOYYHTH HA CIOKEBU-
JUM 3ajal¥Ma NOTHYHM TOK palallpH pelaBamby KOHCTPYKTHB-

HHX 3alaTara.

1. Kouciipyucaitby cuseinpaay dadie dyxcu. [lonynpedsnkom sehmm on
TogoBRBe pate AymA AB (ca. 37, ¢) omgmieMo Kpy:Kse JYKOBe ca UeHTpoMa
Y kpajesmma nyxm 4 o B. Ilpasa knja c¢naja unpecexe C n D 1mx ay-

—_— .
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¥0Ba cmMeTpania je nyka 4B. TlpaBaisocT KOHCTPYKUHje CE MOXE BPJO AaKo
JoKasars, |
2. Kouciupyucaiwn cusmeitpary datwor yeaa. Ma xojuM moxynpednmkom,
83 1p., 4B (ca. 37, ), onmmeMO KPYKEH NyKk ca LEHTPOM y TeMeny A partor
/ yraa MAN. Oko mpeced-
a O HEAX Tayaka B m C Tor
NyKa €3 XKPaKOBAMA yria
ONENIEMO KPYXHE JYKOBe
jemHAKBX OOJyNpegHdKa,
A B Hpasa, koja coaja mpecek
D 1a pBa JyKa ca TeMe-
HOM yraa A, jecre came-
D TpaJa yraa. lokasard npa-
BUJIBOCT KOHCTPYKUBje.
b A,V Oaiwioj wauxu
Ha upagoj Hoduku Hopma-
Ay Ha wy upasy. On pare
tagxe, 8a up. P (ca. 38, a),
ONMEepHEMO [IecTapoM Ha Ja-
T0j MPaBoj OBe jemaake my-
xm PA = PB, na 3sargm
KOHCTPYRIIEMO CHMeTpany
A nyxe AB. Ta camerpaia
Canmka 87 Omhe Tpaxema Ropmapa. Cnuka 38
HokazaTn.

4. Hs Qaule imauxe san Upase cHyculuily HOPMALY MO wy upasy. U3 na-
Te Tadke A (cn. 38, b) onmmearm KpYMBE JYK LONYOpedsnxa Beber Bero pa-
CTOjame Te Tadke o marte mpase. Heka Taj Ayk ceye mnpaBy y Taukama
P u Q. Tapa je camerpana AB nyxs PQ Ttpaxesa Hopmana, [okasara.

5. Houciupyucaidu wa daioj #pasoj, ca Wemernom y daigo] wauku u ca
odpejene ciipane tpase, yeao jeduawx dawior yeny. Oxo Temena A pator yraa
H OKO Tagre 4, (en. 39) ma maroj mpamoj L ommmemo KpyixHe nyKoBE jensa-
KBX HOJYOPEeIHHKA. 3aTBM OKO Tad-
ke By, rae Ttaj ayk ceve mpasy L,
Ka0 OKO UEBTPA, ONBIIEMO JBYK HO-
ayopessnkom BC no npeceks C; ca
npBaM JyKOM. Yrao Bj4,Cy jensax
je narom yray BAC. Nokasatn.

Kao npumep nornysor
HadrHa penraBama KOHCTDYK-

Cnmxa 39 TUBRMX 3aIaTaxa HapBemheMo
) OB& 3ajllaTkKe.

6. Ha ipasoj AC wahku @awxy wWaro da Je uodjednaro ydasena od way-

xe A na woj upasoy w 0d dailie Wauwxe M.

I. 3a nposanasak pemema npso cMaTpamo na Je samarax pewesn m
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CNOGONHOM PyKOM HAUpPTaMo Oproamxdy campky (ca. 40). Heka je X Ttpaxena
Tayka. Coojamo X ca 4 n M B tapa je A AXM M
paBHOKpax ca spxoM y X . Mehyrem Bpx paBro- ;E

KpaKor Tpoyraa Jexw Ha caMerpaim LF ocro-
pune AM. OBaj Heo pelnaBama 330aTka 30BE CE

Upoyuasare WIW ANAAUIA BANATKA. - A
I1. Pesyntarm aBanmse noxasyjy mam ka- X\F
kO Tpeda H3BPIIATHE Koxclpyxyusy 3anarxka. Cmo- Capka 40

jamo, nakne, Tagke 4 @ M B KOHCTPYRIIEMO CH-
metpany nyxm AM. Osa cede npasy 4C y Tpakenoj raskm X,

[II. Can rtpeba mokasaTw *ma je kometpykusja Tavma, Tj. ma onpehena
Tadxa X 3amCTAa HCOYHABA YCAOBe KOjH Cy HOCTaB/beEd. OBaj Meo pemapatba
3agaTka 30Be ce Joxas. Ilpewa mocaemaum npaeana [CYC] A AEX>MEX,
onakne AX = XM, mro je Tpe6ano poKaszaTy. B

1V. Hajsan TpeSa pacnpasura, fa Jam je 3afatak Moryh y csakom cay-
9Yajy B 3a CBe BPEJHOCTE DOAaTaxa. Taj [e0 peMAaBAmA 33JATKA 30Be Co
pacupassare ANE Quckycuja sapmatka. Hain saparak je nesmozyk, ako tagxa M
7exE Ha HOpMana Ba npasoj AC y Taikm 4. Y ToM cayyajy cammerpana ay-
#B AM ue ceve npaBy 4C, jep 6@ mEave nocrojane B3 Te opeceyse Tadke
nse nmopMaje Ba npaBy 4AM, a 10 je Hemoryhe. Ako ce tasxa M unoxmana
ca TaiKOM A, OENA je 3ajKaTak meodpefen, jep cBaka Tauka nmpase AC ueny-
BaBa Tala TpaxeHe ycaoBe. Y CBAKOM HpyroM ciydajy sajarak ]e Moryh
B onpehes.

1. Homcipyucamau upoyeao, axo je datlia cuipane a=BC, yeao fua oy
ciuipany u pasauxa d=c—b ocillare dse cipane Wpoyeaa ABC (en. 41, a).

I. Haupra ce caoGommom PyKOM
npubigkaa chmka (ca. 41, b). Hexa je
A 4BC rpamxesm Ttpoyrao, 1. BC=a,
¥A4BC =81 AB— AC=d. Ha crpasm
4B on temena A opmepumo ayx 4D = AC
B tapa je BD=d. Tpoyraoc BCD wmowxe
ce KoHeTpymcarm uoMohy crpasa ¢ m d m
3axsahenor yraa . Tpoyrao 4CD je pas-
HOXpax ® InpeMa ToMe Taika 4 je Ba
camerpann ayxm CD.

I1. 3a xomerpyknmjy (ca. 41, ¢) ox-
MepEMO BC=a m xox rTaske B KoBCTpyH-
uweMo X § (safatax 5) m Ba HpyroM xpa-
Ky TOr yraa opmepmMo BD=d, 3artam
KOHCTPYHIUEeMO c@Merpany nyxm CD (3a-
jarak 1). [Ipecedna raska Te cuMerpane
Camka 41 . ca mpoaymemeM crpare BD je Tpehe reme

A tpoyraa. A\ ABC je tpamemm Ttpoyrao.

111. UsBpmEMO can [goka3 faa je KOHCTDYKIEja TaYHa, T|. I& TPOYyrac
ABC samcra 3aN0BOJBaBA HOCTaBbeHE yeaoBe, O EMa CTPABY @ ¥ Ha W0}
yrao B. Pasnmxa nBe ocrane cTpaBe m3gocH d, jep je Tauxa A ma cumerpa-
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am pyxn CD nomjemnako ymamema Of xpajesa C m D, na je AC=AD &
AB—AC=AB— AD=BD=d. Tak0 ¢cMO J0Ka3ald TAYHOCT KOHCTPYKO®Bje.

1V. PemmmMo caj O0BHe IETAKmE, A3 JH je 3a cBe BPEMHOCTH IONATAKA
sagarak yeex Moryh. Crpama a Moxe @MaTH Ma KOjy BpegHOCT. Yrao f mopa
Gatm omrap. jep Be nexm mpema Hajsehoj crpamm (AC < AB), Illto ce Tage
pasauke d @ 0Ha B MoXe 6uTH- Ma KakBa. AKo ce crpada BA Dpolyxm
upeko A y noaynpaBy BL m ma3 taike C cnycrm nopmana CN Ba Ty noay-
npaBy, oaga d=BD wmopa O6mrm Mawe ox BN, jep yrao CDL mopa 6ara
omrap. Kan je BD = BN yrao CDL je npas, a kad je BD > BN yrao CDL
je Tyu. ¥ teMm chydajesama camerpaia Aymxa CD me moxe cehm BD ma npo-
nyxemy opexo D, jep 6ucMo nofsam Tpoyrao ca nsa paBa HM Ca UPaBHM
M TYOBEM YTIOM, & TO Je Bemoryhe.

Us oBux mnpuMepa BHIM Ce, la y peme}by KOHCTDPYKTHB-
HOT' 337aTKa PAal3jIUKyjeMo JEeTHPH Nella. aHaAusy, KOHCIIPYKYlfy,
Aokaz w puckycujy. Kanm je sagaTax NPOCT, aHaJH3a M IUCKY-
cHja MOTY OTHACTH, aJM KOHCTPYKUW]ja U J0Ka3 Cy OMTHM Heno-
B CBAKOT KOBCTPYKTHUBHOIr 3aJaTKa.

Bewoawa

1. Koscrpyncarn cgMeTpally Tymnor yraa.
2. KoBetpymcartn Ay# caMeTpEYBY AATO] AYKE y OLBOCY HA JATY NpaBy.
3. ¥ naToM TPOYIay KOHCTPYECATI BUCHHY K3 HKATOT TEMeHA.
4, U3BpmATE KOECTPyKnAjy cab@pama B OQy3mMaBkba RBa yrJaa,
5. Komcrpyacara Tpoyrao nomohy oBmx moparake: a) a,b,¢; b) a,b,%C;
¢) a.x B, xC; d) a,b,xA (a>b); ¢e) a,bxA (2Db).
6. KoscTpymcaTa paBEOCTpaBH TPOYra¢ NaTe CTpaEe a.
7. KoncTpyscars paBHOKDAKE TpOyrao moMohy OCEOBENE @ yTria Ha
OCHOBHIH. .
8. Komerpyncatm paBEOKDAKE TPOyrao, xal je MOaT KPak W yrao Ha
OCHOBHNY. :
9, KomcrpyucaTn paBHOKPAKE TPOYrao, Kaf je LAT KpaK U yrao OpH BpXY.
10. Korcrpydcars npaBE yrao m yrao on 450.
11. Komcrpymcata mpaBoyrig Tpoyrao moMoky kareTta.
12. Hero movoby XBOOTEGHY3e B KATETe.
13. Hero nomohy karere @ HAJNETNIOr OMITPOr yria.
14. Hcto momohy XmnoTesy3e B OMTPOT yrJia.
15. Komerpyrcarm Tpoyrao nomohy jemse crpame, yria Ba TOj CTpaH®m
A 30mpa [pyre ABe crpase.
16. lare cy nBe mpase Koje ce cexy m jeama Taika. Kpos Ty Tagky
noByhm mpaBy kKoja ca paraM IpaBmMa YHEH [efAaKe YIIOBe,
17. Ha jenmoj ¢rpamm Tpoyraa Hah® TaYky Koja je ICRjeABAKO yHasbe-
Ba O OCTaje [ABe CTPAHE TOT TPOYTia.
18. Kowerpymcars Ttpoyrao nomohy crpase a, BHCHBE he B TeXEmEEe
JHER]E Mg .
19. Koscrpymcarg mnpaBOYTId TPOYyrao noMohy xaTere @ BHCHEE MITO
ONrOBAapa XHUOOTERY3H.



40

20. Komcetpymeatm Tpoyrao, kan je maTa cTpama 4, yrao sa TOj cTpan:
f ¥ TexmmEA ARBjA Mg .

21. KoscTpymcaTd IpaBOyriam TPOYrao nomoby karere H TeXHIIHE JH-
BHje Koja joj onromapa.

22. Ha jemeoj TpOYraoBoj CTpamEE MIH HEHOM opoayxemy Hahm tauky
NOAJéNHAKO yNabeHy OX CYHPOTHOT TeMeHa X jefHOr Kpaja Te CTpaHe,

23. Komcrpymcara tpoyrao momohy crpame b, 36mpa ocrane ABe CTpaBe
a ¢ u Bacane ke .

24. KomctpymeaTta tpoyrao nomohy pasnmxe nBe CTpaHe b-—c, BHCH-
Be hy m yraa 8.

25. Ako oGenexumo orceuxe BD m DC, Ha Koje BHCHEA s = AD ne-
A CTPaHy @ TPOYTia, ca p ¥ ¢, KOHCTPyHCATH TPOYrao MOMObY p, BECHHE
ha B cTpame b. )

v

I‘JIABA v

ITAPAJIEJIHE [IPABE. LlEHTPl/l‘{HA CI/IMETPI/IJA

§ 20. MapanenHe npagre

a. Mozyhrocmi uapanennux apasux

Paruje cmo mepuEmMcany nmapaleldHe IpaBe U HaBeJU 03-
Baky napaiexsoctd (crp. 6). Can hemo nokasartu 1a mapaJdense
npaBe 3aHUCTA TIOCTO]e.

Teopema 30. /[se nopmane wa apasoj (y ucioj pasuu) aa-
paznenne cy. '

Axo cy npaBe p, u p, (c1. 42) vopmamme Ha npaBo] 7T,
OHe ce He MOry cehu, jep Tajga OM W3 Te UpeceyHe Tadke Mo-

p] a, ﬁ2.a2 T
a a 0l g\Se

Cnmka 42 ' Cnmka 43

crojajie JBe HOpMaje Ha mpaBy 7, IITO je IipeMa TeopeMu 12
Hemoryhe. Ilpema. ToMe ¢y mnpase p, 1 p, llapajiesge.

Kan ¢y mam nmate gBe Ma Koje IipaBe p, U p, Y paBHH,
upecedere TpehoM T (cn.43), orna ce npaBa T 30Be wpaHcsep-
sanq. O38a9MMO yTVIOBE, KOje YMHU TPAHCBEP3aJa Ca TIPABUMA
D1 ¥ Py CAoay, By, 71, 015 @, By, ¥s, 0,. 3a Te yriaoBe yuo-
Tpe6/by]y Ce OBH Ha3WBM :
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Yuywpawru yzaosu — T0 Cy yriIoBH a;, 8, f,, y, U3Me-
by npasux.
i Coomauwmwu yeaoBu — T0 CY By, 71, Oy, Os.
Caenacnu yenosu — cnojballlbd M YHYTPAIllbH yrao Ha.

a ep3aJde, aJan T a as,
HCTO] CTPABM TPAHCR P Ca pasHUM TeMeHHMa:. a, U .

By ¥ By, vy ¥ ya, 0, U Gy

% Hausmenuynu yznosu — nBa OMIO CIobaldlba, OWIO yHY-
Tpalllfba yIyla Ha PasHAM CTpaHaMa TPAHCBepsale M Ca PAZHUM
TeMeHHwa' ag Woys, fr M Oy, 7, U ag, Oy U B,

5 Cyupouinu yznosu — 1Ba yByTpamH:,a WIN JB2a CIOJball-
ha yria Ha HCTO] CTPaHM TPAHCBED3aJe M Ca pasHUM TeMEHHMA!
o, U B, fi ¥ ey, y U Oy, 0, W 7,.

Teopema 31. Axo cy y upecexy Ase dpase (p: U p2) €a Tpe-
tom (T) 1) caznacui yznoBu jJegHAkU, Ul 2) HAUSMEHUHHU Y2I0BL
jeanaxu, uau 3) cyupoliHii y2a0BU CYUTeMEHIINL, OHAA CY e aABe
ipage (p, u ps) napaiesnwe. :

IlpernmocraBumo, Ha np., Oa Cy IBa carlacHa yria o, Uz
jenmaxu. [lorasaru na ¢y nmpase p, M p, napafeige.

Yamumo, na ce, CyNpoTHO TBphemy, npaBe p; U p, CeKy ca
OHe CTpaBe TPAaHCBEP3aJe Ca Koje Cy YyrIOBH a, M o, (CI. 44, a).
Tana je y Tpoyray
MAA, yrao a, cno-
JbaIlbY, & yrao a, y-
HyTpaIlmH BeMy He-
cycenun yrao. llomro
je mo Teopemu 14 y-
BEK CNOBAIIHH yrao
KOIl TpoyrJia Behu ox
CBAKOT .YHYTpalltber
HecycenHor, Mopa 6u-
TH a, > o, & TO
TIPOTUBPEYH TIPETIO-
craBny. HMcro rTako

r o a,
npaBe p, 1 p: He MO- ! <
ry ce cehu mHU ca cy- /’/ A;
IIPOTHE CTPaHe TPaHC-

Bepsane OX OHe Iie Canka 44

Cy yTioBM, HA IIp. ¥

Tadkyt N (ci. 44, b), jep Tana Ha OCHOBY TeopeMa 5 u 14 Mopa

CUTH ;> ay. I[arcne npaBe p, U p, He MOry ce cehuw HA ¢

Koje CTpaHe TPaHCBepaale — OHE cy napanesne (ci. 44, ¢).
Bpao ce naxo, ma crmwam HauMm, Moske A0Kas3aTH M Tad-

HOCT OCTAJMX [e/I0Ba OBE TeopeMe.
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b. Koncpykyuja uapanenwe apase pailoj apasoj xpos Aa-
my waqky

Bumesu ¢M0 y HAKUM paspeaiMa, Kako ce 1oMohy TpoyraoHu-
Ka ¥ JIemIpa MOMKE TIapaJlellHuM foMepameM NoByhn mapasienda
npaBa 1aToj NPBOj LKPO3 HAaTy Ta-
yky A (cn. 45, a). lloxasahemo
call, KaK0 Ce 0Ba KOHCTDPYKIH|a
MOsie M3BPIOHTH CaMo JIOMohy
rmecrapa ¥ JemHupa.

Ha naroj npasoj L (cx. 45,b)
y3MeMO Ma Kojy Tauky 5 (camo
na He Oyne NonHOAjEe HoOpMaJe
cnymreHe M3 Tadke A4 Ha Tpa-
By L). llomynpeynurom AB onu-
meMo IBa KPYsKHA JyKa Ca leH-
tpuMa y A u B. Kpyskeu ayx
ca 1eBTpoM y B cedue mnpasy L,
Aa np. y tauku C. Iloaynpeu-
koM AC oxo Tauke B Kao
LeHTpa onwmemo Ayk. IIpeceuna
Tayka D OBOI' JyKa Ca JYJKOM
ONMCaHMM OKO A je Ha TpaskeHO]

Canga 45 napastensoj npaso] AD . [loxasa-

TH TAYHOCT KOHCTpPyKHOHje Ha

ocHOBY npaBusia noaynapHocts [ CCC] u reopeme 31, cmarpajy-
hn AB kao TpaECBep3aJy.

e. Akcuoma mapanennux

Iloxasanu cMo Ha TapajiesBe NpaBe MOCTOje, ald je HeMo-
ryhe mokasaTH Ha OCHOBY CBMX TPETXONHUX TeopeMa HAa TOCTOjU
camMo jenHa TapaJjelHa IpaBa Koja ce Moxke NOByhU Kpo3 AaTy

TAYKy BaH OaTe TpaBe.

Mszoro sexoBa mnpe Hac jom Eyxisn je ypmieo, Ia ce Teopuja mapa-
JeNEAX OpaBAX He MOKEe M3BECTH, AKO Ce OBO He YBeNe ka0 AKCHOMA (e3
Ioxa3a, BrJO je BAile OOKymaja, Ia ce TO JOKaxe, ald cy Haj3an, seh mo-
wenytys, H., H. Jlodauescxu n J. Bosaj N0Ka3aly fa ce TO Ae MOKE MOKA3ATH.

Kaxo ce 0es Tora ue Moxxke NOKa3aTH Bedukn O6poj Teo-
peMa, YBOIH Ce axcloMa TaApaienHux:.

Axcuoma V. Kpos gaTy Tayky BaH TatTe nmpaBe
opolJa3M CaMoO jeIHa NapalelHa NpaBa.

Teopema 32. Kag upasa ceve jeguy ox iaapanennux uapa-
BUX, OHQ ceéde U py2y.
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Hexa npasa L cede mpaBy p, || p, y Tausn A (cn. 46).
Kan oma me 01 cekna M mpaBy p,, omAa GHCMO Kpo3 Tadky A
, ~¥MagM nBe mapallefHe Ipase NpaBoj p,

a To je npema akcuomu V HeMmoryhe. [la-

A p, ke, mpasa L Mopa cehyu ¥ npasy p..
Teopema 33. /[se apase aaparenne

wipehoj napaienre cy u mehy co6om.
P Hexra cy npaBe p, m p, mapanenne
Graxa 46 npasoj p, 1. p, Il p 1 py I p (eI 47) 1

Tpeba moxasaTH Aa je py |l p,. AKo mpase
1 ¥ ps He Ou Ouue mapasenqHe, Mopale 04 ce cehd y Hekoj ray-

KU .K. Taga 61 u3 Tauxe K mo- o,
CTojaJle HIBe IIpaBe p, U p, 1apa- el
JellHe TpaBoj p, a TO je Tpema o _~K

AKCHOMY DapaJeJHHX HeMoryhe.

d. O6puyiie weopeme mieo-
pemama o mozyhrocwiu aapanes-
HUX @pasux

Teopema 34. (O6pryra teoperu 31). Axo cy ase aaparen-
He dpase (p, u p,) ipecevere wmpehiom (T), mana cy: 1) cazaacuu
YesnoBu jepwaxn, 2) HQUaMEHUYHU Y2JI0BU JefHAKU U 3) cyuapoid-
HU y2/08U CYTeMEHITIHIL.

Hera cy mse napamenze npase p, u p, npecedere tpehou

P

Counxa 47

[JIaCEH yTIOBU «, U a, jeJHAKH.
[IpernocTaBMMO CYOpPOTHO,
na a, & @, HErO 14 je Ha mp.
ay >e,. Tama ce koo Tauke
Az MosKe KOHCTDYHMCATH yrao e,
ca MCTe CTpaHe TpaHcBepaase T
Kao U ay. [Ipyru meros Kpak He-
Camka 48 ka Oyne npasa p'. Y ToM ciy-
) gajy Cy 3a IpaBe p, ¥ p, ca-
INIaCHM yIJIOBM JeNHAKH, M IpeMa TeopeMH 31 oBe nBe TpaBe
napanense, Tj. p; | py'. [Hakie, Kpo3 Taury A, UMaJH 6HCMO IBe
npaBse p, ¥ p,’ mapalende npaBoj p,, 4 To je Hemoryhe. Jo
MCTOT 3aKJby9Ka OHCMO JOWIIM, aKO NPETIOCTABAMO, Ia e
~ay<a,. Ha Taj Baunm ocraje camo tpeha wmoryhmoct, na je
@, = a;, 10 Je Tpebato noxasarw. Ha caugam mauma Mory ce
MOKA33TH ¥ OCTAIN JEJNOBH OBE TEOpEME. '

Teopema 35. (O6pryTa Teopemu 30). Axo wexa apasa (1)
Cuoju HOPMANHO HA jeanoj ox aapanennux apasux (p:), ona je
HOpMAIHA U HA Apy20j (p,).

T (cn. 48). [lorasatn za cy ca- .

Y WE——
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Hexa je npasa 7 (ca. 48) ynpaBra Ha NpaBoj p,, a Tpeda
JOKa3aTH Ia je ynpaBHa W Ha 0paBoj p,. Kako cy npase p; u
D, Tapalelge, la CalJIaCEU yIJOBH Mopajy OATH jeNHAXH, To je
a, — a,. MehyruMm y cayuajy yopaBzoctH o — 90° mna u
yrao a, — 90° 1mto je TpeGaJo [0Ka3aTH.

Teopema 36. Axo cy aBe dpase (p, u p,) Lapareane, OHAQ
je wopmana (T,) na apasoj (p;) uapanenna Hopmanu (T,) na
Apyzoj upasoj (ps). , -

Hexa cy (ci. 49) npase p, u p, napaiense M HEKa je

T, L ppu T, L p,. llpema teopemu

T T 35 Mopa Ouru T, | pp,a Tana Io

! 2 Teopemu 30 Mopaburn 7, || 7., mTo

X p Je Tpebaro JoOKasaTH.

" [locneguya. [ise apase, HOpMAIHE

\ p, HaABema upasuma KOje ce cexy, mopajy
2 ce cehu, jep He Mory OuTH napajeige.

Camka 49 : e. Eyknunos nocmynait

Teopema 37. Axo cy gse apase (py U p.) pecevere mpetiom
(T), a ynydipauiret: Cyapoming y2a0BU HUCY CYUICMEHIIHU, IpaBe
(p, u p,) cexy ce ca OHe cilpane WPAHCBEP3aae, zje je 36up cy-
apoiHuXx y2/708a Marld og 2d.

Heka cy npaBe p; 1 p, (ca. 50) npecevene Tpehom (7) n
Heka je 3011p IBa YHYTpalitha - o
CYUpOTHa yIJaa, Ha Np. e U [, M
Mamn on 2J. Tana npage p, u p,
He Mory OnTH TnapaJeine, jep
Taja 61 CYyNpOTHHU YIJOBH oy U fy
Mopasu, To Teopemu 34, OurH
CynJeMeRTEM, T]. e, L f, = 24, o,
& TO. NPOTHBPEYH NPETIOCTABLN. 2 - \2,
IlpaBe p, 1 p, HE Mory ce \ ]
cehn HM ca 0He CTpaEe TpaHC- \ ;
BepsaJe, TAe HHCY YIJNOBY a; M N J/
Ba. Axo 6u ce oBe Cexle C Te g
cTpaHe y Tauku K, ompa Ou y e
Tpoyray 4,d4,K, no TeopeMH 14, Cnmka 50
Mopasgo OuHTH fi, > d;. Kaxo Je
a; + 6, =24, wunMamm OHCMO e, + B, > 2d, a TO TPOTUBpEUH
npernocTaBUi @, + B, < 2d. [IpeMa tome npaBe py ¥ ps Mopajy
ce cehn y jemHo] Taykum M Koja je ca cTpaHe TpaECBep3aie Iue
Cy JTIOBH o, ¥ S,

IIOIcaaéﬂz CMO OBY TeOpeMy Ha OCHOBY aKCEOMEe NapalefHHX, Kako ce
10 00EYHO YEEEW y nasallme Bpeme. MehyrmM, Moxe ce, 0GPBHYTO OBA TEOpPEMA

~1
I

a4 p2 A,
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y3eT: K80 AaKcHOMa, 0a Balla aKCEOMA NApPajeNBEX [OKa3aTh Ka0 Teope-
Ma. Y nomersyram EykampmoBeM ,HEievesrmMa“ 0Ba TeopeMa je y3era kao
akcAoMa E® cTora ce 30Be Kyrwaudos wocliyasai.

Bex6arwa

1, Nosyhr pse npase L w M m mmxosy TpamcBepsany N, osBaduta
<Be yraoBe ca 1,2,3 ura. 10 8 ® HaOm@caTH CBe BpPCTE YrioBa. .

2. HaGpojutm cBe Teopeme o mapaiielldmM IIpaBEMAa KOje Cy HOKa3aHe
IIpe akcEOME O IapalleHEM NpaB@Ma, B OHEe Xoje Cy L0Kasame mocJe.

3. Axo y mpecexky pnBe npase ca TpehoM cariacadm yriIOBHE any jea-
BaKd, IpaBe HECY napajeine. Jokasatm.

4. AKO y mpeceky nOBe npase ca TpehoM HaH3MEHHIHE YIIOBH HHACY
jemmaku, npaBe HACY Dapanense. [okasard.

5. Nara je npasa L m tagka 4 BaB Te IpaBe. Koacrpyncam Kpo3
rauxy 4 1) sopMany Ba L m 2) mapaxeansy mpaBy ca L.

6. Kpo3 TeMme TpOyria CyopoTHO OCHOBALE KOHCTPYHUCATH DpaBy napa-
JIeJIHY €3 OCHOBHI{OM. ‘

7. Hero To ypaudaTH KO PaBBOCTPAEOT TPOYTNa jelHAM OTBOPOM MIECTapa.

8, Ha kpyry ca uemtpom y O mare cy nee tauke 4 B B. Kpos re
‘TaYKke NOBYhE mpaBe mapadenBe cmMerpand yriaa A0B.

§ 21. YrioBn ca napaJIeJHUM H HOPMaJHHMM KPaKOBHMa

Teopema 38. VzioBu ca zapanennum Kpaxosuma cy ual
Jeanaxu uau cyianemMeHiunu.

Hera -1 (cu. 51) kox Tavke A M yrioBu X2, <3, <4,
<5 Kopm Tawyke A, uMajy mnapaderHe Kpakoe. (benesxnMo Ha
KPaKoBUMa CBHX yIJI0Ba CMep ON TeMeHa CTPeJUloM U Tala cy
-00a mapa XpakoBa KoOJ yrioBa L1 M <C 2 HCTOI CMepa, a KoxX

yriaosa <C 1 M <4 CyNpoOTHOr cMepa.
Kon yriaosa <t1 m 93 u Kom yriosa
/< /< <x1 1 95 jenarm map KPAKOBA UM UCTH

/ 6 cMep, a ApYry¥ Inap CyNpoTHH CMep.
IIponysxumo 3ajeHAYKA KPaK yriIo-
Ba 9C2 M 3 o npeceka B ca Hena-
paJIeIHMM KpakoM <K 1 M 1ocMaTpamo

3 2 yrao o3gadeH Ha cauuu ca 6.
f MehytuM je <1=<6 u1 <F2=<6
4/ 15 Kao0 CarJlacEY YIVIOBU, Ta IIpeMa ToMe
H < 1=<¢2. Hcro Tako je U <xl=<4,

Camka 51 jep cy yraoBu <x2 u <4 ymnakpcau. Tu-

Me CMO [OKa3aJd Ia Ccy JIJOBH ca Ia-

‘PANIEIEMM KPaKOBUMa jegHAKWU, aKO Cy MM 004 Iapa Kpaxosa

unu uciioz uau cyapoiwrnoz cmepa. Bpio naxo je nokasatd, na

je¥l4+<93=2d n <14+ <5=24d, mro 38AYU: Na CY YIIOBU Ca

TapaJle]HNM KDAKOBUMA CYIZJIeMeHTIHIL, aK0 UM Je jezaw aap kpa-~
KoBQ ucwoz cmepa, a Apyzu uap cyuapouinoz cmepa.
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Teopema 39. Venosu ca HOpMANHUM KpakoBuMad Cy Ul
JeAHAKU Ul CYHIeMEHIUHIL,

Hexa <x1=<PAQ xom rauke A (ca1. 52) U yriaoBH
<x2, %3, x4, <5 Kox
Tayke A, ¥Majy HOpMaJHe
kpakoBe. [oHCTpynmewmo
Kam Tauxke A yrao P AQ,=
=<6 Yuju Cy KpakoBU
. AP, 1 AQ, BOpMasnHM Ha
KpakoBe <L 1. 3a KpakoBe
<6 ysehemo oHe moxynpa-
Be OI HoOpMaJja Koje ce 1o-
fujajy oOprameM KpPaKOBA
<X 1 8a npaBu yraoy UCTOM
cMepy. Axo - yrao PAQ
03HAYMMO ca a, OHNA je X14-a=du <6 +a=d, u npeMa
TOME <l—<):6 Yrao 6 U yruoB¥ Kan TauKe A, mMajy napa-
JlelHE KpaxoBe Ha OCHOBY TeopeMme 30, nma je <X 4——<):6 ona-
KJe ce nobuja ¢ o63WpoM Ia je <t 1_<):6 Hajsan <r4=<1.

Cimka 52

" Ha cauvyaH HAaYuE Ce MOKe JOKasaTH Ha je: <X2=<1,

34+ x1=2d, <54 <¢1=2d Tame je Teopema JoKasaHa.

Bexoamwa

1. Hanprare ne koce npase. OHe jene paBaH Ha JeTApHE obgacTHd,
Y cBakoj 06NacTH HAUPTATH IO [BA yria ca NapadelBHM KPAKOBEMA, AJH
Tako Ha, y upBoj ob6nacrm ofa mapa KpaKosa 6y@y mCTOCMEDBH, y Opyroj -
obiacrTH . 06a mapa -KpakoBa pasHOCMEDPEH, Y Tpehoj m 9ersproj jemam map
HCTOCMEpPAaH, a JPYyTH CYNPOTHOCMEpaE caM0 Ha pa3He Haddme.

2. ¥ obaacta TYyOOT yria y3eTH [86 Tadke 3a TeMeHa yriosa kojm he
AMaTH HOpDMAlBe KpakoBe ca npBEM yraoMm. Kom jemBOr TeMeBa HaupTaT:
Tym@ yrao, a KOJI APYrOr “OIITPH.

§22. 36up yriaoBa y TpoOyTay

Teopema 40. 36up yznosa y @poyzny usHocu 7B apasa
yaia.

Hexa je ABC (cn. 53) Ma Koju Tpoyrao 4Yuju Cy YrioBU
a, B u y. Tpeba nokasaru na je

L . C M
- atfty=2d.
: Kpos reme C moByge ce npasa LM ma-
panensa ocHoBuuu AB. Tana je
) f A . X LCA+ X ACB+ <X BCM=2d,
Crmxa 53 - ~npema mocaennnu [ reopeme 3. Kaxo je

J LCA =a (samT0?), LACB=1y u
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X BCM = 8 (3amTo ?'), TO MMaMO
a4+ f +y*2d=180°,
mTo je Tpebalo IOKa3aTH. _ _
ocnequya 1. [sa yzaa y wmpoyeny 0Apebyjy mpehu y2ao u
fpema mome, ako Cy ABA yeaad jeanoz wpoyeaa JjemHaku ca ABa
yena Apyzoz Wpoyaad, OHAAQ Cy U pehu yeno0BU mehy cobom jen-
HaKU. :

2ny usHocu apasu yzao uau 90°. ‘

Tocaequya 111, 36up owdlpux y2/08Q y Wyuoyzs0M wpoy-
2ny marll je 04 upagoz yaid.

TMocnequya 1V. Y pasHokpaxo apasoyziiom mpoy2ay . CBAKU
owiapu yzao usHocu o d usir 450.

[ocnequya V. Y pasrociipanom @poyz/y je cBaku y2ao 2led
uny 609, ’

Teopema 41. (Yonmreme TeopeMe 8 0 NOAYAAPHOCTU
TpoyraoBa). [sa @poyzaa Cy HLOZYAAPHU, AKO umajy jeaHake o
jeaHy cmpauwy u ABQ MQ Koja y2/d. } ’

Hexa cy, Ha Tp., jeHAKM OBa yria KOJU HUCY o0a Hale-
rm, Hero je jemam macnpam Hare crpame. Tada mpema mocie-
mnun | Teopeme 40 1 OBM ADYIH Hajgerdd yrjIoBM ¥ [eNHOM M
IpyTOM TPOYTIy Mopajy OMTH jeilHAKHM, a TO 3HaIM la Cy Tpo-
yrau noxyaapeys no npasuay [YCY]. : : 7

OBO MPaBIJIO O NOTYIAPHOCTH 03HAUABaHEMO KPATKO [CYY],
IMTO Ce YHTa: CTpaHa, yrao, yrao.

Mocaequya 1. Ilpasoyzau @poyz0BU €Y TOAYAAPHU, QKO
uMajy jeanaxe xuimomienyse U- Lo jenan Oowpl yzao.

[ocnepuya 11. [Ipasoyzau @wpoyenoBu Cy LORYAGPHI, aGKO
umajy jemHaxe Lo jegHy Kawleiry u uo jeaan Ma Koju owiptl y2ao.

Teopema 42. Csaku c@opauinl y2ao Wpoyend jeAHAK je
30upy ABA YHYWPAUIA HECYCEAHA ye]d.

2 Y rtpoyray ABC mnoByue ce, Ha Ip.,
xpos Teme C napalena ca OCHOBUUOM AB
(cn. 54). Tanma je cOooballbU yrao y, =
=:d, 4 0, MehyruM je 6, =f ¥ 6, = a(3a-
mTo ?), Ma je IpemMa ToMe

 o=at g,
mto je Tpebalo NOKA3aTH. _
Opa TeopeMa ce MOJKe CMaTpaTH H
Camka 54 kao nocaeguua rTeopeme 40.

IMocaeguya 1. 36up owilipux y2n08a y upasoyznom wpoy~
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Besx6arma

1. Hammcatm ofpacue 3a onpehusame: 1) Tpeher yrua y Tpoyray, ako
¢y AaTa fBa yriaa, 2) yria Ha OCEOBHOH pPABHOKDAKOT TPOyria, ako je gar
yrao npE BPXYy, 3) yria IpPH BpPXY PaBHOKPAKOT TPOYIia, aKo je HOAT yrao
Ea OCHOBHIH. :

2. ¥V tpoyray cy mara psa yraa. Hahm yrao msmehy cmmerpana tex
yriioBa.

3. ¥ rtpoyray cy mara aBa yrua. Hakm yraose kKoje rpama camerpana
Tpeher yria ca CynopoTHOM CTPAEOM.

4, Y Tpoyray ¢y nara nsa yraa. Hahm yrao kojm 9mEH cmMerpana
jeABOT OX TEX yIJIOBa C& CHMETpajoM Tpeher yria.

5. llokasaT Ra CHEMETpaJa yria y TPOYTAY YHHE Ca CYOPOTHOM CIPA-
BOM [1Ba yIria 4YEja Je pPasiHKa jeMHaxka DA3NUNA YyIJI0Ba TPOYIJAA HA TOj
CTPaHX.

6. Yrao mamelhy cmmerpase jensor yraa y TPOyriy W BHCHHE H3 Te-
MeHa TOr yria jefBak je NOJypasjENE OHA Npyra [Ba yriaa y TpOyray.
HoxasaTa. ‘

7. oxasard A& je cAMETPalna CIOJBAMEEr yria Opd BPXY PaBEOKpA-
KOT TpOyria napajelEa OCHOBHIE,

8. Hokasarm (oOpEYyTO 3ajaTKy 7) ma je IpaBa, IOBYYeHa KpPO3 BPX
PABHOKDAKOT TpPOYTJaa IapajielH0 OCHOBEIM, CHEMETpala CIO/bammber yria
OpHE BpPXY.

9. Jlokasarm na je KON NPABOYIIOT TPOYIJa Ca jeIBEM OMTPHEM yriaoM
on 300 xmuoTenysa asamyT Beha 0] Mame Karere,

10. [lokasaTs pa CHEMETDaJe OMTPEX YIJI0BA y NPABOYIIOM TPOYLay
gpge yraose of 1350 m 450,

11. okasats Xa XHNOTEHY3HHA BHCHEA y OPABOYTJIOM TPOYINY Reld
NpaB® yrao Ha IBa yria jeJHaKa OMTDHEM yIJA0BEMA TPOYIia.

12. Joxasars Ha je XHENOTeHYy3@HA BHCHHA Y PABHOKDAKO UPABOYIIOM

TPOYIay jeNHAKA KATETH.

13. JokasaTH ma cEMETpPANa JHYTPAIEEr YyTIA& ¥ PASHOCTDAHOM TpPOY-
Iy Hend CyNpOTHY CTPABY HA NBA HejeJHAKa [ela TAKO Ja je sehm meo y3
Behy crpamy.

_14. KomeTpymcaTh IUECTapOM M JEHAPOM OBe yriaose: 1) 600, 2) 300,
3) 150, 4) 750, 5) 1200, 6) 1509, T) 450, 8] 13859, 9) 67030, 10) 1120307,
11) 220307, 12). 157030’. )

15. Hekxo je Ba 0Baj Bay@a ®3Beo, Aa je y Tpoyray 36mp yriaosa 24d.
Hexa je 36up yTJOBA y TPOYIAYy . AKO Ce COOjE HEKA Tadka y YHYTpaII-
BOCTH TpPOYIJIa ca TeMeHHMa, JNoOmjy ce TpH Tpoyria umju je 36mp yriosa
3z . 36up yraosa kOx Tauke je 4d, ma mpemMa TOMe

3z —4d ==, onakie r=2d.

Ilpm 0BOM pokasy HEje ymnorpe(/beHA AKCAOMA mAapPajesiHEX, a KaKO CMO
pex:1a Ges me ce 0Baj cTaB He MOxe HOKa3ard. ['fie je rpeiuka?

16. JoxasatE [a je y paBHOKDAKOM TpOyIiy Jyrao mamely OCHOBHU®
A BHCHHE, KOja OAroBapa KpaKy, HONOBHHA yria NMpE BpPXY.
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17. Komcrpyacarn tpoyrao nomoky: 1) a, X 4, £ B; 2} he. X B, X (C;
3) b, ha, ¥ B.

18. Ha wopmaam n3 tauxke B na ny® AB gahm tagyky M non ycnosom
na je MA =2MB.

19. Komcrpymcarn paBrOkpaka Tpoyrao momoby BmcmHe ho k0OJa onro-
Bapa ocwoBOuE n ¥ B Ha 0CHOBBUW. ’

20. Konerpyacarn paBmocrpasn tpoyrao momohy smcmme.

21. KomcTpyuncatst paBHOKpakd TPOyrao nOMohy BECHHE 1UTO OArOBapa
Kpaky H yria Ha OCHOBBLH.

22. Koncerpyucato npaBOyrig TpPOyrao, Kal ce 3Ha:@ 1) omTpm yrao
BUCHHA KOja OATOBapa XHNOTEHY3m; 2) OMTPE yrav i XBNOTEHY3a; 3) OHITPH
yrao m machpaMHa kareTa; 4) omrTpd yrao u 30Bp KareTe H XAnoTesy3e.

23. KoscTpymeaTn ChnMeTpady yraa LBe NpaBe KOje cé cexy Bal xap-
Taje uprama.

24. Korcrpyncata paBHOKpako INpPaBOYyra@m TPOyrao kall ce 34a 30Bp
KaTeTe W XENOTEHY3eE.

25. Komcrpymcars tpoyrao moMmMohy crpawe ¢ m 36mpa s=b-}¢ n
pasnmke d =b-—c nBe OCTaje Crpase.

26. Komcrpyneara Tpoyrao nomoby crpage a, 30Mpa m pa3jmke yrioBa
Ha TOj CTpavwd.

27. Konerpyucarn upaBy Kpoa pmary Ttadky A Tako, Ha Ol ABe jaTe
taske B m C mMa jeguaka pacrojama, aidm Aa Tadke B m C nexe ca pasgmx
CTpaHa Te NpaBe.

28. Komcrpyncarno Ttpoyrao, kall ce 38a FeroB O0WM H ABa Ma KO-
ja yraa. ‘ '

29. Konerpyncarm tpovrao, kap ce 3ua 306mp OBe crpane a4 b, Bmca-
Ba fip W yrao a.

30. Koucrpyocatn Tpoyrao, xan ce 3ua o6sM a -+ b+ ¢, BHcBHA he B
¥rao a.

§ 23. LlenTpu4Ha cumeTpuja

A, HBe Tauxe 4 u B Cy cu-

B ¢ Melupuqne Yy OAHOCY HA WAYKY
B S M, S (ca. 35, a), ako nesme: 1) Ha,
a » neroj wpasoj ca S, 2) ca pasnux
A CTpaHa 05 Te Tayke W 3) Ha

S Y HUCTHM pacTojamuMa on ' S.
A Hauprato aBe Tavke Koje He sa-
n0BOJbABAjY JIPBA YCJAOB, & 3a00B0OJba-
2 Bajy ©CTala 3BA YCJAOBA, D& JATEM
A b M, NBe TaukKe KOje 3aJ0BoJ/baBajy IpPBH
& yCJI0B, a He 3'a110'BOJ_baBajy OCTaJ.Ia IBa
ycaoBa: n Baj3alx OBE TadKe KO)e 3a-
D0BO/BABA)Y U IPBU B OPYIU YCI0B, aAl He 3amg0BOoJ/baBajy tpehn ycaos.

aoka b

Tauka S 30Be Ce yenwap cumempije, a CaMa CHUMETpHja
OBe BPCTe yeHpUHHA cuMmemupuja.

AKO ce 33 cBaky Tayky CIMKe Mose Bahm mpyra radxa re
ncTe CIMKe CHMeTpPHYHA y ONHOCY Ha HEKY Onpeheny Tadky,
cauKa e cumelpudna y ognocy Ha @y wauky. Ha np., Hauprasa
KpuBa JUEUja (CI. H5,b) cCHMETPUYHA je ¥ ONHOCY Ba Tadky S,
jep cmakoj Tauky M oxropapa caMerpudyHa Tadxa M, y ommocy
ga Tadky S. McTo TO Baskm M 3a IBe Pa3NMYUTE CIHKE CHMe-
TpUYHe y ONHOCY Ha HaTy Tauky. Ha up., nse ayxu ABu 4,B;
cuMeTpUYEe Cy y ONHOCY Ha Tauky § (CI. 53, ¢) KAKO TO CIe-
nyje W3 OBe TeopeMe ! : '

Teopema 43. Aysu koje ciajajy xBa uapa wa4arxa, cume-
Mpu4HUX Y OAHOCY HA uc@y Waxky, cy: 1) jexgnake, 2) uapanen-
He U 3) YeHuIpu4HO clmelupuyHe. _

Heka cy A4, ¥ B, nBe Tadke cHUMeTpuyHe Tadkama 4 n B
y onmocy Ha tauky S (cn. 55,¢). A SAB=/\SA,B; npema npa-
puny [CYC], onakne cienyje 4B = A,B,, 7j. jeIHAKOCT IyKM.
QOcum Tora Mopa OMTH 9T A= <904, a KAKO Cy T0 HaU3MEEMT-
HYM yIJ0BM KoX mpaBux AB 1 4,B, m rpaHCBep3sajse A4, 10 TI0
teopemn 31 Mopajy Outu npase AB u A,B, mapanease. Haj-
3a], 74 Ce JOKaske joII M na je AB cumerpuydo 4,B, y ongo-
cy Ha Tayky S. Y3BMHMO 3a TO Ma Kojy Ta4yky M Ha NpBO] Iy,
criojnMo je ca TagKoM S M MPONyHKMMO NpaBy MS 10 npecexa
M, ca nyxu A B,. Tana m3 nomymaprocTd Tpoyriosa MAS u
M,4,S =a ocHoBy npasuna |¥CY ] umamo SM= SM;, IITO 1O-
TBplyyje cumerpuyrocT Tavaka M u M, Ilomro je rayka M Ma
xoja Tadka, nymu AB m A B, cuMerpuiHe Cy y ONHOCY Ha
TauKy o.

‘Teopema 44, /[IBa yeHIIpuyHo CcUMETIPUYHA TPOY2AA He-
"ocpeaHo ¢y ToAYAAPHIL.

Hexa ¢y nBa Ttpoyrma . ABC n A,B,C, (c1. 56) cume-
TPHYHH § ONHOCY Ha Tady- . c
xy S. Tpeba noxkasaTu Ia A,

Cy HeToCpeNHO NOoAYNaPHU.

Ha ocnory Teopeme 43 cBe

cTpaHe jelBOI Tpoyria jen- B B,

Hake Cy CTpaHama Ipyror

TPOYrA& W TPeMa NPABUILY A

[CCC] tpoyram ¢y mnoay- C,

napau. Ha cy Tpoyriu se- Cauxa 56

MOCpeHO 1104y AapHM BUIK

ce, mro ce obpramweM Tpoyraa A B, C; oxko rayke S 3a 180° y

PaBHU CIHKe TPOYTJIOBH TIOKJIANajy. Saucra I0CIe TAKBOr 00pTaba
' 4*




52

Tayka A, 7nonasu y moxaoska] radyxke A4, a Tavyka B, 3bor jemma-
KocTH yraosa 4,5B, 1 ASB u jensakoctd SB,=S8B nonasu y
noaoxaj Tauyke B. Mcro tako mosasm ¥ Tauka €, y I0J0Ka]
rayke C. IlomrTo npm TakBoM oOpTarmy TPOYyrao ocraje y PaBHU
CJHMKe, DONYyNapHOCT je HemocpenHa. A

Ha civdal® HavduH ce Moske NOKas3aTH lla Cy HENOCPeINHO
OonyZapHe YONIITe CBe CJIMKE CHMeTPUYHe y OJHOCY Ha Jary
TAUKY. :

Bexxoara

1. HaupraTa noBe cigke ca LEHTPOM CEMETPH]® — jedBY, Koja EmMa oCy
CEMETpHje, B NPYry KOja BHEie OCHO CHMETPHYHA.

2. HaBectm mpEMep clIEKe KOja AMa BHIIE O0CA CHMETPH]e, a HEMA LEH-
Tpa cEHMeTpHje.

3. Jloxa3aTH na NEHTAP CHMETPHje MOpA JIEXATH B4 OCH CHMOTDH|e, KO
je cumka OCHO cEMeTpHYHA.

4. JJokasaTm Ja, aKo CIHKa BMa LeHTap CHMETpHje H JeflBy OCy CHME-
TpEje, ORA EMa B Apyly OCy CHMeTpH]e.

5. Tme ce Banasm NeETap CHEMETpEje OBA jeJHAKA Kpyra KOjE ce
He ceKy ?

6. 3aITO TPOYrao He MOKe OPTE NEBTPEIRO CEMETPUIHA CImKa?
(HcxopreTaTE TeOpeMy O CHMETPHIHOCTHA AYXH).

7. Ira je cmMeTpaYEa CIMKA 3a OpaBy y OAHOCY Ba Tadky: 1) ua
TOj OpaBoj ®m 2) BaH Té mpase ?

8. Konmko meHTapa CEMETpEje HMa CIHEKa OX Bé HapaleilHe Ipase?

9. HanpraTe BexE d9eTBOPOYrao ¥ HmeMYy CHMETDHYAR ¥ ONHOCY Ma Ha
X0je BeroBo reme. J[0kas3ary 4a cy THE 9eTBOPOYTJIOBH HENOCDPENEO HOXYIApPHH.

FrJABA V

MHOTrOYTrAO. YHETBOPOYTAO

§ 24. MHuoroyrao. [injarosaje ¥ yrioBu y MHOTOYTly

Pannje cMo meQuHMCAIN MHOIOyrao Kao 3aTBOPEHY M3JIO0M-
JpeRY JUEHHM]Y, HA p., MBoroyrao A,A,...AA, (cu. 57). Maoroy-
rao IeNu PaBaH Ha IBe o0JacTyl
TI;&[I]H:& ofnacT IWHW HOBPUIUHY
MHozoyena. Ped ,,MHOroyrao‘,
Karo CMO HaBeJY, O3HadYyje He-
KaJ ¥ TOBPIIMEY MBOIOyria, M
Taja Cce caMa H3JIOMIbeHa JH-
HUja 30Be KOH@Iypa MHOTOYTIIA.
Kasanm cMo n 1mTa je yrao MHO-
royria. Yrao MHOIOyrja 30Be

Crnmka 57 ce U YHympawiwl y2q0 MHOTO-

| yraa 3a PasiMKy O]l CZO/bQilrbez

yesn@ MBOTOYIUIa KOjM YMHM CTPaHa MHOTOYIJa Ca NPOIyIKemHeM

cycenge crpame. Cpobammyu yrao je yHOpeAHW yrae yHYTpam:

mer yraa. Kox rtemema A, (ci. 57) <(A,A;4, je yHyTpallmbH
yrao, a <*A,A,B; je crobammby yrao.

Teopema 45. Bpoj cBux AujazoHana y MmHozoy2y cad n
cimpana usHoct %n (n—3).

AXo MHOTOyrao MUMa n TeMeHA, U3 CBAKOr TeMeHa MOry ce
moyhm 2 — 3 OujaroHase, jep caMo TO TeMé W IBa CyCelHA
me yiase y payyH. M3 n TemeHa MOke ce peMa ToMe, M3TJIENA,
moByhu n Iyra TONMKO HujaroHana, Tj. n (n—3). Kako ce mpu
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TOME CBaka IMjaroHaja IBalyT pauyHa, Ba Np. Anjaroxana A,d,
(cn._ O7) padyma ce ol TeMeHa A, U Ol TEMEHa A,, T0 Hahenn
6poj Tpeba momenutn ca nBa. Tume cMO Jokasamu, Aa je 6poj

CBMX JWjaromaia y MHOroyriy onpehen ofpacuem %n (n—3).
Tocnenuya. Csaxu ueimiBopoyeao uma ABe pitjazouae.
CBakn ce MEOTOyrao Moske NOJEJIUTH Ha TPOYIIOBE HA BH-

e HauydHa (M3BPIOMTH HEKOJMKO TaKBUX monena). Kan ce MHO-

royrao ca n CTpaHa TOJeNM aujaroHanaMa M3 [eIHOr TeMeHa

Ha TPOyriIoBe, nobuhe ce n—2 Tpoyraa (3a1mTo ?).

Teopema 46. 30up yznosa y muozoyzay ca n c@pana us-

Hocu (n—2) 2d. :
JnjaroHanama us jeQHOT TeMeHa MOXKe Ce MHOIOyrao To-

JOeJUTH Ha n1—2 TPOYIia Tako, Aa CBH YTJIOBM TPOYIJIOBA UilHe

caMO CBe yriaope MHoroyraa (ci. 57). Kaxko je 30up yrioBa y
TPOYIraAy 2d, 10 je 36up S CBHX YruOBa y MHOIOYIJIY

S=(n—2)2d wumn S=(n—2)1800.
[locnepuya. 36up yenosay yemisopoyeny usxoct 4d uau 360°.

Teopema 47. 3oup cuomawmux yz108a y CBAKOM MHO20-
yaay usHocu 4d unn 360°. _

30Mp Cro/bamliber M YHEYTPAIIEmEr yIia Kol CBAKOL TeMe-
Ha M3HOCH 2d, a KOX CBUX n TeMeHa 2nd. IlomrTo je (Teopema
46) -306ip yHYTpaIIBUX YrioBa jefsak (n—2)2d, 3a CHObANIHe

yriaose octale pasJynKa, T].
9nd — (n—2) 2d — 4d

a To je Tpebamo noxasaTH. Buim ce, na je
30Mp CIOJbANIbVX YTJIOBA § MEOTOYTIY He-
3aBUCAH ox Opoja cTpaHa.

Maoroyrao 4nje cy ce crpame mehy

coboM jemHake M CBH yrioBM Mehy cofom

Camka 58 jenmaru 3oBe ce upasunan (cia. 58).
Teopema 48. Csaxu yzao apasunno: MHO20y211Q  UBHOCIT
4d

2d — — . .
n

Iomro ¢y konm mpaBmuamOr MEOroyria CBH JEyTpaAlIBHU Y-
[JIOBU JeAHakM, 8a M3padyHaBambe CBaKOT yraa tpeba 30Hp CBHX
yraosa (n—2)2d nomemut Gpojem yriosa 7, Tj.

n—2)2d 4
(=22 _,, 4d
n n

mTo je Tpebaso MOoKa3aTH.

S M N -

Ut
ot

Bexoama
1. Koamko agmjarosada BMa wecroyrao? a jeceroyrao?
2. Kojn myoroyrao mma 306mp yraosa 90007

3. Tlocroju 1@ MEOrOYrao ca 3dmpoM yraosa 234007 a 470002
4. Mocrojg 7@ MBOroyrac 9Yajm je 36mp CIOMBAWBUX yraosa sehm on

30@pa YHYTpalbHEX YII0Ba ?
5. Koamko Hajpulle MOXe OOTHE TYNBX COOJAUIWBUX Yriaopa? a KONEKO

HajBHLIE IP2BREX? B KOO KOJAX MHOrOYyraosa?
6. Jlokasarn [Ia je 4eTBOPOYrao jeH@BH MHOTOYrao KO kora je 30mp

CHOBANIEDX YIVI0BA jefHak 308Dy yHYTPAIBAX yTaoBa.

7. V3eTa Heky Tauky y yHYTpamboj 06JaCTE MROTOYria H CUOJATHE je
ca teMeEEMa. AKO je 0OpO] CTpaHa MBOTOYraa 7, KOJNEKO ce TPOYrJaoBa HO-
ouje va taj sasms? Koamkm jé 30mp yruopa cBHX TEX Tpoyraosa? Kako ce
MOxe Hahm 30Hp CBHX YILUOBA MHOTOYrJa IOMObY Takpe TOMede MBOTOYTIA
Ha Tpoyraose? .

8. Cnojurm Heky Ta4Ky Ha JeIHO] CTPAHHE Ca CBHEM TeMEHEMa MBOTOYTIA
O 7 CTpaHa ® UOMOby Takse ODojelde Ba TpoyraoBe mBahm 30mEp yraosa

MHOPQyraa.
9. Habm yrao upaBRAHOr IETOYIJa, LIECTOYTJa, HECeTOyraa M| iBa-

HAeCTOYTJa.
10. Hspadysarn cNObamBbA yrao OpPaBEJAOr HETOYTJa H ECTOyraa.

§ 25. BpcTe 4yerBOpUYri0Ba

YerBopoyrao orpamndasa 00/acT DaBHM Koja ce 30BE io-
spuiuna vewsopoyesaa. arkana peq ,9eTBOpPoyrao“ osHadaBa o
NOBpIDNHY deTBopoyraa. [losmaro je, mrTa ¢y : ciupane 4eTBOPOY-
ria(a,b,c,d), @memena (A, B, C, D),
yeaosu (X A=a, <B=F, <C=
=y, D=20), obum NIN Zepumemap
(a+ b+ c+d), aujazonane(AC=d,,
77C BD —d,)—(cr. 59).

HerBopoyrioB ce MOTY pasnu-
KOBATH IpeMa IapaJleJHOCTH CTPaHa.
" YeTBopoyrao Moxe ma:

a) HeMa yomnmTe TapaJelHux
CTpaHa (Wpauesous);

b) uMa jenaH mnap HapaJeslHHx
CTpaBa (paies);

¢) UMa IBa lapa IapaleJHHX HaclpaMBHX CTpaHa (Zapaje-
102paM). '

IlpeMa nyskWHEM CTpaHA NapatelorpaM Mose GUTH Pas3HO-
CTpaHM (30B€ Ce M pomOoirg) WIN jeNHAKOCTPasu (pomoO). '

Camka 59

‘
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IlpeMa yrioBuMa napaJie]lorpaMy Cy KOCOYIJIM U IIPaBoOy-
TTH WIH IpaBoy2aoHuyl.

JeIHaKoCTpaHN NpaBOYraoBMK WM, INTO je MCTO, OPaBOY-
Iy poM6 je xsaapaii .

Om cBux dYeTBOpOyIIIOBa 3ace0HO Ce W3IBaja genmouy ca

IBa 7apa jeJHAKMX CYCeJHWX CTpaHa.

§ 26. ﬂapane.riorpam

Teopema 49. YV cpakom aapanenozpamy : 1) nacipamme

ciapaHe cy jeauaxe, 2) Hacapamuil yeaosu cy jeaumakiu, 3)aujazo-
Haste ce onope u 4) yz/0BU HQA CBAKO] CHIPGHU CY CYUJIEMEHITIHU,

Hexa je uerBopoyrao ABCD

(ca. 60) mapanenorpa, Tj.
AB|| DC u 4D || BC.

1. HoxasaTu naje AB=DC
u AD—=—BC. lloByuumo nuja-
roHany BD. Tpoyraosu  ABD
u BDC, npema npasury [YCOY ],
NONyIapHH CYy , jep Cy UM YJIIIOBH

Cnmka 60 Ha 3ajeHUYIKO] cTpamH BD jen-

HaK{ K20 HaU3MeHMYHH (<X 1=

=< 1,x2=2")., U3 nomymaproct: ciaenyje AB=DC u
AD=BC, mTo je Tpefajso INOKa3aTH.

2. Jenmaroct HacnpaMBMX yriioBa <L A H¥<X C HENOCDPENHO
clenyje U3 oayNapEOCTH yOUeHUX TpoyrioBa. HacupaMuM yriaoBH
¥on B m D jenmaku cy,jep Cy cacraBJbeHH OX jeJHAKHX JeJ0Ba.

3. Y mpBoM JelNy oBe TeopeMe NOKa3adu cMo na je AB =
=DC, na Kako je <x1 = <1’ 1 < 3= <3’ ka0 HaU3MEHUIHH,
TO ¢y Tpoyraosu ABO u CDO nonynapam no mpasury [YCY .
Onatne cnexyje 40 = OC u BO = OD, w10 je T1pebalo IHOKa-
3aTH.

4. Kaxo cy yruioBu ma CBaKoj CTpaEM NapajenorpaMa cy-
NIPOTHH, & KaKo Cy KOI mapaleiorpaMa HacllpaMHe CTpaHe Ia-
pajense, oHM Mopajy GUTH CyMJeMeHTHH.

Tocnequya 1. Ako je y uapanenozpamy jeaaw yzao upas,
CBU Cy upasu; a QKo je jeaaw Koc, CBU Cy Kocl.

Tocneauya 11, Axo cy xoj napanenozpama ase cycejne ciapa-
He jegHaKe, OHAQ CY CBe CHipaHe jeJgHaKe.

Ilomro ce mapasenorpaM Moe HOGHTH npecexoM jemqHor

Oapa IlIapaJie/THUX IPaBHX OpyruM IapoM, IPBU A€o0 TeopeMe 49
MOME C€ U OBAKO H3PA3UTH .
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Teopema 50. Omiceuyu. napanennux Gpasux UusMehy aapa--

- JIeJIHUX jeAHaKU CY.

Tocrequya. Paciiojare usmehy ABe uapajenne apase CBYAA

je ucimo. '
Baucra, aKo M3 ABe, Ma Koje, Tauke A, u A, upase p,
(ci1. 61) cuycramo Hopmane A,By m A,B, Ha NapalerHy IpaBy-
' p:, OBe HOpMalle CYy mpema

p treopemu 30 napayense. Ka- -
: D/ C/ al A2 ko je A,A,B,B, mapaJyemno-
' _ : rpaM, 10 je A,B,=A,B,,
mro je TpebajJo NOKas3aTH,

b, , (  Teopema51. (O6pHY-
/A /B B, ‘B, Ta Teopemu 49). Axo ¢y y

JjeaHom veiusopoyany: 1) ase
U 1Be HACTpAMHE CIUPAHE jef-
Hake, unu 2) camo ABe CIIpAaHe jegHake u uapanenne, Ual 3) Ha-
CIAPAMHU Y2/I0BU jeaHaku, unu ce4\aujazonane aonose, 4emiBopo-
yeao je uapanenozpam.

1. ¥ gerBopoyrity ABCD (cu. 60) paro je: AB=DC u
AD=BC. Joxasaru na je AB||DC u AD || BC. Axo ce nosyde
nmjarodana BD, omna cy rpoyruosu ABD n BDC mpeMa mpa-
suiry [CCC) oomynapem. M3 moaynapHOCTH THX TPOYIVIOBA Clle-
nyje jemEaxocT HaM3MEEMYHHMX yraoBa <Cl=<9C1" u X 2=<92"
Onatie Ha ocHoBY TeopeMe 31 mo6ujamo AB || DC u AD | BC,
mro je TpebasJo IOKa3aTH.

2. Hexa je AB=DC u AB|| DC. Tana cy tpoyraosu ABD
n BDC monynapau Ha ocHoBy npasuna [CYC], Jep mmajy jen-
maxe crpame AB=DC, crpapy BD sajenmmuky u L1 = <x1"
Kao Hausmeswuge. Onatae ciuenyje na €y ¥ HAW3MEHWYHU Y-
raoBu ¥ 2 1 < 2’ jenmakn. Tafa Je omer Ha OCHOBY TeopeMe 31 M
AD || BC.

3. Hexa cy y derBopoyray ABCD (ci. 60) macupaMHU
yriaosa jempaxy, T, <t A=<xC u <X B=<D. Tpeba no-:
Ka3aTH 1a je Ta] dYeTBopoyrao InapajejorpaM, Tj., Ia Je
AB || DCwu AD | BC.

IMomTo je KOO CBAKOI' YeTBOPOYTJa

S A+ B+ CHxD=44,
0HZa ¢ 003MpOM Ha NPETIOCTABKY HMaMo
2. XA+ 2-xB=4d nnu <L A+ < B=2d.

Kako ¢y CympoOTHM YIioBM <X A W < B CymuieMenTHH, Mo-
pa, upema rteopemn 31, ourn AD || BC. Hero rako ce nokasyje
na je AB| DC.

4. Hexa je majsan nato A0 = 0C u BO = 0OD.

Tana cy tpoyrioBr ABOu CDO nonynapHEU IpeMa NpaBH-

Caaka 61
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ny [CYC], jep cy yHakpceu yraosu xoi O jegnaxu. M3 Te mo-
OYIapHOCTH CJenyje na Cy Haus3MEeHWYHM yraoBu <Ll m <1’
jexmary, a to 3maun AB Y DC. Ocum tora je AB=DC, ma je
npema Beh IOKa3aHOM NPYyroM [elQy OBe TeopeMe UeTBOPOYIao
TIapaJeJorpam.

Teopema 52. [lapanrenozpam je UeHIUPUHHO CUMECTIPDUYHA .

CAUKQ HUJU Je YerMWap cumemipuje y mpecexy AJUjazoHaaq.

Tauke A n C kao u Tagsa B u D (ci. 60) cy uesrpuyno

CUMeTpUdIHE Yy ONHOCY Ha Tauky O, jep OHa IOJOBH IAujaroHale.
ITpema Teopemu 43 je Taja cTpana AL LEHTPUYHO CHMETPUIHA
crparn CB n crpaBa AB — crpagu CD, 1mTo je Tpebaio mo-
Ka3aTH.

Teopema 53. Axo na jearnoj apasoj p, (c1. 62) umamo ase jeq-

nake ayxiu (AB=CD), da kpo3 kpajese miux AYKU LOBY1eMo dapa-
n A, B, [C, D) sneane ipase (A || BB || CC, | DDy)
A0 upecexa ca JApY20M TpPABOM ( Ps),

mazga fe ogeosapajytie ayxu (4,8, u
C\D,) na gpyeoj apasoj Gumu wako-
pe jeanaxe mehy cooom (4,8, = C,D,).

Panu nokasa noByuemo Kpo3 Tad-
xe 4 m C mapajnelHe IIpaBe Ca p,.
, Tana cy tpoyrmoBu ABM u CDN
Canka 62 : nonynapen no npasuay [(YCY], jep
. AMajy jeamaxe 110 jenny crpany Ab=

= (CD u ganerie YIrJIOBE Ha TUM cTpaHaMa, Tj.

< MAB = < NCD u < ABM = < CDN,

Kao carnacee. Ha raj mauna je AM=CN, na kako cy 4deTBoO-
poyrnosu AMB A n CND,C, napaxeiorpaMu, 10 je

AM =48 wn CN=CD, onaxie
4B, = 0101,

IITO je Tpedaso TOKa3aTH.

Tauxke B m C Mory ce mowkjamaTd W Tala Ha TPABO] py
nMaMO IBe HaloBe3aHe jenmake nysxu. Ibuma oxrosapajy nBe
Taxohe BHamosesaHe W Mely coGoM jenHake Ny/KM Ha TPABO] Py
(Rauprary TakBy ciauky). OcuM Tora Tauka A Ce MoiKe Hada-
BUTH § NPECEKy MNpaBUX p, U py. Tala jeNBAKAM IyKUMa OZX-
MepeHNM Ha jelHOM KpaKy ONroBapajy Mehy coOoM jelHake Ly:KI
Ha IpyroM Kpawy (HaupratM H TakBy cauky). Hajsam, ako ce
Ba jelHo] TpaBo] y3Me BUUIE jeNHAKWUX YW, W Ha IPYroj npa-
BOj mobuhe ce MCTO TONMKO Mely CoGOM jeIHAKMX IyHH.

S—
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Teopema 54. [Ipasa xoja Gpoaasu Kpo3 cpesuHy jeare CTpaHe
mwpoyenq, a Gapanesna je apy2oj cmpari, 1) ion0su wpehy caipany
u 2) ren omcedak usmehy WpoyzroBUX CHUPANA jEAHAK je @00~
BUHU TApAnenne Cupare. :

1. llpu 7eo TeopeMe je Tmochenunua IpEeTXOJHE TeopeMe.
2. Hexra je (cu. 63) AP=PC u PQ| AB. Tpeba mnoxkaszaTu

ila je PQ=% AB. Kpos tauky Q mosydue ce npaBa QR i AC.
Ha ocHOBY pBOI feJIa OBe Teopeme Mopa
ouru AR=RB, 1j. AR:% AB. Ca npyre
cTpaHe je Mehyrum AR = PQ, momro je
APQR mapaznesorpaM, IaKie

PQ=y AB,

mro je Tpedaso moxas3aTd.
Hysx xoja coaja cpenwre 1Be Tpo-
Camra 63 JTJ0BE CTPaHEe 30BE Ce cpegra JUHUJA
TpOyTJa.
Teopema 55. (O6pryra Tteopemu 54). Cpeawa aunuja y
mpoyely uapasesna je wpehoj cWpaHit U jeAHAaKQ HeHoJ 1010~
puny. orasaTy. ‘

Jlomohy TeopeMe 53 Mo)xeMO pemmMTH 0Baj KOHCTPYKTHBHU
3amaTak : .,
TMogenumin  pay Jy:K MQ HA Kojit 6poj jeaHakuX [eoBA.
. Hexa ayix 4B (ca. 64) tpe6a nomenmrtm, Ba Op., HA HeT jeABAKEX je-
nosa. Tama ®B3 jeqmOr Ma Kojer xpa-
Bd 5 ja nare nyxm AB, Ha np. 4, IOBYyYeMO
) M& KOJy MOJYyNpaBy B Ha BOj HO-
9eB Oof Tadke A ONMEpAMO IeT jejHa-
KEX gymn 44, = 4,4, = ...Kpaj 4y
noclense JYyKE CHOjEMO ca JDpyrEM
kpajeM B pate paysm @ kpo3 TadKe
- 4, 4y, Agm A, n0By3eMO Dapadee ca
ToM mpaBoM. Te mapanene cexky nary
nyx y Tadkama B;, By, B; 8 B, ®
Camxa 64 Jlese je Ha meT jenBakBx penoBa ABy =
B\By=...

§ 27. llpaBoyraonux. Pom6. KBagpar
[IpaBoyraoauk HMa CBe OCOOMHE IapajesorpaMa, a 0CHM
TOra W CBOje HApOYHTe OCOOMHE.
Teopema 56. [ujazonane GpaBoyzaoHuka jeaHaKe CY.
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Hexa cy y npasoyraommky ABCD (cn. 65) mnoBydene mu-
jaromane AC u BD. Tana cy mnpasoyraud Tpoyraosu ABD u
ABC uonynapru To npasuay [ CYC],
D C  mociepuna Tteopeme 7. [pema ToMe
je AC=BD, mro je Tpebalo HoKa-

3aTH.

Jlaxo je JOKa3aTH Ja CBAKM IIDa-.

A ], BOJraoEME, OCUM IEHTPA CHMETpH]e,

Cnaxa 85

oce cumerpuje. Ilpema ToMe mpaso-

JraoHWK j€ OCHO CHMeTPHYHA CIHKA.
Hopen ocobuHa, Koje NMajy CBH ITapaJIesorpaMu, poM0 uMa H
HEeKMX HAPOYUTHX OCOCHEHA.

. Teopema 57. Jujazonane pomba 1) Hopmasnwne cy jeaHa Ha

Apyzoj, 2) donose yenose dija imemena caajajy u 3) rmwezose cy -

oce cumetiptije. '

Hera je mapamemorpam ABCD (cx. 66) pom6, 1j. AB=BC
(= CD = DA). D

1. Tpoyraosu ASD u CS.D noaynapHu
cy no opaBuay [ CCCJ, npu uemy je AS=
SC (nujaropaje CBaKOr napaJeiorpama ce
noxaose). Ilpema Tome je <cASD = <xCSD, _
a TONITO Cy TH YIJOBH yIOpenEH, cBaku A S C
Mopa OmTH mpas Tj. AC | BD, mro je Tpe-
_0aj0 moxasaTi.

2. I3 nopynapHOCTH MCTHX TPOYIJIO-
Ba ASD u CSD cnenyje u < A DS==<xCDS, \
JpyruM peynMa Aujaromaiae pomba Cy CH- B
MeTpajle yriaopa 4YMja TeMeHa criaja)y. Cnmzka 66

3. Ha Oucmo moxasamu rtpehu mpeo Te-
opeMe, T}. nIa je, Ha np., gujaromanra B.D cuMeTpala poMla, No-
BY4eMo Ma ko]y HOpMany Ha BD xoja cede cTpaHe pomba y
rayxama M wu M,. Ilomro je MM, | BD, a yraosu << MDP-—

M PA\M

=< M DP, To cy npaBoyrau tpoyriaosd MDP u M,DP nony-

Iapey 1o nocaenuuu reopeme 8. Omatae cienyje na je MP=
=PM,, mro je Tpe6alo NOKA3ATH.

!
1

AN E / Kpanpar (cm. 67) wma cBe ocoCuue
|

\\ Va . . B .
i ___:\#/ _ |~ mapanesorpaMa, NpaBOYraoHHKa N pomoa.
L I\ . KBazmpar je LeHTpUYHO CHMETPHUYHA M OC-
// ! . HO CHMeTpPHYH4 CJIHKA Ca YEeTHPH O0Ce CHu-
=

‘.. MeTpHje.
Cnmka 67

Kao CBaKH IapaJiejorpaMm, mMa U ABe
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§ 28. Tpanes. Jeatous,

ITapasense CTpaHe Cy OCHOBUYe Tpalesa, a HeNapalenHe
— xpakosu Tpanesa. Pacrojame usMeljy ocHOBHIA Je BUCUHA
Tpanesa. :

Teopema 58. Ako ce kpos cpeauny jeanoz Kpaxa mpaiesq
doBy4e GpaBa LApanenHd OCHOBUYAMA, OHA [OJIOBU Apy2u Kpak
I eeH OmiceHaK U3MERY K;)a/coz;a Jeaunax je noaysoupy ocHosuyq.

Hexa je y Ttpanesy ABCD (cuuka 68, @) AM-=MD m
MN || AB || DC. Tlpema Teopemu 53 mopa Ournu BN = NC. Axo

noBydeMo mujaronany AC u D c
IpeceYHy Tauyry Te AN]aroHa- a

e ca MN osmaduMo ca P, M/—7\N

ompa je, opeMa TeopeMu H4, '
11 P Pl %P |
MP—;?DC 54 PN=§ AB, A B

olaKie-cabupameM H00HjaMo 4

MN = 4 (AB+ DC),

mro je Tpefaso NOKa3aTH.
Iy, koja cmaja cpenu-
He KpakoBa Tpallesa, 30Be Ce

cpeara NUuHUja TPanesa.
Bpmo ce JaKo Moke JOKasaTH M. 0BO] TeopeMu OOpHYTa :

A 1 B 4 B
Camka 68

Teopema 59. Cpeawa nunuja y mipaiesy je aapaneta '

OcHOBUYAMA U jepHaka [LoJysoupy ocHosuya. JloxazaTH .

AKO ¢y KpakoBH Tpalesa Je[lHAKH TPane3 Ce 30B€ pABHO-
kpak (ci. 68, b).

Teopema 60. PasHoxkpaku @pades je
OCHO clumeinpuyna cauka. JloKasaTi.

IMocneauya. Y cBakom pABHOKPAKOM
mpaiiesy cy: 1) yanoBu HA CBAKOJ OCHO—
BUyU jeaHaku u 2) AUjazoMaze jeRHAKE.

Kan je y 7Tpamesy jenam yrao mpas
(car. 68, ¢) W APYr¥ yrao Koi TOT Kpara je
takohe npaB (samrto ?). TakaB Tpamnes 3oBe
ce upasoyzil. _
B Jexronn (ca. 69) uMa nBa mapa jen-
BAKHX CyCeNHWX cTpaHa. [[okasaTw oBe Te-
opeMe 0 IENTOHAY.

Ay o TRk

D

Cnaka 69

-
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Teopema 61. [enioun je ocHo cuMeilipuqHa CAUKA.
Teopema 62. [Jujazorane pgenwiouna cy HOpMAJHe jeana

RQ ApY20j. .
§ 29. 3HauajHe Ta4dKe Tpoyria

Teopema 63. Cse wipu cumedipane mpoyzaosux clpara ce-
Ky ce y jejgHoj wauki Koja je noA-
Jenrako yAamweHa o csa wpl TemeHa.

Hera ce y rtpoyray ABC (ca.70)
cuMeTpade s; u s, crpaga BC u AC
cexy y tauxkn O . Tazna je (Teopema 26)
OB=0C u OA=0C, onakge je
OA = OB, a onaBle 3akbydyjeMo na
U cuMerpana s, Tpehe crpane AB 1po-
Ja3u kpo3 tauky O. Ilomto je OA=
= (0B==0C, radka O je nonjensa-
KO yIaJbeHa 0l cBa Tpu Temesa. Kpyr
ca ueRTpoM y (O, KOj¥ IIPOJA3H Kpo3
Cnmka 70 tauke A, B,C, 30Be ce ohucanu kpye

OKO TpoyrJa.

Teopema 64. Cpe wipu cumeidpane yHywpauwux y2ia08a y
wpoyeny ceky ce y- jegHoj wauku Koja je UonjeAHAKO YAATbeHA
04 cBe Wpu cupane.

Hexa ce y tpoyray ABC (CJI. 71) cuMeTpaJe s, 1 Sp yrioBa
LA M < B cexy y raukn O,. O3HaYUMO pacTojama Te Tayke
Ol TPOYIIOBHX CTpaHa ca O, P 0,Q,
O,R, mama je (Teopema 28) ) Q O R g
" O P-=OR, onarine je 0,0 0, ) &
Tj. ¥ cuMeTpana sc Tpeher yria mpo- 5,
J1a34 Kpo3 Taqu O, . Homro je O, P = Q
= 0,0= O,R, Tauka O, je nomjen-
HaKO yIaJbeHa 0l TPOYIVIOBUX CTpPaHA.
Tayke P, Q, R nesme Ha Kpyry ca A
neraTpoM y O, . TakaB kpyr 3oBe ce
yaucanu kpyz y TpPOYTIY.
Teopema 65. Cse sucune mpoyzaa cexy cey jeaHoj maHiul.
Heka je mar Tpoyrao ABC (ca. 72)
ca sucnaama AA,, BB,, CC,. Kpos
TeMeHa, OBOI TPOYIIIa TOBYUEMO Tapa-
JellHe TIpaBe ca CYNpPOTHHM CTpaHaMma
n pobujamo Tpoyrao A'B'C’. Tana cy
yersopoyraosn ABCB'n ABA'C ma-
paresorpaMyu M crora je: BC= AB u
_ CA = AB, paxae B'C==CA’ nau ray-
Canxa T2 ka C je cpenunsa crpane A'B’. Ilo-
mTo BucuHS 43 C CTOjU yUDABHO M

R

Cnmka 7!
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Ha A’B’ (Teopema 33), oda Je cuMerpana crpabe A'B’. W ocTade nse
BUCHHE CY cHMeTpaje cTpaEa nomohmor rpoyraa A4'8’C’. Cume-
Tpane crpada moMohyor tpoyraa A'B'C’ mo TeopeMu 63 ceky ce
y HCTO] TAYKH, a TOIITO Cy To BUCHHe Tpoyraa ABC M BHCUEE
ce CeKy y jelHOo| Tauxy.

ITpecex BuCUHa TpOyLJia 30Be Ce OpWIOYEHIAPD.

Teopema 66. Cpe wemuuine nuulje Wpoyaaa cexy ce y
jeaHoj Wauku Koja CBAKY WexWWHY JAURUJY Aeall KA ABA eI
mako, 4a je neo o WeMeHQ ABauywl Behu o4 apyzoz Aeaq.

Heka ¢y AM; m CM, (ci. 73) TeskMmEe JHHEHjEe TPOyTia
ABC n P wuxop npecek. Y Tpoyray APC ToByueMo Cpemmy
anEnjy N, Ns; xoja Je napadenda ca AC u rama je N;N,=—=

<

1 . 1
= AC. Ocny rtora umamo M, M3=--AC n rakohe mapa-

aearo ca AC. Ilpema toMme N Ng:=
=MMs u NN,| M\M; u yrioBu C
xon M, m N,, My u N; jexnmaxn cy
Kao HaumaMeHHYAH. OTyna Cy TpoyTJo-
B N,PN, 1 M PM, nonyaapEn 10
npaBuny [YCY], onakie crenyje .
N,P=PM;. Ha raj Baunm Tauke N

H P nene TexUmMHY IHHEH]Yy AM, Ha A I B
TPU jemBaka [eJa Tako na je AP— 3
==2 PM, . Hcro taxo CP =2 PM, . Tu- Canxa 73

M€ CMO JOKa3all NPYTH Jeo TeopeMe.

Temumpa THHW]a M3 TeMeHa B Mopa whu Kpos Tauky P
TaKohe, MOMTO M OHa HeIM, Ba [p., TEKMIIRY JUHU]Y AM, Ta-
Ko nmaje AP =2 PM;, a 1mocrojun camo jenHa Tauka P Koja Taxko
neam nysk AMr.

Ilpecer TeRMIDEMX JNMEU]2 30BE Ce ZieKuulie.

T‘IGTI/IPH TaqKe — LeHTap ONHMCaHOr u LeHTap YUUCAHOL

Kpyra, OpTOLEHTAp H TEHRUIITE — soBy Ce 3HauajHe Wauke TPO-
yria. :

Bextara
Zoxasamu ueopese

1. 30ap amjarosanra 94eTBOPOYTNa MamH 1e 0N E-EroBor 00mma, a sehin
oL nonyoomwa
2. Jersopoyrao KO KOra Cy YIrJO0BH Ha CBAKO] crpaaubynnememsn
Mopa OHTE ODapajejorpan.
8 [Mapanesorpam ca 3enaamm Aujaronajama je HpaBOYI‘aOHEK
4. Ilapanerorpam ca yupasnnw lnjarogasama je pomo.
5. flapanegorpam. 9nja je pmjarorana oca camérpoje, ]e pOMO
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6. Kan ce cmoje cpejdHe ysacTOUHBX CTPaHA Ma y KOjeM 9eTBOPOYTIY,
nofdja ce mapanelorpaM.

7. Kaj ce cooje cpegmHe ysacTOUHAX CTpaHa PaBHOKPAKOr Tpaneaa,
no6sja ce pomo.

8. AKO ¢y nmjarosaje 9erBOpOyria ynpasBe H jelHAKe, CPEAnHE He-
roBAX CTpPaH& CYy TeMeHa KBaJpaTa. _

9. dentomn ca jensEM ODAapoM napalellHEX CTpaHa je pomo.

10. Tpames ca jensakmM A@jaroHEalaMa Mopa OBTE PaBHOKDAK.

11. Cumerpane YyrioBa Ma Kojer NDABOYTAOHEKa WdHE ¥ LPECEKY
KBAJpAT.

12. Axo crpaEe jemBOr ImapajenorpaMa OpoJas3e Kpo3 TeMeHA APyror
napajejorpama, OHAa ce BHHAXOBE NHEJarOHAJE CEKy Yy HCTO] TadKm.

13. Kax ce y Tpanesy mOByKy CHMeTpasne [Ba yria Ma Ba KOjeM xpa-
Ky, OHe C® CeKy Ha CpelkOj JWHHEjA HOJ DPABUM, yTIOM.

14. JTapanesorpamm Kojm wMmajy jeAAake IO JBe LTpaHe ca 3ax3abeHnM
yriaoM OOAyHapHEA Cy.

15. ¥ npaBoyraoM TPOyray je cAMeTpasia UpPaBOr ¥Iila HCTOBPEMERO
i ¢ czmeTpéma yria maMeljy BACEEE H TeXAIUHEE JHBH]E.

16. [loxasaTa fAa ce CHMeTpaja yByTpalller yria Tpoyria cede ca
CEMeTpalaMa JBa HecycelBa CIOBbAIEka YIJa Yy jefr0] Tadkm, HOAjeXHAKO
yIabeHo] Of CBEX CTpaBA.

17. JlorazaTa na je 3GEp OBe TeXADIRE JBEBje TPOyraa ysek Behm op
Tpehe TeRHMmEE JHEH]e B 13 je pasNuKka JBe TEXHIIH® JHBHAje YBEK Mamkba Of
Tpehe.

18. Ak0 ce ®3 CcBAaKOI TeMeHA TpOYIJIa B IEroBOT TEKHAMTA COYCTE
BOpMQJIe Ma Ha KOjy OpaBy Koja He cede meroBe crpame, OHAA je 36Hp HOp-
Malla H3 TeMeHa TpB OyTa Behm on HopMaje @3 Texmmra. Jloxkasarm.

Honcupyxiuuenu aadayu . :

19. KoBCTpyncaTn 9eTBOPOYrao, Kaj cy NO3HATE YeTHDH CTPaHe H jefl-
HA [Bjaromaina.

20. KorerpyncaTa 49eTBOpOYrao, Kaj ¢y DO3HATa TPH yria H JiBe CTpa-
HE KOje YmHE YeTBPTH yrao.

21, KomcrpymcaTs dYeTBOpOyrao, Kal ¢y LO3EaTe cTpade a, b, ¢, yrao
a @ J@jarosana d,.

22. Koscrpyucars mOapajejorpaM noomohy amjarosana #@ yriaa Koja
OHE YHEE. '

23. Komcrpymecars napa.ienorpaM, kaj cy LDO3BaTe IBe CTpaHe H pas-
JEKA YrJOBA Ha jelBO] 01 BHX.

24. Korcrpyncars [aTOj IpaBOj p mapajety Kpo3 Tadxy 4 Ha Taj Ba-
9HH, a Ce Ha D[paBOj p yaMe jegma Ma KOja HyX Ka0 CTpPaEHA, & Taika 4
ka0 TeMe mapanenorpama. Tpamepa napanexa Ouhe cynpoTsa crpaHa mapa-
JleJorpama.

25. KomcTpymcats Tpoyrao, kaj Cy I[O3Bate JiBe CTpPAHe H TeXAIMHA
nmpnrja npema tpehoj crpamm.

26. KomcTpymecaTs TpOyrao, Kaj je mosHarta CTPaBa ¢, BRCHHA hc H Te-
XKAWBa JEHAjA ma .

T P W N S I e e e
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27. Komerpymeata Tpames, kaX je naTa pasimKa OCHOBHIA, KpakoBd H
cpena JHBB]A.

28. KouerpymcaTm Tpames, xaj je naTa Beha 0cEOBRLA, BECHHA H yERO-
B Ha Beho] ocHOBENAE.

29. Koncrpymcara Tpanmes. kaf je jar sbmp ocnoauua BHCBHA H YTJIO-
BA Ha Behoj ocmoBuua.

30. Komctpymcara Tpanes, kal cy mare o6e OcnoBmie m 06e IEjaroparne.

3l. KomcTpyncaTn paBEOKDPAKE TPaNs3, Kal je nossara Beha ocHOBE-
1a, yrao Ha EO] HM Kpax.

32. KoucrpyrcaTa OpaBOYraoHmK, aKO je Data AnjaroEana m pasinka
IHMEH3Rja,

33. KoHCTpYRmCATH IPABOYTA0BMK, AKO je jaTa nlajaropana @ 36mp nB-
MeH3Rja.

34. KoncrpymeaTa npaBoyraoBmk, ako je JaT monoxaj OBa CYNpOTHA
TeMeHa H yrao msmehy nmjarosana.

35. Komcerpymcatu pom6, axo je mar 36mp nmjaromana u BehE yrao.

36. Komcrpymcatr poM6, ako je nata PasimKa NHjATOEANA B MAmH yrao.

37. Koncrpyncats kBafgpar, xaj je gaTta: a) mmjaromana, b) 36mp na-
jaroeane m crpaHe, ¢) PasJEKa Amjarosalie H cTpame.

38. KoncTpyncaTe mNenTOMA, ak0 je [aTa OHA N@jATOHANA Koja je cm-
MeTpana XeJTOHAR, Jrao H3Mehy me m cTpame B 30Mp nBe HejelHAKE cTpame.



T1ABA VI

KPYT

§ 30. Kpyr. Tetuse Kpyra

Panuje cMo mHaBeau neuHMIM]y Kpyra, NOJyNPEYHMKA,
TeTHBe, NPeYHMK], KPYKHUX JIYKOBA, HCEYKA (CEKTOPA) U OTCEY-
Ka (CermenTa). '

Teopema 67. Kpyz je yeHilIpuqHo 1 OCHO CUMEIPUYHA
cauKa. '

1. Ilouiro cBakoj TayKM Kpyra oArosapa Apyra rayka, Ha
IpyroM Kpajy NpedHUKa NpBe Tayke, LeHTap Kpyra je IHeros
LeHTAD CHMeTpHje.

2. lloByunmo Ma koju npeunux AB xpyra (ci. 74) ¥ no-
KaskMMO Ia je OH 0Ca CHMETpHje Kpyra.
"z ma xoje Tauke M Kpyra CnycTuMO HOP-
Maay MP ma AB u npony:uMo je o Ipe-
ceka ca kpyroM y radku M,;. Ilommro cy
tpoyraosu OMPu OM,Pnonpasuay [ CCY |
nogynapau, PM=PM, a To noKasyje CH-
MeTpuusocT Tauaka M u M, Csakunpeu-
HUK jé oca CHMeTpHje M IpeMa ToMe KpyI
uMa 0e30poj oca cuMerpuje.

[locnepuya. Kpyz ca jenHom weidusom
. uny ca ABe uau puule uapaaenHux weiusd
Jje OCHO cuMewipuyna caukd.

Y xpyry ce Mory moByhu TeTwBe pasHe aysuse. Ibuxoso
pacrojame ON LEHTPA 30B€ Ce YeHUpQaIHO VIV _CPeAUHO PacTo-

iame,
Teopema 68. Y «xpyey uau y kpyzoBuma jegnaxux io-

AyapedHuka: 1) jeauaxe Weluuse UMQJy jeAHAKQ YEHWIpAAHA pa-

Canka 74
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ciojara 1 OOpHY@O, U 2) 04 HejeaHakux Memusa Behoj og20-
BApa Marbe YeHHIPATHO paciwojame U OOPHYTO — Marem yeH-
apannoM pacwojary seha weidusa. '
1. Ako je AB=A4,B, (c1. 75,4), 0C | AB u 0C
. 3 ) J_ A B ’
orfla u AC=4,(, }Zagcnqn(:qmgﬁ; JeNHAaKNX TeTHBA. Taﬁa cy Ilip.lat
BOYTJIIM TPOYIIAOBH U MOy NAPHH 11 iy [ CC
na npema tome OC= OC,. TR  npapray [O0Y],
~ OGpayro, Ha ocrOBY ose JemHaKoCTH, a M3 momyRapHOCTH
HCTHX TPOYIJIOBa CiIe-
nyje AC=A,C,, mro
HOBJIAYH M [EeIHAKOCT
UeJux TeTMBa AB =
4,B.. . "

2. Hera je AB>AC
(cn. 75,b), OM |- AB
M ON | AC. Tana je
u AM> AN, na je
TNIpEMa TOMe, § TPOYIJTy
* 7 _ AMN, Ha 0CHOBY Teo-
peme 15, B> a. Kako je o,=90°—ea u g, = 90°—$, To Mopa 6uTu
oy >f,, 1a us tpoyraa OMN, ma ocmoBy Teopeme 16, ciuenyje
OO](\; > OZ%, mTo je Tpebasto noxasatd. OGPEYTO 13 OBe HejexHa-
KOCTH JTARO Ce Ha MCTH HAYMH M3BOOU HejeNHAKOCT AM
nocae AB> AC. Jeanaroct >4, na

ITocnepquyq. Ipeunuk je najseka memusa.

B, A
Cnaxa 75

A B

5 § 31. Monoxkaj Ta4uke u npase npemMa

' v Kpyry
a | Kan ce menrpanmo’ pacrojame !rauxe
03HWM Ca d, a TOJyNpeYyHnK Kpyra ca r,
OHZla je Tayka
- BaW Kxpyea, kapx je 4 >r
P - Ha kpyzy, , , d—=7r,
y Kpyey wow <7,
Axo ca h o3gaumMO pacrojame npase
Ol LeHTpa Kpyra NOJIyNpedHUKa r, OHIA
ce 82 DPEJATHBHA 1070Xaj IipaBe M Kpyra
MO€ II0CTABUTH 0Ba TEOPEMa, :
Teopema 69. IIpema wome, na u
je k'>r h=1r hr upasa yesu BaH Kpy-
' ea, gojupyje ea unmu zq ceye.

Cnmkxa 76

5%
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1. Kan je pacrojawe h > (ci. 76, a), MofHOk]je TOI' pa-
CTOjama Ha NpaBoj p, Tayka A4, Mesxw BaH xpyra. Cpaka Ipyra
TadKka Te IpaBe, Ha Op. B, Tewn Takohe BaH Kpyra, jep je
OB>h xao xoca nyx, ¥ mpeMa ToMe je u OB>r. Ilpasa
JeRN BAH Kpyra.

2. Kanm je A =r (cn. 76,d), Tauka A4, NOJHOMje HoOpMaJe
M3 1eHTpa Ha TpaBYy p, JE)M Ha KPyI'y, ald CBe OCTaje Tayxe
nexe BaH Kpyra. IbuxoBa negTpanHa pacrojama Beha cy ox A,
na 4 o r. llpaBa p y oBoM cayyajy mMa camo jenmy 3a-
jeNHMYKY TAYKY Ca KPYroM M CTOjM yIPABHO Ha NOJYNPeYHUKY Te
tayke. TakBa NpaBa 30Be C& WAH2LHMIA WIV_AUPKA. 3ajelNHIYKa
TadKa IpaBe M Kpyra je gogupna wauxa. Kaxe ce na npasa
HONKpYje Kpyr HJIM KPYI NONKDPYje NPaBy.

3. Kan je h<<r (cu. 76,c¢), nonHoOMKje - HOpMaJIe 0A ==h,
Tagka 4, Mopa OuTu y kpyry. Ilpasa p ¥Ma jenBy Tauky y hpy-

ryn CTOFa Mopa Za cede KDYyr. OHa, HMa Cca BbKM IBe B&JEIIHH‘I-_

Ke TadKe W 30Be Ce cequyqa WIU CeKawiid.
Kako -TaEremTa CTOjU HOPMAJHO HA IOJIYNPEYHHKY ¥ IO-
IOUPHO] TAYKH, JAKO Ce MOT'y pemuTH OB ROHCprI{TI/IBHH 3a-
Jaumn .
1. R’oycmpyucau’xu HiqHzeHIly y AQoj Waukd HA Kpyezy.
2. Kouciipyucaiiiu mauzeHilly HQ Kpyz Zapanento (Uau Hop-
MANHO) Aaidoj Apasoj. -

§ 32. OppehuBame Kpyra

Teopema 70. Tpu @auxe, Koje He Jexe HA UCHOj APABOJ,

oapelyjy jeaau jeaunu Kpya.

Tpu tauke A, B, C, Koje HUCYy Ha HCTO] NpaBoj, OmIpe-
}jy]y tpoyrao ABC (cu. 77). Ilo Teopemu 63
0KO0 CBAKOI TPOYIJa Ce MOXKe ONUCATH CaMo

jemar Kpyr..

§ 33. Meijycoémi nonoma] JaBa Kpyra

Hexa cy HaM naTa nBa Kpyra pasii-
yudiux TONyOpedHuka R ur. Ibnxzoso nen-
TpaJaHo pacTojame obeqexnhemo ca 6. Ilpa-

Camka 77 Ba, xoja NPpOJIasn. KpPO3 LleHTpe 002 hpyra,
 30Be C& YeHUIPaad.
- Teopema 71. /lsa Kkpyza 4ure ocHO CUMPHIDUHMHY CAUKY HIjQ
Jje oca cumetipuje yenmipana. (Hanpratu ciauky).
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CpakM TNIpeYHMK je oCa CHMeTpHje Kpyra, & Kako ce Ha
UEBTpaJd HaJase Opedadnu oba Kpyra, T0 je OHAa MHIX0Ba 3a-
jeIEWYKa 0ca CUMeTpHuje.

Mocnequya. Llenimpana je cumelmipana cBake Weiiuse Koja
Clioju HOpMAJZIHO HA YEHUWIpaill.

Teopema 72. Kag asa kpyza umajy jeauy 3a]ezzHuwcy ma4xy
BAH yYeHITIpasie, OHU MOPAJy UMQUIU joul jeAHY, 0BOj CUMETPUHHY
maury sajegHuKy.

TagroCT OBe TeopeMe HEMOCPeNHO Clelyje Kao Iocaelnua
nperxonue teopeme 71. IlemTpana cToju BopMaJHO HA 3ajeNHUU-
KO] TETMBH M NOJOBHM je. 3a IBa Kpyra, Koju mMajy IBe Tadke
3ajelHNIKE, Kaye Ce Ia ce CeKy.

Axo- mBa XKpyra HMajy caMo jenHY TadKy 3ajeqHHUIKY, 32
BUX Ce Kasme Na ce JoAupyjy.

Teopema 73. Kag asa xpyza umajy sajesrudKy WauKy Ha
yeniipanu, OHU ce AOAUPYJy U Y WAUKU JOZUPA UMAJY sajezz~
HUYKY HIAH2EeHITY.

Tpeba 1moxkaszaT, [a Yy OBOM Clyda]y KDPYroBm Hemajy HHM
jenHy Hpyry Tauky sajenHu4ky. HanMe, kanq 6MCMo uManu i Apyry
Ta4YKY 3ajeJHUYKY, oHa OM MopaJsa lesraTH MIU BaH LeHTpaJe
WIM Ha leHTpald. ¥ NpBOoM caydajy nocrojasa 64 mpeMa Teo-
pemMu 72 M Tpeha 3ajeqHMUKA TadKa, a KPO3 TPH TadUKe HE MOIy
NPON&3ATH [Ba pPadTHdIuTa Kpyra (R = 7). Axo 6UCMO MMAJIH
jom jenEy TadKy Ha LEBTpadd, OHNAa OHMCMO HMalgd 3ajeHUYKY
TeTHBY KOja NpPOJAsd Kpo3 LeHTpe ofa KDPYra, Tj. 3ajeNHUIKH
[peYHNK, Na 01 ce oneT NOKJaNmaJH.

[Ja vmajy sajelEMYKY TAHTEHTY Y NONUPHO] TaduKM jacHO
je oryma, mToO NpaBa YIpaBHA HA NTOJYNPEUHHKY jemNHOr OX
KpyroBa y Ta4KK HOAMpa Ha LEHTPAIU CTOJU yNPaBHO U Ha NO- .
JYUpedHNKy ADPYror Kpyra Ha HMCTO] NpaBoj.

IlpoyynMo MpoMeHy TmOJOKA]a NBAa KDyTa, Kaj ce Mema
IbUX0BO LEHTPAJIHO pa,CTO]aEbe Ta npoMeHa Moske Ce U3PaBUTH
OBAKO : .

Teopema 74. [[sa kpyza ca donyupeunuyuma R u-r (R>r)

1. ¢y jeman Bawn apyzoe, ako je 0 >R-r,
2. noaupyjy ce ciona, - 0—R+r,
3. cexy ce, w o R+r>8>R—r,
4. gonupyjy ce usmymipa, y 0=R—r,
5. Hanase ce jepawn y apyezom, , 0 R—r,
6. xonyenmipuunu cy, - 6=0.

HaHpTaTI/I CJIMKY 3a CBaKH 0 OBUX cnyqajeBa W IIOKa3aTHu
CBaKN L€0 TeopeEMeE.
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§ 34. Kpyr # yrioBu

a) leaTpadmu yrao. Yrao uuje je TemMe y LEHTDPY
Kpyra, 30Be Ce Yewlipajsuu Wiu cpequwHuy yrao. OB WMa HCTO
TONMKO yIJOBEMX CTENeHA M IHerOBUX JIEN0Bd, KOJWKO KPYyi-
HU JIyK, Koju Je y oO6macTH TOr yriaa, HMa JYYHHX CTelleHa
1 HeroBHX IejoBa. 3a KDYMKHU JAYK, KOju je y o0facty yria,
Kase ce 1a i€ saxsahe, a 3a caM yrao, Ra je Hag TAM JIYKOM.
Y oBoM cmucny ce Moke pehu fa Ce NEHTpalJHU yrao MepH 3a-
xBaheHmiM JTyKOM M OGPHYTO. ' ‘

b) lepudepucru yrao. Yrao uuje ce TEMe HANA3U

'Ha KpYry, & KPaKOBM Cy MYy TeT¥Be, 30Be Ce depughepucKu MIu
yiucanu yrao. Y oBae ce 3a KpysREW Iy uU3Mehy Kpa}tosé Kake
Ia je saxsaheB, a 3a caM yrao Ia je Hall JYKOM.

Teopema 75. [lepugpepucku yeao je jeaHax Ton0BUHU YeH- |

mpannoz Y2210 HAZA UCTIUM JYKOM.

1. Hexa je jena® kpax nepudepuckor yraa BAC (ca. 78, a)
nopeurrk Kpyra. Cnojumo B ca O Ilomto je OA= 0B, Mopa

ontu 9T A= < B. llearpanan yrao BOC

HaJl HCTHM JYKOM CIIO/baldEbM je yrao Tpo-

yrna ABO, na npema toMé L A4 B=
a = 9 BOC, opaknie

¥ A=4 ¥ BOC.

2. Kan ce ueHTap Kpyra HaIasu y
obracTi yriaa (ci. 78, ), OHOA Ce TOByYe
npeunitk AD. Tana je npema MPETXONHOM

, ©ayualy ¥ BAD= 53 BOD u ¥ DAC=
) . :
5 <DOC, onakie ce cabupameM nobuja
4 BAC =+ <.BOC.

3. Ako ce ueHTap Kpyra Hajlasu BaH
¢ ofmactm yraa (ca. 78, c), moByde ce mped-
BEuk AD . Cajna je omer npema IpBOM CIy-

wajy 3 BAD =~ ¥BOD w < CAD =

1 o . ; .
=3 < COD, onaxie ce ony3uMameM 100H]a

4 BAC= 4 X BOC.

IYKpY2OM  jeAHaKU Cy upa-
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TlomTo ce CBAKM IEHTPANHH yrao Mepy 3axBaheHNHM IJKOM,
TO Ce OBa TeopeMa Moyie W OBAKO M3PasHTH:

[Mepugpepucky y2ao ce mept ToT0BUHOM 3aXBakenoz nyKa.

Mocaesuya |. CB‘U aepligpepticku yea108u HAR UCHIUM /zy;ajj;}
uni HAJ jeAHAKuMm JYKOBU- :
Ma jepHaKuX LOAYUpeHHUKa
jeanaxu cy. < M= < M=
=< M, (cn. 719,a).

Tocnequya Il. Csu ie-
pugepucku y2n08U HAZ 10~ -

sou yery. 3 N=3 Ny=
X N,=d (c1.79,b). Yme-
CTO Hal NOJYKPYroM Kaske
ce W HAI TPEYHUKOM. _ _

Mocnequya Ill. Teomempiicko meco Maiaka y paHli, us
Kojux ce AQUIA  ZYK Bual Fgozz Jamum  y2aoM, jecy ,q'B‘a’CHME-
mpuuna kpywna ayka (ci. 80,a). Onu ce apemBapajy y Kkpye,
ako je pamu yzao -apas (ci. 80, b).

Camka 79

Curmka 80 o Cnmka 81

TToMohy ©OBOT TeOMETPUCKOT MeCTa MOKe Ce PeImUTH BaiaH
KOHCTPYKTUBHY 3aJaTaK : o :

Us @auxe BaH Kpyza GoByhu manzenily HA Kpye.

Hexa je mar xpyT Ca mnemtpoM y O W Tauka A BaH Kpyra
(cauxa 81). o

Ananusa. Axo je, Ha Hp., mpaBa AB TamIedTa, OHAA ie
yrao ABO mnpas. ~Crora rayka B Mopa 6utn Ha Kpyry
ypju je npesnnk AO npema mocaeamnu Il nperxonHe TEOpeMe.

Koncmpyrkyuja. Crojumo A ca O ¥ ONpeirMo Cpe-
ouay C npysi AO, T2 TOJYOPEYEAKOM CO ca 1eHTPOM
y C wmaupramo kpyr. Ilpecedme Tauke B v B, oBOI' Kpyra
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ca. TaTUM KpYroM Cy HoIUpHe Tayke, a npaBe AB u AB, Tpa-
JKeHe TaHTEeHTe.

[foxas. Kaxko cy tauke B 1 B, Ha Kpyry npeusuxa AO,
Mopajy yraosu ABO n AB,O 6uru npasu. To 3magu, ga cy
npase AB un AB, HopMaliHe Ha TIOJYyOpeYHHKE NATOT Kpyra M
IpeMa TOME Cy TaHTEHTe. : )

Huckycuja. Tlomro ce 1nBa Kpyra Ceky caMo y IBe Tauke,
W3 TaYKe BaH Kpyra MOry ce IOBYhHM caMo IBE TaHIEHTE.

Orceuax TaHIeHTE 0] COOJbHE TadKe 10 TAYKE NONUPA 30BE
Ce KDATKO AYIKUHQ WaHzeHue.

Teopema 76. [ywune o6e ianzenide LoBYYeHe W3 uciue
CUOJbHE IIavKke HA Kpyz JeaHake cy.

Hexa cy npase AB w AB, TaETeHTe Kpyra ca nesTpoMm O
(cn. 81). Tana cy tpoyraoBu AOB u AOB, nonymapHUA MO
npaBuny [CCY ], jep cy npaBoyriy, a uMajy jegHAKe CTpaHe

OB=O0B, u xunorenysy AQO sajernudry. Opmarie cienyje AB="

= AB,, mTo je Tpebaro HOKa3aTH.
¢ Yrnosr 9mje ce TeMe Hanaduw y KPYTy B Bam kKpyra.
Teopena .77. Yeao uuje ce iieme HAAGIU Y KDY2Y Mepl CE UOAYICUDPOM
" AyKoBa 30T6ARCHUT HHELOGUM KPAKOSUM U HUTOSUM UPOOYNCEHUNA, & Y200 Hu-
Je ce weme nanasu ean xpy:a o0pelen je UOAYPAIAUKOM 3axBaTeNUT AYKO6A,
1. Kan je reme yraa 4 y xpyry, Taga je (ca. 82, a):
X BAC=x ACB,+ x AB,C,

Ka0 CHOOJBAIImBHA yrao TPOyria
ACB;. Kako cy yraosm x ACB,
n ¥ AB,C mepudeprckn, TO je
no reopeMa 75:

X ACBy =1/, X C,0B, =

% AB,C =1/, % BOC,

C

B opakne ce cafmpamem pgolzja
Cumka 32 X BAC="1/;(X C,0B; + %X BOC),
- MTO AOKa3yje NPBE AEO TEOPEME,
2. 3a yrao ca tememom Bau kpyra (cu. 82, b) Gmhe, omer 3aro mito je
¥ BC,C cnomawmu yrao rpoyria ABC;: . ) L
¥ BAC = ¥ BC,C — X B;B(,,
Oflakjie, CJHMYIBO KA0 y IPETXORHOM CJydajy,
‘ L BAC =1/, (¥ BOC — X B;OC)) ,.
IITO je Tpebaso NOKa3ard. o
d) Yrao Koju UnHe TaHTE€HTa .M TeTHUBA.
Teopema 78. Yzeao roju uune iwmanzeniia u wemusa Kkpy2a
Mepu ce. HONOBUHOM KPYIKHOZ JYKQA Y O0AACIEN W02 Y2ad.

Hera je AT (ciu. 83) ramredra xpyra u AB TeTuBa. Yrao
BAT Je tana yrao uaMely ramrente u reruse. IJoByue ce mped-
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gk AC u terusa BC. Kaxo je AC |_ATuBC | AB (samro0?),
<X BAT—<x ACB xa0 yrioBu Ca HODMAJTHMM KpakoBuMa, a XACB
ce MepH NOJOBHHOM Jyka AB, To je TeopeMa HoKa3aHA.

C
B
A T
Cunmara 83 : Cnnxa 84

[lomohy oBe Teopeme Moxke ce KOHCTDyHCATM paHMje IO-
MEHYTO TeOMETPHCKO MECTO TAaYaKa M3 KOJUX ce HaTa Kysk BUIH
oI ITaTHM YIJOM.

Hexa je mara nyx AB u yrao « (ci. 84). Tpe6a koHCTPY-

ucaru Kpysey Jgyk ACB (a 1m0 0oTpeOM M HeMy CUMeTpUYaH)
U3 4HjUX Cce TaJaka Iym AB BAIM NOX YIVIOM «.

Kako AT tpeba ma Oyme TaHreHTa Kpyra Yuju JyK nola-
31 y 003Mp, TO LEHTAp TOT KPyra CBaKaKO JeXWU Ha HOPMAIW
Ha AT y tadkn A xoja tpeba na je nmomupea rtadka. Ca mpy-
re CTpage, HOMTO je AB TeTHBa, TO NEHTAP TPasKEHOI KPYKHOI
Jyka Mopa OMTH ¥ Ha CHMETpajd TerhMBe AB, IpeMa ToMe Je-
MUy npecevnoj rauxu O oBe 1Be npase. 13 ope amaiuse je KOH-
CTpyKLMja jacHa.

§ 35. Kpyr u MHoroyrao

Mmroroyrao, unja cBa TeMeHa Jexe Ha KPYry (Herose crpa-
He Cy TeTUBE), 30Be Ce meidUBHU MHOTOYrao MM e Kaske Ia
je yaucan y xpyry (ci. 85, ABCDE). Muoroyrao uuje cy cBe
CrpaHe TaHU'GHTE Kpyr'a 30Be cCe
{danzeHiH MEOIOYTa0 WAM Ce Ka-
JKe 1Na je ouucan oxko kpyra (Ha
up. LMNPQRS, cia. 85).

dnamo (Teopeme 63 u 64), na
Cé OKO CB3KOI TPOyIVIa MOXKe ONHU-
CaTH KPYr' Uy CBAKH TPOyrao yIH-
CaTH KPYT' M TO caMo jeiaH.

3a YeTBODPOYTao MOMKEMO 10-
Ka3aTH OBe TeopeMe:

Teopema 79. V csaxom iue-
Camka 85 WUBHOM HelIBOpOY2ly HACEPAMHI

Y2J/10Bll CY CYUNeMEHIUHU.

TN



Heka je ABCD (ca. 86, a) yeTBOpOyrao ynucaH y Kpyry.
' Tpeba moxasaty 1a je,

D> ma np., a+y =2d.
[lomto ce yrao o
Mepu TOJIOBUHOM JYyKa
BCD w yrao y nojoBu-
HOM ayka BAD, a 36up
TAX JyKOBa YUEM 1eo
Kpyr, oHpna ce 36up y-
JIoBa @ -y MepH ToJo-

A
a B
Camka 86 BUHOM Kpyra WM jeqHaK

je 2d. Hcro Tako ce Moske JoKasatw na je f-0=2d.

B

Teopema 80. (OGpnyra reopemn 79). Kad ey y uwewisopoyeny Hacapasme

Y2A06U CYUNEMEHUUNU, OKO HEIA CE MONCE OUUCAUU KDY,

Heka je mat wersopoyrao ABCD (es. 86, 6), y nome je X A4-X C=24
g X B+ XD =2d. Kpo3 tpu temena, na uop. 4, B, C, Moxe ce noByhn Kpyr.
Taj kpyT mAE OPOJNA3HM A KpO3 4eTBPTO TeMe 4eTBOpoyria D mim cedve cTpaBy
AD y D, maveby A m D mam nponyxeme te cTpade y Taykd Dy. ¥Y3MaEMO
Na HaIl Xpyr He NpoJas@ Kpos3 YeTBPTO TeMe, HEro A& mAe Kpo3 Tauky Dy.
Tana 6m Ba ocrHOBY Teopeme 79 Mmopano 6ate X B+ X Dy=2d, 1j. X Dy =
=X D. a 1o je nemoryhe, momro je ¥ D, ka0 cHOBAIUBE Yyrao TpPOyria
CDD, sehm op ¥ D. Hero taxo je HeMoryhe na Ham KpYT cede NpOoxyMkeme
crpaBe AD, ma mpema TOME MOpa IpPOJasHATH B KpO3 4eTBPTO TeMe [, mro
je Tpe6ano DOKa3aTH.

TeopemaSl Kon wanzenu-
HO2 HeiuBopoyzaa 30UpOBU Ha-
CAPAMHUX CWIPAHA CY JeARAKL.

Kako cy nyskume ofe Tau-
TeHTe U3 CIO0JbHE TauKe Ha KpyT
jenmaxe, Moske ce (cu. 87. a)
HATHCATH :

AP = AS
PB = BQ
CR = QC
RD = SD

onakie ce cabupameM JeBHX U
eCRMX. CTpaHa xobuja -

AB + CD = BC + DA,

mro je Tpefado NOKa3aTH. Camxa 87

5

Teopena 82. (OCpayra Teopemn 81). ¥ céaxom wxedlisopoyeny, x0d Koza
Cy 30UPOSYU HACUPAMNUT CTUPORA Jeduaxu, mooce ce yiaucaiin xpyz.

Heka je y gersopoyray 4BCD (ca. 87, b)

4B+ CD=BC+ DA.

YBeK ce -Moxe HaupTaTz Kpyr xom _nouzpyle TpHE “crpase, Ha np. 458,
BC m CD, qemopeyma ABCD HesTap TOT Kkpyra Eanasm ce y upecexy
camerpasia yraosa 4BC n BCD. Axo ce ma Taj Kpyr mnoByde TAHCEHTA W3
TadKke 4, oHa MOKe IPOAA3ATE Kpo3 rayky D mim cehm crpany cDy T89-
xa Dy mavehy € m D mam Ha nponywemy y Tadxm D,. Axko 68 T4 TAaHIeH-
14 cexna crpasy CD y rasxm Dy, ouja 6m M0paio 6urm
’ AB4CD =BC +DA .
AB+-CD, = BC 4 D4,
CD — CDy =DA—D,4 mam
_ DD, =DA — D4,
a 10 jé y pryrny ADD, no reopemu 17 mémoryhe.

Ha cnmsan ce padny JOKasyje Jia TAHTEHTA HE MOKE cebm CD BE Ha npo-
Rykemy y D, HErO mpema TOMe MOpa mhm kpoa D, mTo ie Tpeﬁano noxasam

710 OpeTnOCTaBOY :
10 Teopemm 81 :

opaKne OAy3mMameM

Teopema 83. Axo ce Kpyz nomenu Ha n (n>2) jezzHakux
Aenosa u 1) zzeoue Luatuce ciioje ysacuioiiye iHeiysamd, Robija
ce yitcanu Gpasinnu MHO20Y200 €A N CWPAHA U -2) Kpo3 JeoHe
@Wauke HOBYKY WaHZeHIle HA Kpyz, A00UjQ ce OHUCAHU TPABUNHI

"MHOzO0y2a0 ¢a n cwpaHa

Hexa cy 4,, 4®,.., 4, (cd. 88) TAUKE prra Koje Ta neume,
Ha p., Ha IIeT JeHAKHMX [eJ0Ba,
1. Hoxaaam na je A4A,A,4,4,4,
IPaBUIHHU TeToyrao. HpBo CBI/I
yLIOBKM Cy [eNBAKH, jep Cy mepu-
(epUCKH yrjoBY HaI jeIHAKHM Jy-
xoBuMa (reopema 75). Ca npyre
CTpage, 1erTpa’tsy yraosu 4,04, u
Ay04, MTH. JenHAKM Cy, IOIITO ce
HeHTpaJIHPI yrao Mepu 3axpahenum
JYKOM, & CBH 3axBalieHW JIYKOBH
¢y jenmaku. Tazga le o npaBMny
B, [CYC]: AA4,04, = N4:s0A,=..
. -.0fakie.cueayje - -

A A=A dg=. .. — A A,

Cnmka 88

Tj. 1a Cy W CBE CTpame, ge;ma,ﬁe IomTo Cy yrIoBU leuﬂa}m H
CTpaHe JelHaKe, MEOIOYrao je MpaBuJaH. THME CMO HOKA3aJIM
IpBM 11e0 Téopeme.
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2. Kpos rayke 4, 4,,..., 4 noByyesge cy TaHredare BB,
BB,,... Jlokazatu npa je HOOMjeHH ONMCAHM MHOLOYIao
BB, ... BsB: (cn.88) npaBunag. TpoyriaoBu A, By ds, 4, By 4,,...
WUTI. UMajy CBH 110 jeIHY CTpaHY jeXdaKy, jep je IpeMa NpeTXodHOM
A Ay = A,A =+ .. CBu yriosu B A4, AAB, ByAA, AA,B,
UTH. jedHaKM Cy TO TeopeMu 78, jep cCy yIJOBH uaMehy Ttam-
TeHTe W TeTuBe, a ONAroBapajy UM jenHaKM JyKOBH. llpema Tome
¢y cBu TpoyrinoBu A B 4, A,B.4,, urn nmo npasuay [ YCY ] no-
nynapau. Oryma ce 3akibyuyje na je <¢B,=<xBy—---=<B;
¥ na je Bid,=AsBy = B,d;= A,B,--- w1 BBy = B,Bg=---=
=B,B,. llomTo cy y HameM MHOTOyIJIy cBe CTpaBe N YIVIOBU
jelHaky, OH je IPaBHI3H. '

Teopema 84. Oxo cBakoz apaBunnoz MHO20Y271Q MOIKE Ce
ofucamy Kpye U y mweza Yaucami Kpyz. ' ’

1. OnumuMo Kpyr Koju npoxasu Kpos Tpu Tauke A,, A,,
A; 1 noramuMo na he oH NpohH M Kpo3 4eTBpTO Teme Ay MHO-
royraa (ca. 89), a mpema ToMe M KpO3 CBaKo HapeJHO TeMe. 3a
TO je IOBOJbHO y3eTH HopMany OB, Ha crpany A,As 3a ocy cu-
Merpuje. Tauka A, je cuMeTpudHa ca TadKoM A,, a Kako A
Jemn Ha KpPYyry, TO M Tadka A, Mopa
JIeATH HA HCTOM KpYIy.

2. [lomto cy A;4,, AA,,.....
jenHaKe TeTHBE, OHE Cy NONjeNHAKO
yoabeHne of NeHETpa Kpyra O m npe-

Ma ToMe ce Tagke B, B,,... Hajlasze
Ha KpYyr'y Koju nofupyie crpare A;A,,
2A3, ...

Ilemrap onMCAHOr M YIUCAHOT
Kpyra Koj NpaBWIHOT MEOTOyIia 30-
Be Ce yeHmlap MHO20y2sd. YTa0, KOju
YiHe NOJTYIPEeYHUIHM ONUCAHOI Kpyra
NOBYYeRU IO Kpaja jejHe cTpaHe MHO-

Caaxa 89

royria, 3oBe Ce yewiipannu yrao MEoroyriaa. OH je jeqHar Fd'

32 CHMETPUYIHOCT IIPABMJHMX MHOrOYIVIOBA MOJXKEMOo Ha-
BECTH OBe TeopeMe (HbUMXOB N0Ka3 MOsKe IOCIYIRUTH Kao BesrOa):

Teopema 85. Cpaku iapasusHu MHO20Y2Q0 €A N CHIPAHA
uma n oca cumepuje. B

Teopema 86. [Ipasunnu muozoyzao ca HapHuUM Opojem
CHIpana je yei@pudHo cumem@pudna cAuka. Llenmap cumedipuje
Jje wana yenmiap mHozoyena. Tlpasuini MHO20y2a0 €A HELAPHUM
6pojem CWIpAHA Huje YeHIAPUYHO CUMETPUYHA CIUKA.

Besxxoama o _

I. Jar je kpyr. Oppepars My uesTap. .

2. JJokasaTH na cy napaljejpe TeTmBe NOBYydYeHe H3 KpajeBa jeJHOT
npedEAKa jenBake. . : - '

3. NlorxasaTtm 7a. 1Be TeTBBe, KOje €& y3ajaMHO 10J0BE, MOpajy OmTE
npeYnmuuy. o - _ ‘ __

4. JlokasaTa 1a je Of CBHX TeTHBA, KOj& HAY KPO3 HCTY TAIKY y KpYTY,
BajMama 0Ha KOja CTOjH Hopmanﬂd Ba TIPEYHEKY KpO3 Ty TaIKy. )

5. JlaT je kpyr ¥ BaH Bera mpasa. I[oicaaam Na Haj0apxa B Hajaaba
TAYKA KPyra Of Te OpaBe Jeke y NPECeYHEM TATKaMa Kpyra ca OPaBOM Koja
@Ale KLO03 HeHTAp Kpyra, a HOPMagda jé Ha [aT0j TpaBoj. . ]

6. llokasars jJa cBakd y prry YODHACAHH NapalieJorpam M'Opa OnTR
NpaBOyTragHBK. ' h

7. Hanprate kpyr noJiynpeysnka 4 cm B NOBYhm Ma KOjA NpPEUBEK.

" llapanenno ca NpeYARWKOM C jeAne cTpaHe HOByhm Hexonmko TeTmBa, na H3-

MepHTH BHAXOBe NYXHHE H BHAX0BA LERTpalHa pactojama. CacraBETA Tabam-
Ly O TBX BPeIHOCTH H IIOKA3ATH Ia, aKO Cé IeHTPANHO pPAcTojame moseha
KBAIyT, TeTRBA ce Hehe NBAOYT yMamATHE @ OGpPEYTO. '

8. Hahm reoMeTpmcko MecTO CPelHHA JeBAKHX TETUBA y KpYTy.

) 9. HahH reoMeTPHCKO MeCTO LeHTapa KpyroBa KOJjH UpOJa3e Kpo3 ABe

nate Tagke. , _ . _

10. Habwm reomMerpHcko MeCTO LeHTapa Kpyrosa Kojd [OXBDPY]y KaTy
ppaBy y Haroj Tadka. .

11. Haku reomerpmcko MeeTo NeBTapa Kpyrosa Kojm JOABDPY]y IBE
IpaBe Koje ce CeKy. '

12. U3 tagxe 4 Ha kpyry mosydeHa jo IoxyopaBa Koja cede Kpyr
9gum yrao ox 60° ca npeysmxoM B3 Tadke A. HaBectm ycunose xoje mMopa

. 3a0BOJbABATHE Tadka Te noaynpaBe ja Om ce nHanasmna : a) y kpyry b) ma

Kpyry, ¢) Bad Kpyra.

18. [at je kpyr = BaH mera tadka A. Jokasatm na cy kpajesn Pr Q
npeqﬂai{a, Ha gYdjeM ce npo;lyxieH)y Hajasm tadka A, Bajlamxa H Bajyma-
JbeBBja Tadka Kpyra om raike A. )

14. Ha TpaHcBepsanu napajienRux OpaBuX Bah®B DNeHTap KpPyra xojm
nomepyje obe mapanense npase. :

15. Kap cumka OO NBa Kpyra mMa CamO0 OBE OCeé CHMETDR]e, a Kaj AMa
Geckpajaoo MBOro? N

16. Kag cy xpyroBm DOLYAapEH ? a Kal cy KpS’)KHH Iy KOBA nouy,tiap-
Bn ? [log kojaM cy ycuOBEMA JYKOBH, KOjH OAroBapajy jensBakHM TeTHBaMA,
gonynapen ? ) ' _ .

17. Habwn reomMeTpnckd MecTO ueHTapa KPYyruBa jelHaKHX no'nynpeqﬂn—
K& Koja NOBmpy]y maTty Opasy. -

18. Habm reomeTpucko MeCTO LEBTapa -KPYroBa jefHAKHAR NOJYUOPEYHH-
Ka KOj@ Yy npeceky ca AaTOM BPABOM Tpaje TETHB® HWCTe AykHBE. ‘

19. Jsa kpyra mMajy noaynpeddmke 5 cm u 2 cm. OHpefuTH rpanune
BHEXOBOI LEATPAJEOr pacTOjama 3a CBak@ OR MOryhmx moJoxaja Ta OBa
Kpyra. i



20. Hahm reomerpucko MecTO ILeHTapa KPYyroBa JeAHAKHEX MNoJymped-
HEKa Koju 1) moaBpyjy cmosba nartm kpyr, 2) Homapyjy H3BYTPA AATA Kpyr
7 3) y nopecexy ca NATHM KPyroM 4dMHe 3ajeJHEUKe TETRBE HCTE LYXKHHE.

21. Jlata cy IBa Kpyra of kojuXx jemam Jexm y npyrom. Hanprarm
ﬂajBehﬁ B BajMamud KPyr kojm nommpyje ob6a mara Kpyra. )

22. Tasresta #3 CnojbHe Tagke Ha KDPYT MOME C& M OBAKO KOHCTPYH-
<carg (cn. 90). [lonyapedrkom OA BaupraTE Kpyr ca NeBTPOM y Tadlkm 4.

- 3aTEM BHALPTATH KPYI KOHUEHTPHYAH ca [a- '
TEM KPYTOM, CaMO ca JBanyT BehwM poaydped- P
BEKOM. Ilpecedne Tagke TAX KDYrOB4 Heka Cy
P m Q. Cammerpate nyikn OP m OQ cy Taja
TpaxeHe TaBresre. JlokasaTE TavnOCT KOH-
CTPY KOmje.

23. Jlokasata Na ¢y OTCeYIU:E TeTEBe A
@3Mehy QBA KOHUEBTPEYRA KpYra jeNBAKH.

24. Wspagymar® nepmfeprckm yrao
9mjr 3axBahenn nyx #Asgoca 35 o6mmMa kpyra.

25. Kojm je neo kpyra nyk saxdahenm
nepBdEpECKUM yriomM ox 1502 Q

26. ¥Yrao usMeljy ranreaTe m Termse, Camka 90
KOja Aeld Kpyr Ba ABA AyKa, manocm 30072
Kommko myra ce Mamm ayk cappxm y sehem?

27. Yrao mameljy nse Taurente OOBYYeBEe H3 CHO/HGHE TAYKe Ba KpPyr
agrocn 450. Konmko nydmmx ¢TeneEa BMajy JYKOBH Ba KOje nopmupHEe
Tagke Hnese Kpyr?

28. Y JenHOM TETHBHOM 9eTBOpOYriy JBa YIia HA jensoj crpanm m3-
Hoce 152° m 1349 Kowexm cy ocranm yrmosm? - )

29. Nloxasatd na camerpadte YHYTPaUIBBX YriOBa 9eTBOPOYIIa 4EHE
TETHBHE YeTBOPOYraq. :

30. Y TaHredTHOM HEeTBODOYTAY TPH Y3aACTONEE cTpade m3Hoce: Som,
9em, 15 em. Konmka je yerspra crpama ?

31. Yrao wmje je Teme y xpyry mma 390, Jyx m3Mely .opoayxema me-
ropmx kpakosa mMa 17 nyvHEx crenema. KONHKO Ty9HRX cTemena AMa JayK 3a-
xBaher naraMm yriom? . :

32 Axo y teTmBEOM MBOTOYIJy ca napadM 06pojeM CTpaHAa 03HAYEMO

00 pely yrioBe ca ay, 6y, og. ..., OBAS j& -
agtagFoag b =ay oot oag ...
JoxkazaTta. h : ) e -
33. Axo ce y TaHTEHTHOM MHOrOYray ca napE@aM 6pojeM crpaBa O3ma-
4€ 00 PeNy cTPaHe ca a;, dy, aj ..., OHLA je
atata 4. .=atata+... -
Jlokasarn. : :

ja cy TeMena y moaHOXKjEMa TEX BHCHHA.
85. llokasaT® na Ce cHMETpana yEJTDAINEmEr yriaa y TPOYIJy H CHMe-
Tpale CHOBAMBLEX YrioBa KOJl 0CTAaia [Ba TeMEHA CEKy y jeIROj Taukm

34. NlokasaTm na cy BHCHEE TPOYrJa CHMETDANE YIJOBA Y TPOYIIY TH-

noAjedBako yuabeHOj OX CBe TPH TPOYTNOBe CTpaHe (UEHTAD CNOJbA yIHCAHOT
Kpyraj.

36. ¥ xojm ce Tpames Moxe YOECATH kpyr ? 3aiuTto?

37. Y xojm ce nmapajesorpaM Moxe yomHCaTH Kpyr? 3amro ?

38. Oxo Kojer Tpanesa ce MOXC onwcaTu Kpyr? 3amrto?

39. KoucrpymeaTs KPyT KOjE Dposas® Kpo3 ABe Tadke # YAJH Ce eH-
Tap Halla3m Ha 0aTO] NpaBoj. ) .

40. Honcrpyzéam KPyI' KOJE OpO.2asE KpO3 [aTy Tauyky B Jonnpyje
JaTy MpaBy y AAaTo0j Tadkn.

41. Y3 rauke BaH kpyra noByhm cekaBTy NaTor Kpyra Tako, Oa Te-
THBa KOjy Ha F0j MCena Kpyr EMa NaTy AYKEHY. ) '

42. KorcrpymeaTr Kpyr Kojs Hoxepyje HATH Kpyr B AATy NpaBy y Aa-
TO] TAYKH. : o

43. KodcTpymears pyr AATOr MOAYNPEYBEKA KOjH HOAMpYje H&TH KpyT
B jary npasy. - . ) -

44. Koncrpymcats Kpyr kojm RONEpYje Aaly ONpPaBy H OATH KDPYT y [a-

. T0j TAYKA."

45. Tayke 4 m B cy TeMeHa faBa npamesa npasmx. Hahm reomerpam-
CKO MECTO JIpeCeYHHX TAYAKa HODPMAJHAX LOJYNPaBRX NpaMeHa.

46. OnpenuTrE y TPOyray Tayky H3 KOje ce cBaka CTpPaEa BHIA MO
HCTEM YTJIOM. : :

47. KorcrpyrcaTe 3ajemBBIKY TAHTEH1Y LIBa Kpyra.

Yayw. O3sageM0 noJyopedHBKe NaTEX Kpyrosa ca uewtpoMa y O @ Oy
cara R (ca 91, a). 3a koHCTPYyHACA:
BE CHObAMBAX TAHTEHATA OKO TAYKe
0, X¥ao ueHTpa Hanpra ce nomohau
Kpyr noaynpedsmka R—r. Ha raj no-
MobBE KDyr moBYRY .ce Taureste Ty m
Ty us tagxe O 4dAje cy NOLEPHE TadKe
A4 m A, ToaynpedHaun TEX 7Ta3aKa,
npoay#xerd, oapehyjy HommpEe Tauke
B m B 8ajelBAYKEX CIObALUBAX TAH-
redara wa Behem kpyry. Ilpase 1% m
T',, napanense ca T, m Ty Kpo3 B n
Bj, cy Tpaxene CHObAllBHE TAHTEHTE.

3a ysyTpamme Tagrente (ca. 91, b)
npra ce ODOMOhHE KPYr NOAYIPEYBBKA
R 4 7, AHaYe N0BaBbAa NPETXONHA KOH-
CTpy Kugja.

48. Jlate cy nBe Tayke y pasHm.
flosyhm npaBy Ttako, na pacrojama

Cimka 91 THX TaYaka ON OpaBe nOMajy ysanpen
JATe DYyXHAE,

49. HokasaTtm fna [ABa Kpyra Mory 1) Eexarsm AmjefHe 3ajeAHHYKE TaH-
remTe, 2) BMaTR caMo jeamy, 3) nBe, 4) TpE H 5) 4eTmpH 3ajeNSHIKE TABTEHRTE.

50. Ako ce Ha nBa kpyra, KOjm ce€ ROABDYjy cmo/ba y Taukm A, n0sy-
4e 3ajefBmYKAa TABTEHTA Ca NOABPHEM Tadikama B m C, ospa je yrao BAC
npaB. JloxasaTa.
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51. Komcrpyacatre Tpoyrao momohy crpade, CyopOTHOI yrja @ BHCHHE
KOja 0AroBapa HaTOj CTpaBd.

52. KomcrpymeaTH Tpoyrao momohy cTpaHe, CyOpPOTHOT yria B TeXHNIHE
JAHEje KOja OAroBapa AaToj CTPAER.

53. KorcTpydacaTs paBHOKDAKH TPOYrao, kal je XarTa OCHOBHNA .H yrao
npu BpXy. ' :

54, Komctpymcars tpoyrao noMoby pBa yria m HOJYNPEIHAKA ONHCA-
HOT KpyTa. o

55. Koscrpyrcara Tpoyrao nomohy mBa yrja ® NOJyOpedHHEKa yOomca-
HOT KpyTa.

56. Koscrpymcatm Ttpoyrao nomohy crpaHe, cynopOTHOr yraa B 30mpa
(anm paanmke) ocrTaqe ABe cTpane, v :

57. KomcrpyrcaTe Tpoyrad noMohy cTpane H ABe TeXEIIERE JAHBje OO-
ByJeHE Ofl KpajeBa [OaTe cCTpage. o .

58, Komcrpymcara Tpoyrace, kaj je [aTa CTpaHa, HOAYOPEYHHK ONHCA-
HOI Kpyra m DIpecedHa Tadka jare CTpaHe W CHMETpa]e CYNPOTHOT yIia.

59. Nloxasarm 1) na je cBAKA yOMCAEW DABHOCTPABE MHOrOYrao Ipa- .

" BEJAH, A 2) Ja e CBAKE yNHECAHH MHOIOYrao Ca je(BAKAM YIrJIOBEMa OpPAaBH-
nan, ako je 6poj crpana Henapat‘i, a MOXe OATH B HeIpaBHJIAE (pasHOCTPAH),
kan je Opoj ctpaBa Dapan.

60. Joxasatm 1) na je cBAKH ONHCARE MBOrOyrao ca jelBakmM yrio-
BAMa OPaBRJIAH H 2) Ia je CBAKH ONACAHA PaBHOCTPAHE MHOIOYrao IpaBH-
JaB, ako je Opoj cTpasa penapas, RHAYye MOXe ONTH d HEOPABHIAH (CA HejeNHA-
KEM yriosmMa), kaj je Opoj cTpaHa mapan.

61. JlokaaaTs Na je TAHTeHTHH MEOrOYyrao ca cTpaHaMa, Koje cy Iapa-
JleJlHe CTpaHaMa TeTHBHOI IPAaBHJHOT MHOrOYIJa HCTOr Kpyra, OpaBHiaH.

62. JlokasaTa Qa je cuo/balllbH yrao KON CBAKOT IPABEJIBOr MHOTOY-
ria jelHaK BEroBOM HEHTpPAJHOM yruy. ) '

63. Kosmko crpasa mpMa OpaBm/ER MHOIOYrao 9mja 9eTHpH yrja A3-
goce 1d7? - - )

. 84, oxasaTn ja. ;mjaroma’e HpaBANEOr NETOYIJA YEHE HOB IPABHJHE

oeToyrao.

TJIABA VI
CIINYHOCT

§ 36.- Mepemwe Benmuuna

. Sa ynopehusame ABe LymH TOTpeGHO Je Hahm BuxoBy
sajeanutky mepy, Ti. Ly Koja ce caupscw yeo Opoj myra (6es
ocTatka) y obe nyxsm. Axo ce myse MN Callpkd y nyxu AB
TP OyTa, a y nyxu CD 1Ba myra, oHA je sajenmnyra Mepa THX
Ayac (cn. 92). Kax 1se Lysxu umajy sajenmudy mepy, ome uya-

A— 'B jy.BﬁIHﬁ;ﬁ%i@lIﬂMEl{LMﬁpﬂ, jep ako mo-
REIMMO 3ajeHNIKY Mepy HA BHIIe jen-
C D HAaKUX J[eJI0BA, CBAKW TaKaB [€0-je Ta-
Kohe sajemHmdaxa Mepa Tmx nyxn. On
M N CBUX 3aJelHHYKAX Mepa jemma je HajBe-
Cnoka 92 - ha — OHa Ce 30Be Hajeeha sajepnuuxa

Mepa.

e TeopeM'a 87. Kag ce maiwa on gpe AY3KU cazpxu yeo 6poj
uywia y Behoj, onja je oua HajBeha sajefHuMKa Mepa imux Ayxu.

_ Baucra, axko ce nys b (ca. 93) ca- a
APIRM TaTHO TPWU nyrta 6es3 ocraraka y my- ’ 1
KM @, OHIla ]é OHa 3ajeNHMYKA Mepa. Ca b
ApyTé crpade, OHa Mopa OuTH HajBeha sa- E—
JeNHNKa Mepa, jep He mocToju Aysx Beha . Camka 93

0N b koja OM ce campikaBaia y b

Axo Ce Mama NyK He Calpisu Leo Gpoj nyTa y Behoj, oIpe-
hHB.aHae _HaJBehe SajelHAYKe Mepe THX Hy:ku BPIIN ce Tajua Ha
0Baj HaUMH. f
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Teopema 88. Ako ce mamwa ayx (b) cappxu 'y Behoj (a) cg
ocmamixom (r), Hajseka sajeqnuuxa mepa Wux Ayxu (a U by je
Jjeanaka ca HAjBEROM 3QJeRHUYKOM MEPOM MQtbe AU U ocmaul-

ka (b u r). : .
Kam ce ca n 03Ha4M 11e0 6poj TIyTa KOJMKO [e Marba Iy
onMepena Ha Behoj, oEOma ce Mozke HanMCaTH

a=nb-+r,
34cm=5-6cm—+4cm.

W3 oBe jemmakoctd je jacHO, Ia Cy CBe 3ajeflHUUKe Mepe
aysu a ¥ b (34cm u 6cm) WCTOBPEMEHO M 3ajelHIYKE Mepe
nyxa b u r (6Bem u 4cm) u ob6payro. Ta nBa Hapa Ay, TIpe-
Ma ToMe, MMAa]y sajeIHMYKy M HajBehy Mmepy. _

IIpeMa oBO] Teopemu onpehmpame Hajsehe sajenmEuyYKe Me-
pe IBe XyXHU CBOAM ce Ha onpehuBame TaxBe Mepe 3a Maiby Iyuk
1 ocTaTak. AKO ce caj Taj OCTaTak CaIpPiKU y Maro] AYHKH LEO
6poj myTa, OHZA je OH TpaxeHa HajBeha 3ajenHMIK2 Mepa 3a
nse narTe nysku. Kan ce-ocTaTak He CaipikH Y Maibo] NyHKH 10
6poj myTa IOTIyHO, Hero ce NoCuja HOB OCTaTak r,, OHIa ce
Heo IOCTynax NoHaBba. OBaj HOCTyNAaK Tpakerwa Hajsehe 3a-
jemEMUKe Mepe 30Be ce EyxaujjoB Zociiyuax.

[Ipoay:emeM OBOT IOCTYNKa MOTY Ce JOTOMMTH IBa CIy-
gaja: 1) Ha xpajy hemo nmobutu mocmenmu oCTatak KOJH ke ce
CAlpIRATH 1e0 6DOj IyTa MOTIYHO y mperxomdom ocrarky. Taj
nocJaelyhby oCTaTaK je HajBeha 3ajelHMUKA Mepa NBe IaTe NyXHu
0Il KOJUX CMO NOIIH. 2) Ma KOIUKO TPOLYJKIVIN OxMepasame (¥
MUCINMA, jep TPAaKTHIKA Ce He MOke DALUTH Ca CyBUIIE Ma-
AMM IysKuMa) HUKAKo ce He HoOuja HajBelia sajedHHUKA Mepa.
Iysu Tagma yONINTe HeMajy 3ajellHMUKe Mepe.

Kan nse nymm (MIM Heke Apyre BeduduHe) UMajy 3sajell-
HIYKY Mepy, 30By Ce camepivlse, 3 Kall He-
Majy, oHe Cy Hecameprvuse.

Moske ce HAPABEO TPAKUTH 3ajeqHAY-

Ka Mepa H 3a BUIE 01 NBe IYKH.
IlokasakeMo, na HecamMep/bnBe AYyHH 3apcTa
noctoje. '
Teopema 89. Y pasnoxpaxos wpoyeny ca
yea0a 00 360 dpu 6pTy KPUX U OCHOEUYA CY Heca.tiep-
SUGU.

Ha TIp.

A

Heka je y papmOxpakoM Tpoyray ABC (ca. 94)
X A = 30, Nloxasatn na ¢y kpak AB=AC =bn
ocsonua BC = a HecaMeD/bUBH,

VTa0BE Ha ocHoBBUA CYy: ¥ B = X C =720
AkO ce moBy4e cmmerpana, Ha np. yraa B, oua ce-

Crnmka 94
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d9e kpax AC y tadkn D. Tana cy tpoyrnosm ABD 8 BCD paBEOKpakEm Tako,
na je BC = BD = DA =a. ipyran peawma, ako ce CD osnaum ca r, BMaMo

| b=a+r,
Tj. OIMEpABABmEM OCHOBHLE Ha KDAKY b 0CTAje OCTATAK 7. AKO AT Jaihe No-
TPaKEMO 3ajeNHAIKY Mepy 3a a E OCTaTak 7, OHXa NPEHOLICEBEM 7 Ha @ ONeT
Mopa ocTarm Hekda ocrtarak. A\ BCD je mcTo, K40 NpPETXOIEHR, PaBHOKpaK ca
yraom ox 36° mpm Bpxy. Ma nokJe HacTaBaa@ OogMepaBame Behemo mohm mo
3ajensmdKe Mepe @ IpeMa TOMe Cy Kpak & OCHOBHUA Haluer Tpoyrsaa Heca-
MEpLBBH, )

Ha oBa] HayMH MOXe Ce TIOBODUTU O Mepemy jelnHe Iy-
JKMHe (Bamd M 33 [pyre BeIW4YUHe) APYroM Koja ce ya3uMa
3a. jeguHuyy. :

1. Hamepuiuu Oyoxcuny camepsusy ca jedunuyom 3naxu 00peduinu %0Au-
x0 ce uyita y Woj dyoicunu cadpocu jeduniye uaw Hexu ren 0eo KU Je 3a-
JeOnuuxa amepa. :

Axo je nyxmBa b caMep/bEBa ca JeNEHEUOM @, B CaAMO @ je 3ajeNBHY-
Ka Mepa H caapxd ce k nyTta y b, Mmoxe ce mammcaTE b=Fka. Kanm je sajen-
HEYKA Mepa 3a JyxHEHEe b M @ HeKHd ¢-TH [e0 AYXWHE ¢ O HEexa Ce OH Ca-

IpXA p nyTay b, 0BAA Ce MOXe BANHACATA b = %a. Y npBoM caysajy ueo
6poj k, a y npyrom pasioMax —3 ca EMEHOBameM jennﬁnue a (8a Op. Tem

3 .
mmchm) 30BY Ce JMepnu Opojesu nymmue b. Camm Opojesu k m —‘s— Oes3 ume-

HOBaBa Cy 0pojme 6pednociiiu MepHHX OpojeBa.

TfomTo Cy ® LENE B PABNOMIbEBR OPOjeBH PayuoHaAHU, TO j& PE3YATAT
Mepema AyKuAe CAMED/RUBE Ca JOJHHEIOM yBEK PanmoBalnm Meps Gpoj.

2. Heka je nyxmsa b= AB (ci. 95) HecameplhmBa ca jENBHALNOM
A. B a==CD. Tapa ce ymecTo NyxuEe b

} — MOKe MepETH HIE [yXgHA by = AB,
B; By pan nymasa by = AB;, on kojmx je
C ~ jensa Mama on b, a npyra Beha, 7.
Canga 95 L h < b b

Iyxmre b, m by Mory ce Tako wm3alpars, Na pasnmka by, — b, Oyne
yBampep No3EATa B KoIEKO Xokemo maxa. To smaum na ce by (mnm by) Koum-
KO MenmMo Majo pasamkyje od b. Axo, Ha 1p, HeJEMO Na Ta pasznmka He Oy-

1 .
ne Beha on 0% yaehieMo Taj meo jen@EHLE ¢ B OpeseTH ra Ba b. Ax0O ce

moxe Ba b mpeserm 16 myra, a me moxe 17 nyra, ompa Je bl=i—ga=l,6a 24
by==1,7a. Ilpema TOME je .
l6a< b lTa:
16am l7a cj IBa UPUCAUICHA MePHA (poja NyXAEe b @ 10 upsm (1,6 a)

fpudausicno marwu, a ApyrE (1,7 a) upudauocno eehu, a CBAKE ca TaIHOMAY

no 0.1 jenmmgue a. 6"’
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Kap wmenmmo, na nywmny b memepumo Behom 7Taumomby, ®a up. o
0,0l a, oBna Tpeba momesmTH jenmEENy a Ba 100 jemmakmx fenosa. Ako ce
Taj [eo Balle jefEHANE MOXe npenem ga 1p., 165 nyra, a me Mome 166 my-
Ta, oBpa hemo mobmra :

165a < b< 166a.

Yonomre, ako ce jelREALA NOENH HA 7 jeNHAKEX IeJ0Ba H Taj Neo
crame m nyra y b, a He MOxe na craEe m - 1 Oyra, oHAA je

—-a<b<m+1

cy nBe upmbamxkHe Gpojne BPeAHOCTH MepHEX (pojeBa KOJH m3pa-

m m—+1
— "
n n

®aBajy AyxmEHY b mpmOimxHO ca Tadromby 1o % NyXHHEe jeIAHALE @, UPBa
Mama, apyra Beha.

3a oapehmBame wawnoz Mepaor Opoja AyxmEe b, HecaMep/bEBe ca a,
Tpe6axo 0@ UmOCTymaKk Mepema Nyx@He b cBe MAaBEAM H MABAM [EJ0OBEMA
Iyxdaee o HacTaBETE (e3 xpaja. Bpojsa Bpemmocr Tavror MepHOr Opoja Te-
xahe pemaMaJBOM pa’3nOMKy ca OeckpajEo mMuEOro nedapa. Taj menmmanrm
pasaoMak He MOXe OBTE DEDPHOAAYAH, jep OM cé MOrao ODETBOPHETH y o0uYas
. B Oyxmee Omne camep/beBe. Hemepwonmuar [JenuMalHHE pa3aoMax ca Geckpaj-
HO MHOTO nadapa b}lpebyje 6poj_xojm ce 30Be upa-
yuonasan. Tagna BPEAHOCT MepHOor G6poja BeJRYmAe
HECaMepbuBe Ca je[lHAANOM H3pPaxaBa Ce HPAUHO-
gaauaM Opojem,

[ f

P

Besxcoara

1. JoxaszaTtH CaMepJLEBOCT XHOOTEHY3€ H Makhe
Ka&TeTe NpaBOYINOr TPOyIia ca yraom om 300,

2. NlokasaTm {ca. 96) secaMep/bBBOCT IEjaro-
HAlle B CTpaHe KBajipaTa. -

Caaka 96

§ 37. Pasmepe nu cpaémepe. IIponopunonanne BeauUnHe

Pa3mepa HJIN ogHOC IiBE I/ICTQI/IMGHO Beauyngae ]e 6P0]Ha;

BpeNHOCT jeJHe BeanddHe, Kal je Jpyra y3eTa sa jeJHHALY.
To_je _neumenosanu win aucwp_amuﬁu 6poj.

Kan cy mee mysmu a u b camepibuBe ca 3ajeXHWYKOM Me-
PoM ¢, ma je a=mc ¥ b=nc, TOe Cy m U n leax OpojeBH,

Tana je a=m-2

=—n—b, na ]e IpeMa TOME€ pasMepa TUX BeaIH-

m
9TmHA — .
1

Opmasne ce BUIW, Na ce GpojHA BPEIHOCT PasMepe YU @
npeMa Oy b Moske MOOMTH meo6oM MepEMX OpojeBa a U b u
CTOTa, Ce pa3Mepa THUX AYHH MOMe OBaKO O3HAYWTH .
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a
a:b wm b
Benuuuge a m b ¢y unanoBu pasmepe M TO a je apsu, a
b gpyeu anaH. PasMepa je jenHaka Ko/uyHuxy OPOJHHX BpPEIHO-
CTH MepHWX OpojeBa. AKO Cy IysKU @ M b HecaMepJbHBe, TAYHA
BPENHOCT HUX0BE pasMepe e MpaUMOHAIHH 0poj. »
Pasmepa a npemMa b nMa cBe oCo0WHe KOJIM9IHMKA. Kan

m [paJ

— -4 a _a __;,

a=kxb, b= b= _('b)
. 14

O6jacEuTH peunMa Te oCOOHMHE.
b
a

je %=K, OHIA je

a . . ' .
Pasmepe — u » KOje MMajy ucTe WIAHOBE CaMo UM

b
je pexm mpoMemeH, 30By Ce ofpHydie jemHa Apyroj. Ibuxos mpo-

HM3BOJ je jenHak jenumEHLM, jep je %-%= 1.

JIBe jenHake pasMepe BesaHe 3HAKOM [eJHAKOCTH GHHE
cpasmepy WIXU apouopyujy. -

[Be pasmepe ce cmaTpajy Kao jelHaKe, aKO MMa]y jenmake
6pojre BpenmocTH. Ilpu Tome wramoBum ofe pasMepe MOTy OUTH
YMEHOBaHM MIM ancrpaxtau 6pojesu. Ha np., momTo je

10m 8cm
TBm 2 N dem T
TO je 10m = 8cm ; M yOIIITe, ako je a: b=k U c.d= i
j 5m ~ dem y , ! b= 1d=x, Tana je
Ch . a_ ¢
a.b=c:d znn b p

cpasMepa My nponopiuja. .Cpaga IPoNopnuja UMa IeTHPH Wiaga.
IIpBu (a) 1 9erBpTM (d) 30BY C€ Kpajwu WIW CZOMBAWIMY YA~
BOBH, a JApyru (b) wm Ttpehu (c) Cy cpearwu WIH yHy@paursil.
Ilocnensen 9nad d 30Be Ce U HedlBpiia apodopyuoHad.

Teopema 90. IIpousson apajwix wranosa upuuopz;uje jen-
HQK je ZpousBofy Cpeamux.

.oa ¢ .
Axo je B — g Ua lIeBy H NeCHY CTPaHYy OBe jeqHaxo-

CTH TIOMHOMKMMO ca bd, mobmhemo
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ad=bc,
mro je Tpebaao IoKasaTH.
~ {locnepuya. Axo cy y jeanoj upouopyuju dosHama wpu ma
koja 41aMa, HeuosHaAWIu HeluBpmIl YAQH je HOWUYHO 04peheH.
Ham{_e, H3jeqHaYEeHEeM NPON3BONA KPAJBHX U CPeNbuX ua-
HOBa NOOHMja Ce jeNHAYMHA NO HENO3HATOM YIany.

Teopema 91. (O6pryra Teopemn 90). Axo je ipousson Heka
ABQ Opoja jeanax wmpoussony Apyea jgBa 6poja, of ma uemupu
Opoja moske ce maqunumu apozopyuja ysumajyhu sa kpajrwe yna-
HOBE WUNLOWe jefgnoz OPOUSBOAA, @ 3Q Cpegte — HUHUOHE ApY-
202 Hpousposaq.

Heka je mara jemmarocr pg=rs. CacraBumo IIPOM3BOLIE O
nBa Gpoja (ysumajyhu jemam WMHMIAL K3 jenHOr TmpousBoda, a
APyru M3 IpyTror): pr, ps, qr, gs. Ilome’nMo CBaKMM oI THX
IpoN3BOLA NATy jeNHAKOCT, Ta heMo JoGHTH JeTHpH nponopuuje:

4_35, 4
rp s p r g s ¢

To cy Tpaskene nponopuuje. Ha np., us jennaroctn 3a=>5%
CIeAyly npouopuuje: a:b=15:3, a:5=5:3 wurm

B Tocnequya. Y cvaxoj ce apouopyujit Mo2y IpOMEHUIIN Me~
Cla Cpenrux 41anoBa Mehy COO0OM, Kpajwux 4AAHOBA Mehy co-
00oM, LU ce CABUIU KPAjwl HYAGHOBL HA MeCio Cpeamux u
00pHYO.

TakBe pasmeme mecra me Memajy TNPOM3BON KpajbUx M
CpelbUX WIAHOBA.

_ Ilponopumja wujn cy cpenmy (in Kpajebll) 9IaHOBU jel-
Hakn 30Be ce mehpexugna. Hamp., 24:12=12:6 wig a:x=x:b.
T_{na_ﬂ HENpeKnise Tponoplnje, KOju Cce MOHalIba, 30BE CE CPefrma
UpouopyuoHQaa WA 2e0MeWPUCKA CpejuHQ OHa Ipyra IBa WIaHa.
I_IOCiIeJIEbH WIaH HenpexuaEe mponopuvje (b) 3oBe ce u m@peha
upouopyuonara 3a ocraia ABa (@ H x).

Rawo ws niponoprmje a:x=x:6 crenyje: x*=ab u x=ab,
MOJKe Ce Ka3aT:

I COMEWPUCKA  cpefuna asa Opoja jegnaxa je KBAApAidHOM
kopeny us ipoussopa wiux Opojesa.

Hus jemmaxnx pasmepa ca OpojaoM Bpenmmomhy x

g r p s p__r

= — - =, Al -

LR
b, b, b
QUBE uponyxery apouopyujy. Moxe ce HaumcaTH u
a,=kKb,, ay=kb,, ay=nb;, ...
OflaKie ce cabupameM 1o6uja

@+ Qytas - =k (by 4 by by -+
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1700’}
a+a+as+---
b+ byt byt

[Ipeva ToMe Halla NPOXYsKeHA IIPONOPLUMja Ce MOKe NOmy-

HUTH W HATUCATH _

a __ 4 _as - ata,taz+ -

by by by bbby
Peurva n3paskeH OBaj Pe3yNTaT Iaje OBy TEOPEMY.
Teopema 92. V apoayxenoj apodopyuju 36up apsux 41a-

= K.

HOBQ CBUX pasmepa OJHOCH ce Lpema 36upy Apyaux HAAHOBA KAO

CBAKUW OPBU 4JQH LpeMa CBOM APYZOM.
Hexa Ma kojuM BpeaHoCTHMa X, U X, BeJIUYMHE X YBEK
0AroBapajy BpPeIHOCTH y, M y, BEJHUNHE y TaKO, Ha BaRM OpO-
nopumja
i A5 oy Y
Ve X2 Xy X2

~OHII,a, Cé 3a TaKBe BeJUYHHE KaMe, Ia CYy JUDEeKWHO upouopyuo-

HQIHe WIH caMo apoiopyuonanne. (Ilapecty npumMepe mpomopumo-
HaJHUX BeJWYUEA). AKO ce CTaBH

»n_y

X Xo
Moske ce HANMCATH y,=KX;, Y,=KXy,... WIH JOUNIOTE y=KX.
Roegunuujesar x ce 30Be ghaxmiop apouopyuonaanocu. Hal ce
jelHa o5 TIpONOpPUMOHATHMX BelHuWHa (x) noseha HIM cMamu
ordpehesu Opoj myra M npyra Beauunda (y) noseha ce WIM
cMamy ucTH 0poj nyra.

Y canygajy na je pasMepa IBe Ma KOje BPeNHOCTH jelHe
BeJMYnHe ’;}T’ yBEK jelHaKa OOpHYTO] pasMepu % ONHOCHMX
2 1

BpeABOCTH Ipyre BeJM9HEe, Tj.

=K

Y _ X2 [ Yo Ve

Y X (1 ) ( 1 )
X, X,
BeJINYNHE CY 00pHywo (unjpupekiano) iapoaopyuonarie. (HaBectn
nprMepe OGPEYTO NPONOPIUMOHAIHIX BeIMYMEA). 34 THUX Ce MOKe

K . _ o _
HaIUCATH Y =7‘ , TIe je Ky ¢hakmop oOpHylie LpoaopytoHaAHOCHIL.

AKo ce jemHa o OOpHYTO NPONOPLMOHAIHHUX BeJMIHHA (X) IO-
Beha uau cmamu oxpehern Opoj myTa, Apyra ce BedwdwHa (y)
— oOpEyTO — cMamu WiIKu noseha ucTn Opoj myra.
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Bexcoara

1. Opgpeparzs OpojEe BpeaBOCTH pasMepa oBmXx nAy#m: 20m = 15m,

9em m dem, 12m 7w 6em (1), —?’—m H—i—m

2. HammrcaTn BexONEKO 6p011mx IPONOPUH]a.

1 1 1 4 4
3. Ja qm cy ravHEe OBE HPONOpLH]E: 2— lg= 1 35 800:1 =

=14§:0,25; (@@—):fa—b) =(@+b:1

4. Ilomoby nmBa jenmaka mpomsBoja 3z = 5.6 caCTaBHTH OpONOPLH]Y
H HAOHCATHA 8 y OCAM Da3A@IATHX OONEKA.

5. Nlomohy nBa jemmaxa mnpomsBona 3a~—4m CaCTABETH IPOTOPUH]Y
TaKo Mla 9eTBpTH YNad Oyne:

3 .1 1
3,a2,4,a,x,1, 3a2, Y a2, T a2, 3z, 2z.
6. MspauyRaTH HeNO3HATH WIAH & y NPOUOPNHjAMA :
1 1
z:5=10:50; 105:15=1456:x; 10:55=x:1+;
18 4
m .
mp:a:::(m%—p):[l-}-;]; z:(x44)=8:4.
. Oﬁpeamz 9eTBpTY OpoOUOpumOBatdy 3a 3, 5 m 9.

. OnpenaTr cpexmy npomopnuomaiy 3a 2 m 72,
. Ompeparm Tpehy mpomopnmorany 3a 4 m 7.

—
O O w

mema) .
11. UapauymaTm pasmepe oOpEyTE pasMepama:

4:3; 1,2:0,6; 75:0,25.

12. Axo je a:b==c:d, poxasarm aa je (a® -} b?):(c2-}-d2)=a2:c2.
13. Ja am cy 6pojeBE y HE30BEMA

11113
x| - 5|z 1/121...
1
112121316
Y ‘2 ’

IPONOPUAORANEE HIE He? ¥ clydajy NPONOPOAOHANHOCTH OLpedETH Koedm-
UHEjeAaT TPONOPHAOHAJBOCTH,

3 4
14, Hanmcarm 3a Gpojese 1, 2, 3, 32—, 34—, 35— HE3 INpONOPUHOBAJTHHEX

Gpojesa ca daxropom npomopumomaxrocrd 0,1.
15. Ja nm cy OpojeBE y.HA30BAMA
@|1]2|3]4]5 |68 ...
y[12| 6|43 |24 2][15]...

. 3a koja nBa uexa Gpoja je 6 cpeama’ nponobunouana? (sBme pe-
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OOpEYTO NpPOBOPUBOHAJBHA HIM Be? cayyajy nponopuuomnaocm OIpEIRTH
¢akTOp OGPBYTE HPONOPOHOHAIHOCTH.

16. Hexa je y NEDPeKTEO OpomopumoBanmo 22, Tj. y = kz? @ Heka je
y =18, xag je x=3. Oxnpenara y, Kam je z=+4.

17. Y =exoM TpOYyray Bamxe  3a .yTJOBe nponymeﬁa OpomopLRja:

:1=f:2=y:3. Habm Te yruose.

18. Y HexoM -9eTBOPOYILly BaXH 3a YIJICBe IOPONYXKeHA NPONOPLRja :
a:2=f:3=y:4=0:7. Uspavysara TC yriose.

19. Hexa je ma Bexo] 2eMJbONHCHO] KapTH CBaKa NyXKHHA CMameHa y
paamepr 1:100 000. Konmko je oEfa CTBApHO pacTojame maMely KBa MecTa
gmje pacrojame Ha KapTw H3HOCHE 7,6¢m.

§ 38. CanvyHoCT TPOYIjOBa U MHOIOyrioBa

Kanz nBa Tpoyria WM youimre JBa MHOIOyrja HMajy jen-
Hake ‘¥ jelHAKO paclopelheHe yrioBe, OHIa Ce 3a crpaHe, Koje
choajajy TeMeHa jeIHAKMX yrioBa, Kawke N1a Cy ogzoBapajyhe Niu
XOMOSI02He. .

[pa_Tpoyria Cy cauund, 2KO WMajy jenmake yriose u
XOMOJOTHE CTpaHe NPONOPHHOHALHE.

Teopema 93. Axo kpakose yznq upecedemo ca agpe hapa-
JlesIHe TWPAHCBEp3ane, Jo0ujajy ce ABa cAudHa mpoyead.

Heka je AB | A;B, (cua 97). [Horasatn na Gy TPOyLJIOBH
TAB w TA{B, cindBH, T). Jia Cy BU-

XOBH YTJIOBM je[lHaKH ¥ CTpaHe mpo- T
IOpUUOHATHE. ch

YrioBu THX TPOYIJIOBA jeNHAKH i
cy, jep je <X T sajenmM9KH, & OCTAAM [
Cy jemHaKdH Kao CarJacHH. Sa JI0Ka3 Al N Bp.
nponopumonwﬂocm CTPaHa yOYUMO “
IBa CIydaja. A/ B,

1. Oysmm 7A u TA, cy camep-
muBe. Heka ce 3ajenEndxa mepe 7C
canpxu p nyTa y TA (Ha cauud 5
nyra), a ¢ nyra y TA, (ma caunu 8 uyra). Tana je

TA _p/_ 3
TA, q k‘ 8)'
Axo ce Kpo3 OeoHe Tavke KpaKa TA, NOBYKy IapaJerne

npaBe Ca TpaHCBepsasaMa, OHe he HOolexuTH Apyru kpak TB,
HA UCTH TONUKH Opoj jenmaxux menoBa mo TeopeMu 53. Taxo he

ce IoOwTH ‘
B2 5)

Camxa 97

TB, ¢
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Ha capmyas Ha9YMH, aKo ce Kpo3 HeoHe Tauke Ha TA, Tmo0-
BYKy Napajele ca TB,, oHe he pemrntu AB Ha p lenﬁaxnx Ie-
J0Ba, a A;B, Ha ¢ MCTUX TAKBUX jeNHAKUX JenoBa. [Ipema To-

Me je u
AB_pL’_E)]

A,Blﬁz _§ CR e

AT B

OIaKJIe
TA B AB

Ta, TB, AB,’

mTo je Tpebalo moxasaTH.
2. Ran ¢y nyswu TA u TA, HecaMep/blBe, MOMe C€ u3-
pauyEaTH NpuGIMsKHEA BpeXHOCT pasMepe TA:TA, caraygonrhy

1 .
mO —-. Y ToM uumy momenumo TA, Ha n jeBaKkmxX [eJ0Ba U

Heka ce Taj neo y TA cagpxw m nyra, a He cagpmu m+ 1

. ~ m
nyr. Taja je npudauakaa BpeJHOCT Hame pasMepe TA: TA ~

AKo ce omeT Kpo3 Ie0He Tadke MOBYKY nNapajele TPaHCBEp3a-
Jama, oHe he mojenurm 7B, Ba n jenmakux aenosa. Taj he ce
neoy 7B caﬂpmaTH m uyra, aau ge m-+1 nyT, 1a je upeMa ToMme

TB: TB, =~ 7 Hcrto Taxo mobwheMo na jem AB:A,B, ~%_

Ilomro ce OpojHE BPEeNHOCTH HAIIHX pa3Mepa MOI'y H3pa-
YyHATM Ca KOJIMKOM TroJ skeluMo Tadromhy, a Te BpemHOCTH
Cy yBeK jelHaKe, TO Cy M Hallme pasMepe jeiHake, Tj.

TA TB _ AB

TA, T8, AB,

TuMe ¢MO IDOKa3aJX HOCTABILEHY TEOPEMY.
3a O3HAaYaBarbe CJHYHOCTH yrorpedibyje ce O3HAaKa .
Ilpema ToMe ce Moske mamucartu: A TAB~ N TA B,

Teopema 94. (O6pryra TeopeMu 93). Axo gse apase cexy
Kpakose yzaa mWaxko A4 ce AOOWJy ABQA CAUMHQ WPOY2ad, OHAA ie
upase Mopajy 6Guiiu uapasenne.

Yamumo na pnare npase AR w A,B, (ci. 97) muCy napa-
nense. Kpos tauky A moByue ce AB \|AB Tana, Kaxo je
ATAB'~ \NTA,B,, Mopa 6utn TA,:TA=TB,: TB'. Ca npyre
crpane nomro je AB || AB,, Mopa no teopeMu 93 OUTH U
TA:TA=TB,:TB. YHopehnBaH;eM OBe 1BE TIPONOpLHje mo-
Onja ce TB'=TB, a To 38a4N Ha je npaBa AB’ MICHTHIHA Ca
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npaBoM AB koja je mapanenna ca A,B,. To je Tpebaso 1oka-
3aTH.

Teopema 95. ZZBa' wpoyana cy cauduu,

1} arko umajy uo -asa yz2aa jejgnaka;

2) ako cy /[Be ciipaHe jegHoz upOqulﬂlOH(Z/ZHe XOMOJI02HUM
caipanama Apyz0z, A OF HUX 3aXBaheHUu y2i0BU jegnaxu; .

3). ako ¢y um cse ciIpawe upouopyuoHaIHe;

4) ako cy aBe cmpaHe jejHoez upouopuuowjme XOMONOHUM
clipanama apyzoz, Y2n0BU HACHPAM JegHO2 TapQ OBUX CHIPAHA jen-
Haku, a apema OHOM zzpyzozn uapy oba owiupu, uau oba Ipasu,
unu oba wyuu.

1. Hexa ¢y CAB u C,A,B, (ca1. 98) nsa TPOYTNA, KO KO-

jux je: xA=<A, u <):B <):B Tapa je m <€ C= < C,

(samTo?). Ha GHCMO NOKa3aJIH CIMYHOCT OBUX TPOYIJIOBA OCTAje

na ce NOKaske JONI CaMO NPONOPIUOHAJIHOCT CTPaHA. 3a TO Of-
MepuMo on Tauke C Ha CA c c
/

nys CA,= C/A,, na 13 Tayke

A, mosyuemo A,B, || AB. Ha /\ /\
O0CHOBY Teopeme 93 Mopa 0Ou- :

™1 /CA,B, co N\ CAB, a Karo ¢y AL B2 gl — B

Tpoymem{ CAB, 1 CA,B,
no mpasuay [YCY| wony. A B
JapHEY, Mopa OHTH M Cnaka 98

NCA By NCAB.

2. Herka je y tpoyrioBuma CAB u C,AB,: CA:CA, =
=CB:C\B, 1 9tC= <¢ C,. Oner onMepumo on tagke C Ba CA
LYK CAz—C A; 1 nosyuemo A,B, || AB. Tana je no TeopeMu 93
NCAB oo NCAyB,, onarie CA: CA2 CB: CB, Kaxo je CAy=
= (C,A,, TO oBa NPONOPLMja WM& Ca LaTOM IpPONOPLUjOM TDPU
npBa YIaHA jelBaxa, Na Cy TpeMa TOME jeNHaKy ¥ YeTBPTH wia-
HOBH, T]. CB,=C,B,. ¥ ToM caydajy cy tpoyriaoBu CA,B, 1
C14131 10 TIPaBUIY [OYC] nonynapeu, naje ACA B ACAB

3. Hexa cy canm xox Tpoyriosa CAB u C,A,B, cBe crpaHe
nponopunonanse: CA: CA,=AB: A4,B,=BC: BC OnMepnMo Kao
u nocan, C4A,—C,4, 1 NOBYLHEMO 4 B2 || AB. Tana j6 NCAgByeo
o NCAB, opaxne: CA:CA4y—= AB:A,B, = BC:B,C. Axo cecan
yuopene 3a cebe nponopuH]e CA: CAI—AB A, B n CA:CA,=
= AB:A,B,, onna ce yseB y o63up CA,=C,A, 11061/11& AB, =
= A,B;. fia WCTA HaduH ce ynopehnBarbeM nponopuH]a
CA:C,A=BC:B,C, u CA: CA;= BC:B,C nobuja B,C,= B,C.
HpeMa ToMe Cy rtpoyraosn C,AB, 1 CAMB ToAyHapHEd TO
npasuay | CCCJ, na je A ClAlBlm NCAB.

4. Hexa je, wmajsan, xom rtpoyrmosa CAB u CA,B;:

/
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CA:CAi=AB:AB u C=<xC,asayriose <B u B, 3Ha-
Mo, Ja Ccy o0a WIM OINTPM, Wi TpaBH, WIH Tynu. OaMepumo,
xao yBex CAs = C,A, 1 noBydemo A,B, || AB. Tana ua ciuvso-
cTu nobmjerux Tpoyriosa cixenyje: CA:CA,= AB: A:B, Kance
OBa UPONOpHMja yIOpenw ca naroM, oHAa ce nodtuja A,B,=A,B,
u npema toMe ACA,B, = NCA,B, no npaBuay [CCY].  Mehy-
TAM, Kako je A CA,B, o NCAB, mopa 6utun N C,A,B, o NCAB.

Hocneguya. /lsa apasoyzna wpoyaaa cy AU, ’

1) axo umajy o jegawn owdpu yzao jeaHak, ‘

2) ako cy zase Ma koje ciipaHe (kalleide Uau KQUiediq U Xu-
doMmenysq) jeaHOZ TPOROPYUOHANHE XOMONO0ZHUM CIUPAHAMA APY202.

Moske ce BpJio JIako IOKasaTH Na Cy KOL CIUYHHX Tpo-
yraoBa cBe ofarosapajyhe nyskumee (Ha Op., BUCHEE, TEXUIIHE -

Huje, WONYNPEeYHMUM ONWCAHUX M YUMCAHMX KPYroBa HTIL.) IPO-

nopOMoHaJHe CTpaHama. Ha mp.,

Teopema 96. V' cruunum mwpoyznosuma xoMosloezHe BlCUHE
UpouopyuoHAIHE CY XOMOJIOZHUM CUIPAHAMA.

Hera cy y camamuaM tpoyrmosuma ABC u A:iB,C: (ca. 99)
xomonoree Bucune CC'u C,Cy'. C
Kaxo je NACC'e A A;C,CY,

Kao TpaBoyIIvd ca jeIHaknM Cr

OITPUM YTUIOBUMA <LA—<YA,,

TO je
CC.CC,=CA:CA = AC B A C B,
= AB:AB, = BC:B,C1, Camka 99

mTo je Tpedaso DOKa3aTH. \

Teopema 97. Axo ce gBe fpase hpeceky ca wpu napase-
JleIHe TWPAHCBeP3aae, OHAA Cy omcedyu usmehy HapaneaHux Ha
JjeanoJj apasoj apodopyuoHANHL O0A20BADAJYHUM OiceHUUMA HA
Apy20j upasoj. ‘

Hexa cy A, B, C(cxn. 100, @) npeceyne TadKe TpAHCBEp3a-
Ja Ha jenHoj npaBoj U A, B,, C, Ha npyroj npasoj. HoxasaTu
na je

AB:BC = ABi; B\C..

Kpos rauke A, u B, nosyue ce A,B, | AC n B,C, || AC. Tanaje
A\ A BB, A\B,C,C, (3amro?), onarie je A\B,: B1Ce—= A, B, : B,C.

'c 0631POM Ha IPETXOIHY TEOpeMy
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Anu, rako je A By-=AB w BiC:= BC Kao cynpoTse CTpaHe IIa-
pajejorpama, no6uja ce Hajsam . '
nocae 3aMeHe A \A,

!

!

AB:BC= AB,:B\,, ,i
B 1’ 1

mro je Tpefayo IoKas3arTH.

[ocnepuya. Iapanenne apa- o
Be oceyajy H@ KpAKoBUMAQ Y2Jid
apolopylonane Ayxu.
' Ha cmunmm 100, 6 Bugu ce
na je ATAA 0 AAByB,, 1a je

TA:TA,= AB:AB,=BC:B_C,.
Teopema 98. Kag ce apa-
MeH ToNyapasux ipecede ca Age b
uapanenHe Wpaucgepsane, oMpa . .
cy oumiceqyu usmepy wmux mgosay-
apasux Ha jegHoj WPAHCBEP3AU
HpoiopyuoHaIHL 0420BAPAjyRUM
orceHyumMa HQ ApPyz0j U OA20BA-

. s e Canmxa 100
pajyhum ouiceyyuma Ha cBAKG) iio-
AYAPABOJ, PAHYHALUM O ulemeHd.
Hexa je T 7teme npamena utauke 4, B, C,... u A,, B,,
Cy,... (cn..101) mpeceyHe Tayke jedme M Lpyre TpaHCBep3ase
T ca moaynpaBuMa rpameRa. [lokasartu
”\D o
A/BIC AB  BC  CD o
AB,  B,C, CD, 7
__r4a _ 1B _
A B G \Ds | TA, T TB T
' Craxa 101 3 canmgroctn Tpoyraa TAB u

_ T'Aib, nmamo mponopunje TA: TA, =
= TB:TB, 1 AB:A\B,=TB:TB,, a 13 CIMYHOCTH TPOYIJIOBA
TBC u TB,C, nponopunjy BC:B,C, = TB: TB,. TlpeMa toMe je

AB _ BC TA TB
AB, ~ BCi  TA, TB,
HMcro oBako ce Moe ogMax Iokasatd ma je

BC _cD
B,C, ~ CD, = "

onakxune
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AB BC cD TA TB

= = s ey

AB, ~— BGC, ~CD, T TA, T TB,
mTo je Tpebano J0KasaTi.

[oMohy nokasaHmx TeopeMa MOme C€ PEWHTH OBaj KOBCTPYKTHBHA
320aTak: ]

Hodeauiau Odaity dyxnc wa Oe-
2088 UPOUOPYUOHAAHE daitua Byorcu-
M (uau Gpojesua,).

Hexa je mara ayw AB=ua
(ca. 102) na rtpeba ma ce moneam,
HA Tp., Ba TPE/JICNA TPOTOPHEOHAN-
Ha NATAM ADyx@Ma I, m H n.

M3 jemsor xpaja 4 pare ny-
HH TOBYYe Ce Ma koja OOAyImpaBa
Camka 102 AC m Ba B0j 0p Tagyke A oamepe fy-

A

wuae 4Py==1, P,Q,=m n Q,B;=n. .

Baram ce xpaj By mocienme [ykH CHOjE ca xpajem B gare ayxm AB.
Kpoa tagke Py, u Q, uwoByky ce npase P,P m Q,Q muapanense ca B;B. [lo-
OBjene Tayke P m Q nene pary nyx 4AB He_i LenoBe y TPAXEHOM OLBOCY.
JHoxaszarm. ) v

Axo ce Ha matoj nysu AB (ca. 103) yaMé Hexa Tayka M,
OHZIA C€ Kaske, 1a je yINBeH4 YHYmpauira Tofena Aymu AB
y pasmepu MA:MB. Axo B
ce ysme Taura M, Ba mpo- Al A ' — M,
Ryokemy oysu AB, Ha 1p.,
NpeKo B, oHla je yYUmbeHa
clopauirea Tofena Te Ny:Ku y pasmepn M;A:M,B. Kan ce Ha-
POYXTO He Harjaacu, oHia ce yBeK, Kal je pew o MOJeau NyKM
Ha JBa JleJa, MUCIH Ha yHYTpallky NOIeNy.

HBa MEOroyrsia ca MCTHM OpojeM CTpaHa CIMYHU Cy, aKO
Cy UM YIJOBM jemBakd H jel-
HAaKO _pacnopehean U xoMmo-
JOrHE CTpaHe NpOIOPIHOEATHE.
Tako cy, Ha 1TPp., MHOI'OYIJIOBH
ABCDE n AB,C\D\E, (ci1. 104)
CAWMYHEYU, jep Cy UM  yIVIOBH
jelHAKH, Kao yIJoBM Ca Iapa-
JerHMM KpakoBuMa. (cum Tora
M CTpaHe ¢y IPONOpPLUOHANHE:

AB __ BC _ __TA
Canka 104 AB,  BC, — TA

Cauka 103
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Teopena 89, Cauunu nn020y2106U Ce Yer MOZY PACiGEUULU MO UCULY
opoj uo Osa u 0sa cauuna u jedmaxo pacuopehe-
HA WPOY2AQ.
Bara cy aBa camusa muoroyrna ABCDE
B 4,B,C;DE; (cn. 105). YaMaM0 ¥y nNpBOM MEO-
royray Ma rne Tauxy T m cnojuMo je ca rTeme-
BEMa mailer MEoroyria. Ha Taj wWaume cMo MHO-
royrao ABCDE pacTaBEim Ea JeT TPOFTIOBA.
Y npyroMm MBROroyray kop crpase 4;B; maupra-
Mo A 43ByTio A ABT. 3a 10 je N0BObRO KOH-
crpyscata yraose X T14,B; m T\BiA; jenuake
yraosama TAB v TBA. Cnojemo cam tayky T
ca OCTalEM TEMEBEMA MHOTOYria H TIOKAKH-
M0 na cy pnobmjerm Tpoyrnosni ca TeMeHnMa
y 71, camdEm TpOyraoeeMa ca TemeEmMa y T.
Cnmka 105 YaMamo nBa Tpoyraa BTC m B,T\C,. ¥ TBC =
= ¥ T\B,C, xao ocralm Ol jedHAKAX N NORjex-
HaKO CMambeHmX yroopa muoroyraa. Hs caaIsOocTA MHOIOYrNOBa clenyje
BC:B)C, = AB: 4,B;. a u3 camysocra tpoyriosa ABT m A,B\T) mobeja ce
BT: B\T)= AB: ABy. Opema Tome je BC:BCy= BT: BT}, 1j. crpaue, xoje

' saxBarajy jejmake yraose, mpoitopumomanme cy. llakne, A BTC o p ByTyC,.

Ha merm mBagmH ce Moxe AOKA38TA W CIEYHOCT OCTANQAX TPOVraosa.

Teopema 100. (O6payra reopema 99). sa .mmooyeaa, cacidasiwena
00 uciwoz dpoja o dsa w 0sa cauume u Jednaxo paciopejena WPoyeAG
cauunu cy. '

Hs camgpocrm tpoyriosa (cx. 105) senocpenno cneayje jeasakocT oxro-
BapajyhEx yrigoBa TAX TPOYILNOBa, & MPEMa TOME H YIrJA0Ba MHBOrOYIJOBa.

OcaM Tora CTpaBe CHAHYHHUX TPOYTJA0Ba Cy OpOUOpNAOHalie, na MOopa [0):49:1

AB BT _ BC _CT

AB, BT, B(C, (T
1j. :
AB __ BC .
AB,~ B,C, !

a TiMe CMO ULOoKa3aJH CJHIHYHOCT HAlldAX MHOI‘O_‘;’FJIOBa.

Teopema 101. Csu apasuinyu mHo20y2/108U €A UCTIUM Gpojem
CHIpaHa CRAUYHU CY U FUXOBe CUWIpAHe €y IPOHOPYUOHANHE €A d0~-
AYEPeHHUYUMA OHUCAHO2 U YAUCAHOZ Kpyad.

- Heka cy nmara OBa npaBUTHA MHOTOYIIA Ca MCTUM OpojeM
crpagna (ca. 106) u gexa ¢y OA, = OA, =R un O,B, = 0,B,=R,
NOIYNPEeYHUIHW ONUCABUX KpyroBa, a OP = r u O,P,=r, noay-
NpeYHAUY yOUCaHUX KpyroBa. [lomTo ¢y oBM MHEOrOyrioBH Ca-
CTABJLEHH OX MCTOr 6poja CIOUYEHX TpoyrioBa (Teopema 100),
omM cy caunusn. Kaxo je A A4,A,0c0 A B,B,0,, nMamo '



AA, R 1
BB, R, r,
a T0 je Tpeba;o IOKa3aTH y npyrom
Zefy TeopeMe.
Teopema 102. O6umu cauunux
' MH020Y2J10BA  UPOIOPYLUOHAJIHL CY XO-
MOJI0ZHUM CIIPAHAMA.
~O3pawMO CTpaHe jeqHOI MHOIO-
yraaca a,, a,, ag,...', an, a gpyror

b

ca by, by, b3, .. . IlomTo cy MHO-
royriaoBy CJIH":IHI/I, CTpaHe Cy mpomop-
IMoRAJIHe, Tj.

a __ 9 8 O,

b, b, by ba

mpeMa TeopeMH 92 Mozke Ce HAIMCATH
a,ta,+as+---+an _ a,
Camka 106 by+bytba+---+bn b
TTO N0Ka3yje HaIly TEeOpPeMy.-
Mocnenuya. O6umu TpaBUAHUX MHO20Y270BA €4 UCHIUM OpO-
jem cupana opuoce ce KAo lxose cpare, Wil ZoNyEpeuHuyl
OLUCAHUX KPY20BQ, UAU TONYApeHHUYU YIUCAHUX KPY20Bd.
Bexoamwa
1. ”3pa3BTH npaBdajJa 0 CAIAYHOCTE PABHOKPAKHX TPOYTJIOBA.

2, 3amTo €y CBE PaBHOKPAKO OpPaBOYIJIH TPOYIJIOBH yBeK CARYHHA?
3. HBpasuTE NpaBmIO 3&8 CIHYHOCT OpaBOyraoHAKA.

3

4. » - » " napalelorpama.

5. » ” » ‘ - pom60Ba.

6. » upaB@iaa ,, ” Tpanesa, a HapOIATO PaBBOKDAKHX.
1. » OpaBuyIO . NeJTOHIA.

8. Hdar je tpoyrao ca crpagama 20cm, 15¢m, 10c¢m . Oapenara crpame
¥ 006EM CHRYHOT TPOYLHA, Kaj je cTpaHa, x0ja OATOBApa OpPBOj CTpAmH, jei-
Haka Tm. : .

9. OaopenuTE cTpaHE TPOYIJA CHMIEOr TPOYTLJY ca cTpaHaMa 12m, 13m,
10m rako, na BOBE Tpuyrae mMa 06mM Tom,

10. Hanprate nsa 4eTBOpOYrAA  Ca jensaxam ymomzma }com HACY
CJABIHH.

11. Hampratm [gBa 9eTBOpOYria ca nponopunoaanﬁzm CTpaEAMa KojH
HACY CJABYHH.

12. JoxasaTs pna [Oajarosa’se @3 OAroBapajybmx TeMena uene IBa
CIAYHa MHOTOYINA Ba CARYHEe TPOYrioBe. :

13. IlokasaTH fa ¢y IBa TpPOyria CJAHIHEA, aKO Cy CTpaHe jeHOT DA-
palelHe cTpaHamMa APYror HJIH HODMAJHE HA .CTPAHAMA NpYTOr.

Vs oBe IponyskeHe Iponopuyje.

S
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14. Hary pyx MN=12 tm nopenmTE Ba [Ba /&3 NPONOPUROBANHA

JateM pgysxama ox 4cem m 2cem .
~15. Tpm Henapajense IpaBe, Koje Ha JBeMa NapaleJHAM OPABEMA 0TCE-

najy IPONOPUMORANHE OTCETKe, CEKY ¢6 ¥y jenmoj Tavkm, Joxasarm.

16. MokasaTd fna ce NPOAYXKEBH KDAKOBH Tpalesa H IIpaBa KOja IIpo-
JIa3W KpO3 CpefdHe mapalesNHHX CTPAHA CeKy ¥ jensoj raaka.

17. ¥V tpoyrny ABC vahm cpemmBy crpaBe AB, xan éy reMena Au B
HeOPACTYNAYHS.

18. Kax ce cnoje cpefimEe CTpaHa BEKOr TpOyraa, no6@ja ce Tpoyrao
4YEje ce TeXHINTE NOKAana ca TexmiiteM ppsobmrsor tpoyraa. Hoxasard.

19. Ompenamte BECHEY cryba, Kag My CeHkA MeDH 5,6 m .a HCTOBPEMEEOQ
ceNKa HEKOT BEPTEKAJHOr MTana nosmare AyxAmEe 1,5 m Mepm 37,5 cm.

§ 39. XomoTeTHUHE CclIHKe

YaMHuMO Ma KOjU MHOroyrao, Ha np. mneroyrao ABCDE
(cn. 107) m Tagky 7 Ma rie y paBHM Tor MEoroyraa. CoojuMo

Ty Tagky 7T ca TeMeHMMa JaTOr MHOIOYIJia ¥ Ha CBAaKO] OI JO-

6UjeHUX NPaBUX OJMEDPHMO MPOMODPIMOHANHE AYMH oF 7 Taxo,
Ia je ’ .

TA, _TB, _TC, _TD, TE,
TA TB TC _TD TE

Kan ce rtauke A,, By,... cnoje mo6uhe ce MHOroyrao

A

C.rmxa 107

AB,C,D,E, 3a xoju ce IIako Moske noxasam Ia je cIM4aH Ja-

TOM MHOTOyray. lokasarn.

Sa. IBa MHOrOYIVIa § TaKBOM nonoma]y Kame ce, . 1a cy
He CaMO c/u4mi HErOo U COMYHOr NOJOXKaja WIM 13 CY XOMO-
memuynu. Tadaxa T, KPos Kojy IpoJase cBe npaBe OITO crajajy
XOMOJIOTHA TeMeHa, 30B€ Ce YeHWap CAUHHOCHIU WU yeHidap Xo-
momteditje. Onioc TA :TA je oaHoc Xomoieiinje MHOTOYIIA
A\B,...E, npeMa MHoroymy AB...E. Y HCTOM TOM 0HOCY CY ¥
XOMOJIOI‘He CTpaHe OBHUX: MHOP0yPJIOBa Axo Je Ta] onHOC MamM
011 ]eL[HHPILIe MHOTOYIao A B E ‘MalpU je 01 JaTOr MHOTOYIJIA,

7
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ako je Behw on jemuuue, on je Behu; u HAj3am, ako Je JeNHAR
jequEULIM, MBOTOYTJIOBH Cy HOAYIapHH. _ '
XoMoTeTHja TIOCTOJM M KOJ APYTUX CIHKa, a HE CaMo KOX
MHEoroyraosa. Ha up.,
aKo ce ysMe y PaBHU
Heka KpuBa AMNB (ci.
108) u momohy BHexe Tay-
xe 7 U3BPINY 33 CBaKy
TAYKy Te JUHWje KOH-
CTPYRUMja CIMYEA IPET-
xonHo0}, noduhe ce Kprsa
AMN,B, XoMoTeTnyra
naroj KpuBoj AMNB.
HapasmO, nma je KpuBa
AMN,B, 1 § CBaKkoM _
ZpyToM monoskajy canuma Kpusoj AMNB. IIpema tome, noMohy
nojMa XOMOTeTHje Moske Cce DNPOIIMPHTH M0jaM CIMYHOCTA H HA
KDUBOJIMHUCKE CIHKE.
' Kon camgaux MBOroyriosa Ha CAXUY 107 uesTap XOMO-
tetuje T nmeau csaky on nayxu AA;, BB,,... CHOBbaIIFmOM
TIOXeIOM § UCTO] pasMepn. XOMOTeTHYHE CIHMKe Cy Ca ucre
cTpaHe LeHTpa XxoMoTeTnje: MehjyTuM, XOMOTeTHIBe CIUKE Ce MOr'y
HAJA3UTH M C2 PadHUX CTpaHa LEHTPA XOMOTeTH]e, Kao Ba CJAHUU
- 109, rme ¢y naBa Tpoyraa
ABCn A, B,C,X0OMOTeTHYHH.
W oBre je CIMYROCT BPIO
JAKO - JOKA3ATH, BHapoOuM-
TO .8KO Ce KOHCTpyHIIe
N\ 4,B,C, cumeTpudaH ca
AA4,B,C, y onHocy ma T
kao nenTap cuMerpuje. len-
Tap XOMOTEeTH]e NeJH Cal
cBaKy on ayxu A4,, BB, ..,
YHYTPAIOIboM NOJENOM J-
UCTO] pasMepu.

A

Cnrka 108

Canxa 109

‘Bexxoara-

1. Hanprate naToM TPOYTNY XOMOTETRYEE TPOYTrao Ca HEHTPOM XOMO-
TeTEje 1) y Temedy, 2) y TexmmTy, 3) ¥ NEHTPY OUBCAHOT Kpyra.

2. Hapgprate DaToM Kpyry XOMOTETRYHE KPYICBEe ¢a ONBOCOM XOMOTe-
THje 1/, m ca ueBTpoM Xxomorermje 1) y HeBTPYy kpyra. 2) y TAYKE Ha KpYyry
7 3) y Tavkm BaH kpyra. '

3. Har je xBampaT. m Ba OpPONyKeHmY jefHe NBjaroHane ysera jexsa
TadKa 3a 1eHTap XoMorerdje. Hayprarm naTtoM KBajpaTy XOMOTETHYHH - KBa-
Ipar JeTupH IyTa Behe cTpage H TO jefa’ ¢a HCTe CTPaBe O LEHTPA XOMO-
TETHj€ Ca& KOjeé e M JarTd KBajgpaT, a APyrA ca Apyre cTpase.

4. U3 rasxe T Bam kpyra mnosydesa je nyx TM, rme je M ma koja
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Tagka TOr Kpyra. Hahm reoMerpmcko Mecro Tayaka''M;, koje nene nyxe TM

y HaTo] pasmepd, Kanm Tadka M onmcyje xpyr.

, 5. Ilo nBa TemMera CAEYHEX NapajejorpaMa Jexe Ha jeJHOM Kpaky

yrua, a tpeha Temema seme Ba ApyroM xpaxy, Hahm reomerpmcko mecro

YETBDPTAX TeMEHA. : ' ‘ :
" 6. Konmxo nesrapa XOMoTeTmje EMAa]y JBa Kpyra pPasHEX HONYUPEIBE- .

Ka xojx Jexe jefam Bam jApyror? [lokasaTm, 3amITO ¢y TO LOHTPA XOMOTETH]e.

7. Y koM ce TOJOXajy MOry HAJASHTH JBe Hejeluake XYKE, Kal CY
xoMotTerHyRe? . )

8. IlBa kpyxra JNyxa noxynpeddrka Scm B 8cm on no 60° gosecrn y
XOMOTOTAYHHE NOJOXA] ¢4 jedHe CTPAHe W Ca DPABHEX CTpaHa NeHTPA XOMO-
TeTHEje, aNm K& Ce NeBTPE XOMOTETEje He NOKJANAjy ca LeRTPEMA JNYKOBa.

9. la s\ je. 3a XOMOTETEYBA NOJIOXS] JBAa KpykBd ayka Eeror 6poja
JyYEEX CTeNeHa, AJE DASNHYATEX NONYIPeIAEKa, AOBOJEAQ Ha HOXOBE Te-
TEBe Gyny mapanense? I'le ce MOXe HANasdTH NeHTAD XOMOTeTHje?

10. Jata cy gBa Kpyra PASHAX LOOJYUPEYHAKA 7 B 7 (¥ > 1)) H BAXO-
BO 1eRTpanno pacrojame 4. QnpendTH PacTOjama jemEor ®m Apyror ueaTpa-
XOMOTETHje Of LEHTpa oba kpyra. '

\ § 40. Mpumena CIIMYHOCTH KOJ Tpoyria
a. 0fHOC BUCHEHA y TPOYIay
Teopema 102. V cpakom @poyzny Bucure cy oOpHYTIO Gpo-

ZOpYUOHQIHE OAHOCHUM CLIPAHAMA.
Heka cy, Ha 1p., y -omTpoyrioM Tpoyray ABC (ca. 110)
Bucuae AA’ = hy, BB = hy, CC' =he.
Ha ocmoBy mocmenune Tteopeme
95 AABA’co ACBC, jep ¢y TipaBo-
yriay, a nMajy: omTpH yrao kon B 3a-
jenEuyxy. Ilpema ToMme je

ho:he=c¢:a wm ha:hc:i:i.
: a ¢
Hcro raxo jenha:hb:%:% ¢
Caaxa 110 e _Li _—
b c — b . c ,JI
AP S |
hg.hb.hc——z—.T )

mro je Tpefalo NOoKa3aTH. _
JlokaszaTi OBy TeopeMy M Ha TYUOYIJIOM W NpPaBOYIIOM
TPOYIJy. _ '
b. Ocobuma cuMmeTpaje yraa y tTpoyray. Xap-
MOHUYHE TadKe :
Teopema 103. V' csarkom mwpoyzny:
T*
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' 1) Cumeiiipana yHywpauwee yzaa peau CYupomny Ccuupany
VHYWpAW oM TOfeN0M Y pasMepu cpana Koje yuwe waj yzao.
2) Cumeiipana ciiovaurwez yzna pfea cyapoiHy Cciipany
CIOMBAUIWOM TOAEOM Yy pA3MEPU CUpAHA Koje HlHe ozzzosapa-
Jyhu ynypauiibu y2ao.

- 1. Hexaje CC, cumerpaaa yraa ACB tpoyraa ABC (cu. 111),
rako aa je L C,CB=<x C,CA.
Toxazatn na je C,A:C,B =
=CA:CB.

3a  [O0KA3  TOBYLHMO
BD || C,C no mnpeceka D ca
npony:semeM crpane AC. Ilpe-
Ma mocleguud TeopeMe 97 je
rana CA: C,B = CA:CD.
Kako je CD=CB, jep je
A BCD paBHOKpaK ‘(samTo ?), nobuja ce Tiocle 3aMeBe Hajsal

C,A: C,B=CA:CB,

mTo je Tpebalo NoKasaTw.
: 2. Hera je CGC, cHMeTpana CIOJbAMEer yma BCD. Tpo-
yraa ABC (en. 111), taxo ja je <x C,CB = X G,CD. Joxrasatux
na je C,A:CyB = CA:CB.

3a noka3 nosyhu BF || AC 1o mpeceka F ca CI/IMeTpa.JIOM
IMomro je -4 C,AC A C,BF, mMamo nponopunjy C,A: C,B=
—=CA:FB. Kaxo je FB = CB jep je & BFC paBHOKpak (3a-
mTo ?), TO W OBJE IoCcue 3aMeHe 110J1a3ym0 IO TpaNeHe Tpo-
nopuule

Camga 111°

C,A:C,B= CA:CB,

mTo je Tpe6aJ10 TOKa3aTH.

Teopema 104. (OﬁpHyTa TEOPEMI 103) Ilpasa, Koja ciaja
memMe WPoy2nQ U WA4KY KOja Aeill CYUDOWHY CpaHy yHympa-
WWOM UMl CHO/bAIIOM TOJE/I0OM Y DAZMEPU OCHide JBe clipare,
CUMeMIpAna je YHympauirez UAl CLO/bAUINbES y2NQ KOA woz dle-

MeHa.
Hexa je mato, Ba mp., C,4: C B=CA:(B. Tpeba noxasatu
na je L ACC, =< C,CB
- a npoaymexby chaHe AC upexo C onmepumo CD = CB
tTana je C4: = CA: CD. Tlpema Teopemu 95 Mopa
GI/ITI/I AAC, CcoAABD jep uMajy u saxsahenu <L A 3ajenHNY-
ku. Tana je C,C|| BD ‘o teopeMn 94, onmakie je CACC, =
= <XdDB n <xC,0B=<xCBD. Kaxo je Tpoyrao BCD paBBO-
KpaK u {ADB_<CGBD Mopa OutH 1T L ACC, __<):(‘ CB, mTo
je Tpefalo IOKasaTH. _
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A®0 je Heka AYXK YHRYTPAMHOM B CUOBAWLOM NONEIOM NOAEILeRa ¥
HCTO] pasMepn, 3a BY ce Kame Ia je xapsonuuno wodesena. Taxo, Ba Np.,
CEMeTpalle YHYTpalUBer H chnojballser yraa kon remesa C tpoyraa ABC
{ca. 111) pmeae cymporsy crpamy XapMoHRHBO, jep je CiA:C,B = CsA: CyB.
Heome Tauke C; m Cy Cy Tapamonuuno xowyzosare kpajeBEmMa Ayx® AB =
oGpayTo Tauke A @ B cy XapMOHHEYHO KOmyrosase rtaikama C; m Cp KakKo

<e Bajag m3 teopeme 105. Tagxe A, Cy, B, Cy 9BHe zapsonuuru Hu3 Wayaxa.

Teopema 105. Axo je nexa dyoc AB (cn. 111) wauxana C; u C, zap-
monuuno wodesena, onda je u dyoe CyCy Tapmonuuno #odesena iawrana A u B.
U3 nponopuaje C4 :C1B=CyA:CyB pasmMeROM MecTa YHYTPAalIBHEX
daanoBa no6nja ce Ci4:CoAd = C,B:CyB minm
. ACI:AC2=BC1:BC2,
To je TpeHasNo NOKa3aTH.

Teopema 106. Teomeiiipucro Heciho wavaxa, wyuja cy pacimojarea 00 dse
cwiarne wawe (Fy w Fo) y Oaion cmaanom odnocy (m:n), je xpye. Kpajesu
upeunuxa wo: xpyea (A u B) Oene Jawmy dyuc (F1Fy) zapmonwuuno y daimosr
odnocy (m:m). -

Heka cy narte mBe cranme Tadxe Fy m Fy (e 112) B mexa je MF, : MFy=
=m:n 3a Tadky M. Tpeba noxasa-
THE Oa je Taika M ga Kpyry ca nped-
mmkoM AB, uwmjm Kpajepm A m B ne-
ne nyx F,F, XapMOHHIHO ¥ OJROCY
m:.n. :

Axo comojeMo Tadky M ca crai-
gAM tadkamMa A B B, mpase MA u MB
¢y cmmetpane (recpema 104) yriosa
FMFy,a FyMP, Kako cameTpale yay-
Tpam®Ber ¥ COOBAIIkBEr yria Tpoyria
cToje YOpPaBEO jeiBA HA LPYroj, yrao
AMB je mpas. Ha Taj Basmsa reome-
TPECKO MecTo Tadaka M je kpyr, jep ce m3 TEX Tagaka naTta ayx AB Banm
mox npasmm yraoM (mocaemama I11 teopeme 75). Taj xpyr sose ce Atoso-
Hujes Kpye.

I'pakm MatemaTHIap Auononnle B3 [lepre xmBeo je y Anexcasapaja
0K0 200 r. npe Xpacra.

Camka 112

c. Onmoc nysuma y
OpaBOYyrJaoM TpOyTray.
[IurTaropuHa TeopeMa

Bucuma £ xoja opnrosapa
XUIIOTEHY3H ¢ Yy IIpaBOYIJIOM
Tpoyray ABC (ca. 113) sose ce
xuioimenysuna sucund. OHA Neau
XHUIIOTeHY3y Ha IBa OTCEdKa C, 1
C;, O KOJUX je €BaKM IIpojek-
nuja cycenmne xarere (¢, KaTere a M ¢, KaTere b) Ha XWUNOTEHY3Y.

Crmka 113



‘Teopema 107. V caxom upapoyenom mpoyziy:

1) Xuoienysuna BucuHA Aelll WPOY2a0 HA ABA ApY2Q Ipa-
BOyzaQ MIpoy2nlQ CAUHHA CA FUM.

2) Xulio@leHys3UHA BUCUHA je CPeArba. UPOHOPYUOHANA XUTO0-
WieHY3URUX OlICeHaKa.

3).Craka xameiia je cpeara upOquullOH(ZJI(Z XuioiieHyse U
CyceJJHO2 OWiceHKa XUTOTeHy3e.

1. AAC'Ceo AABC, jep- cy npaBoerm €a 33jeIHUIKUM
om1puM yraoM xox A. Wero tako je m ACC' B ABC, na cy,
. Iakje, u tpoyriosu 4C’'C m CC’'B ciuden Mehy coGoM. -

2. I3 A AC'C oo ACC'B mopa Outn: AC:CC'=CC :C'B,

Tj. ¢;:h=h:c,. Onarre je h*=c,c, nia h=|c,c,, mT0 je Tpe-
-0aJ10 [0Ka3aTH.

3. Kaxo je AAO’CmAABO T0 je AC:AC = AC:AB, 1j.
C,:b=b:c, onakne je b*= cc, uan b = ) cc,. Yero Taxo us cany-
HOCTH Tpoer:(OBa CC'B u ABC umamo: a = Jcc,.

IleprcepncKHr yrao IMju KPaKoBU
npoJjla3e Kpo3 KpajeBe NDeYHHKa je
mpas (ca. 114). Ilpema Tome ce HopMa-
Ja COyITeHa Ma W3 Koje Tauke Kpyra
HAa DpPEYHHK MOKe CMaTpaTH Kao
XNNOTeHy3uEa Bucuaa. Onarie Helo-
cpenBo crenyje:

Camka 114 wideHq U3 WaqKke Kpy2o HA Upednux
' Jje cpenwa [poliopylonana O@ceHaxa
apeqnuKa u 2) Craka imeiusa je cpeAmwd OPOLOPYUOHANA pey-
HUKA U cBoje Ipojekyuje HA [ApeyHUK Kojil IPOA3U Kpo3 jeaaH
reH Kpaj.
Teopema 109. (Ilnraropuaa TeopéMa). Kpsaapadd xuioiie-
Hy3e jeaHax je 36upy ksagpaima xaiedia. OBaxo ce 0Ba TeopeMa
cxpaheﬂo u3paskaBa, HHAYE y NOTHYHEOM oONUKY Tpeba [a INach:
Ako cy cidpane upasoyzzzoz Tpoyzna U3Mepere UCTOM je-
auyuuom OHAQ je KBAapaid Opojue BpeAHOCHIU MepHoz 0poja Xu-
foienyse jeaHax aoupy KBAApama OpOJHUX BpeAHOCHI MEPHUX
6po;e3a Kaizewa.
Y TPOyTIY ABC (ca. 113) uMaMQ 10 TeQEgMH 107 at = cc,
" b’ == (C,, OIaKIE Ce cabuparbeM nobuja a* + b = c(c, + cz)
,Haxo ie ancz =c, To e

Teopema 108. J) Hopmazza cay- '

e

I —
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9 — az + bZ, .
IITO je TpeO&JIO IOKa3aTH.
Tocreauya. Ksagpaw cBake kailewie jegHax je paszzuqu
kpaapamia XudoieMyse U KBAApawa  OHe zzpyze Kaieie, T
a”—c“‘ b2 u br=c?—a’.

d. Onmoc NymuBEa § KOGOYTIOM TPOYyTIY
TloxasuMmo caj Hexe npumere [Iuraropire Teopeme.

Teopeme 110. Kpagpam mpoyzn08e Clupare  HACUpAM
owm@pOZ y2aa jeAHAK e s0upy ksaapama ociane gue cCpane Mare
ABOCTIpYKIL TpousBoj jeare OR hwux U apojexyuje apyze HQA Upsy.

‘Tpeba n0Ka3aTH Na je c?=a?+b* —2ab’, rae je (o 110)
b npolemm]a crpage b Ha CTPany a.

U3 npasoyraor tpoyraa ABA’ 1o
HI/ITaI‘OpI/IHO] TEOpeMH HMaMo:

. ')‘
=" 5 hd, ¢9)

rae je ¢’ npole}cunla cTpaHe ¢ Ha CTpa-
Hy a 1 ha=AA". Ilomro je ¢=a—b" u
Cr=q? 4 b'2—2ab', a hyt=0b*—0b%us
- A AA'C, 1o ce mocie 3aMeHE OBUX Bpel-
Camsa 115 - gocrn y jesmauunu (1) mo6uja:
c“—a“+b‘—2ab
arto je Tpe6ajio NoKasaTH.

Teopema 111. VY @yaoyznom wpoyany ksazpail aupaHeHa—
capam @ydoz yaaq jegnax je sOUpy KBajpaiia se ocwuaje cupa-
He Buule ABOCHIPYKU TPOUSBOJ JeAHE O HUX u upojexyije apyze ‘
Ha HpOAYKerwe UpBse. ‘

Tpeba moxaszaru Aa je c2—a +b2+‘)ab rae je b’ mpojex-
unja crpaHe b Ha NpOAykeme CTpaHe a (CJ. 116).

M3 npaBoyTior TPOyria AB4A"
no [IWTArOpMHO] TEOPEMHU WMAMO I~

’42_ C'2+ ha2, | ‘ (2)

roe je ¢ npo;euun]a CTpaHe CHa npa-
By CTpaHe a ¥ hg—=A~L. Kaxo-je can
‘=a-+0b u 2= a2+ b'?+2ab’, a w3
AACA’ je ho=b>—b% 10 ce cabupa-
BeM C 063Hp0M Ha jenmauney, (2) no-B
Guja: .
: ¢ = a* -+ b* -+ 2ab’, » ¢
- " Canka 116

A

h,

C

mro je Tpebajo [oKa3aTH.
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Teopeme 110 u 111 cy ommruje on IluraropiEe TeopeMme
H cBoge ce Ha IluTaropwEy TeopeMmy, Kal je TPOYrao IPaBOyINIA.

Ilomohy oBe nBe Teopeme Jako ce MOKe HOKA3ATH OB
TeopeMa, '

Teopema 112, 36up xBagpama AUjaAz0HAAA Yy CBAKOM ud-
pasnenozpamy jeanak je 36upy KBAApQIA CBUX He20BUX CHPAHA.
Ioxazary.

e. Us3paayHaBame BUCUHA Y Tpoyrny qme cy
CTpaHEe NO3HATE

Hekxa cy nmate ctpame a, b, ¢ Tpoyria ABC (cm. 115), a

Tpefa W3PayyHATH BHCHEHE TOT TpoyIsia, Ba Up., BUCHHY -A,.
W3 npasoyrior tpoyriaa ACA’ mo IlnTaropuHoj TeopeMu
uMaMo
ho? =b*— b2, 1)

rae je, kao u paguje, b’ mpojexuuja b ma crpaBy a. C ‘npyre
cTpaHe 1o TeopeMu 110 Mopa 6utu c*=aqa*+ b2—2ab’, onakie je

, ot bt
V=g —

Axo oBy BpemmOCT 3a &' saMeHMMo y jemmagumy (1) mo-
6ujamo : : g0 o
. at 4 b*—c%\? a® -+ b%—c? _a+bi=c
”“2—bz‘( %a ) (b+ o )(b 20

= o7 [+ bp—c)][—(a—b)) =

= o7 (@HbF0) (a-Hb—c) (a—b-0) (—a+b4-0).

Axo ce ca s 03HAYM HOJyoOMM TpOyIJa, Taja je
a+ b+ c=2s,
—a-+b+c=2 (s—a),
a—b-t+c=2(s—0b),
a+b—c=2(s—c¢)
U [OpeMa ToMe je

he® = % s(s—a) (s*b) (s—c),

Mo = — Vs (s—a) (s—b) (s—0) = —[3

AK0 Ce 03Ha4H

P =V s(s—a) (s—b)(s—c).
Ha mern maudH ce 3a ocTaje BHCHEE A06u]a:
A 2P 2P
= = .

v =T
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Bexwoarwa

1. Hexa cy crpase tpoyraa: 20cm, 15¢cm w 10¢m. Hahm orcedxe Ha
KOje CHMeTpala CBAaKOr yriia [leAd CyLDPOTBY CTpaBy.

2. Opgpepmrd OTcedKe Ha koje HeJe CyOPOTHE CTpaHe CEMETDaJe JrIOBa
y TOpaBOYTJAOM TPOYIIy ca crpasaMma 3. 4 5 merEx jegHAELA (erENaTCKH
TpPOyrao).

3. HokasaTm fa je Ayx@HA CEMeTpaje yriaa (ol TemMena X0 Ipecexa ca
CYIOPOTEOM CTPAHOM), KOjE YHEE HejefHAKE CTDABE TPOYIJaa, Ma¥ha Of TeXH-
Imfe JEBEA{e TOBYJeRe M3 HCTOr TeMEHA.

4. lara nyx je BeKOM TadkoM mOAe/beHa Ha JBA HejexEaka fena. Hakn
TEOMETPHCKO MecTO Tadaka H3 ko0jBx ce 00a oBa [Jela BEIE 0L HCTEM YTIOM.

5. JlokasaTE Aa je XHOOTeHYy3@HBa BHCHHA YeTBPTA DPONOPLHOHANA 34
XEIOTEBY3y B KaTere.

6. Illra he OaTm ca ANOJOHEjeBHM KPYTOM, aKO C8 TPakH eOMeTPACKO
MeCTO Tadaka dHja cy pacrojama O HBe CTAlHe Talke y pasmep: 1:1, Tj.
jemmaxa cy? J[la a1m HaM je TO re0MeTpPHECKO Mecto Beh OX. pamEje. n03HATO?

) 7. Axo je mar XapMOBWIBEM BE3 Tavaka A, P, B, Q, orma je ysek:

1 _1¢1 + 1
AB 2 (74? E) ’
Hoxazata to. dyx AB 80Be ce zapmonuuna cpeduna natux ayxa AP a AQ.

8. Hare cy rpm taixe A, B, C koje HmEcy Ha mcroj mpaBoj. Hahm
Tagke Ymja ce pacrojama of A m B ozmHOCe Kao 3:2, a mMa)y onapeleHo pa-
crojame on tpehe tauxe C.

9. llara cy nBa Xpyra xoju ce HOABDPYjy cmossa. JloxasaTtH nomohy
Tlataropmse TeopeMe, ma je Neo 3ajelHAYKe TABTEATe HaMely Tagaka HOAdpa
cpeAmba UPONOPHAOBANA NPEYHAKA TAX KPYrosa.

10. Jokasare na je o@HOC KBajgpaTa KaTeTa jefHAK ONHOCY XHIOTEHY-
BHANX OTCEYaKA,

11. MspauymaTe KareTe NIpaBOYTJOl TPOYIJa, KAl Cy NATH OTCEILH
Ha KOjé XANOTERY3EHA BECWHA NeNR XWOOTeHY3y: 2c¢m u 18em.

12. Ilokasary [1a je Tpoyrao 4mje cy cTpaBe m3paxeHne OpojeBAMa

a=2pq, b=q>—p?, c=qt+pt,
Toe ¢y p 7 q (¢>p) Ma KojE uend 6pojeBA, npaBoyrad. TakBE TPOYraAOBH
30By ce [luwmazopunw. HaopasmTE Tal0JmOy H3BecHOT 0Opoja BPENHOCTE 3a
cTpaBe @, b, ¢ 1]lETaroOpEEEX TPOYINOBA. :

13. Wspecrr ofpas3all 8a BECEHY TYNOYIJIOT TPOYIJa, Kal Cy Mo3EaTe
cTpame, & NONHOXK]e BECHHE j6 Ha LIDOAYKemY CYNDOTHE CTpaHe.

14. [TokasaTa ga ¢y BHCHHe y TPOYJIy 06pHYTO NpOOOPHNAOHAJEE CTPA-

JHama HOMOhy 06pa3aua 34 H3padyHaBame BHCHEHA, KAX Cy [aTeé CTpaHe.

15. ¥ paBEOKDAKOM TPOYray, Ymja je OCHOBELA @ H XpaK b, ONpeNHTH

OTCeYKE HA KOje BHCHEA, KOja OAroBapa Kpaky, MENH KpPak.

16. Tlokasarm na o0pasal 3a H3PauyHABAKmEe KBALPATA TPOYIIOBE
cTpaBe [OBOLH JO0 HNEHTAYHOCTH KAl ce OPHUMEHH HA Kpak pPABBOKPAKOT
TPOYyTrAA.
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17. Ilokasatm a je aGmp KBajgpara pacTojarma Tauwxe M, Ba Behem on
IBa Ma KOja KOHQEETPEYHA KpYra, 0N KpajeBa Ma KOjel NpETHEKA Mamer
KPYTa WCTE BPENHOCTH 3a CBaky Tayky M. '

18. lloxasaTu na je TemHIIBEA JEBH]A 7., KOja OArOBAPA CTPAHE @ TPO-
yraa ca crpagama a, b, ¢, onpelena jenmavmmom:

Mma? = % (282 4 2¢2 — a2).

(llocryna ce camv8o kao OpE oapehrBakmy BRCHBE).

19. ,Hoxaaam Ia je y mpaBoyraom Ttpoyray 4 (ma? 4 mp )——50- aKo
cy @ B b KaTeTe H ¢ XHIOOTEHy3a.

20. TlokasaTm ma ce AyKHEHA cm.xeTpane Sa YTda .a § TPOYLJAY Ca 6Tpa-
gamMa a, b, ¢ onpehyje obpacuem: -

Sa = s Vbcs (s—a)-

rze §, ka0 u pasmje, O3HaYABA nouyomm TPOyIaa.

21, oxasate pa je.-9eTBOPOYrao Hapajenorpam, sko ;e 30Bp KBaupara
chaBa jenmak 36Bpy KBajlpaTa HABjaroHala. :

22. Y cBakoM Tpamesy .je 30mp kBagpaTa. Amjarosana jenpak s0mpy
KBaJlpaTa KDAaKOBa Tpale3a-H -NBOCTPYKOT INpPOH3BOJa NAapaleidsnX CTpapa.
Hoxasarn.

* § 41, lNpumena CANYHOCTH KoJ Kpyra

o) TerdaBe B cedHIe
Teopena 113. Hpouaaoa otuceuaka ma xo_]e weliuge xpyza kpo3 Oaity
wanky y xpyy Jednax je dpouseody ollicewara Upeunuxa Woz KPY2a ®0ju “po-
Aa3w kpo3 ucwey wauwky. CBaKa 0oTcedax TeTHBe padyHa e OX AaTe Tayke KO
Kpyra.
Heka je P'para tagka # AB Ma KOja TeTBBa K)ja Npoaasg KpPO3 Y
(ca. 117). Tpeba nmokasarm, aa je : .
PA"PB:PAj'PBl. )
Cuojamo KpajeBe TETHBE €A KDajeBAMA Nped-
HEKA. Tana je APAA, o~ APBBl , jep ¢y uM yraosum
]enﬂama (aamm?) W3 COHYHOCTE THEX TPOYIJOBA
nobmja ce: : :
PAPA|=PB;:PB, 1j.
"PA-PB = PA,- PBl,

mTo ]e Tpedalo JoKa3aTH.

Teopena 114 Ipoussod owmceuaxa ma xoje cewuye xpyza %po3 dawy
wanry 6an xpyza Jednax je xeaapauay Oyocure iwanseniie uoBYUeHe U3
we Wouke na xpye. CBak® oTcesak cedmne padyEa c@ 07 fKaTe Taike 1O
TAYK® HA KPYry Kao B AyXWHA TAHCEHTE.

Cnumka 117.

Hexa je Q mara raska Bam xpyra, QB cevnua xpyra. ca OPEeCeTRAM

Taqkama AuB=m OC [yKHHA TAHEHTE (cm. 118). Ilokasate Ixa je
' QA - QB = QCe.

CHO]HMO opecedHe Tauke cevJane ca JOOHPHOM TAYKOM TAEBIEHTE. Tana le

" AQAC ~» AQBC, jep cy am yraosa jen -
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Hakge (3awro?). Oryna caenyje

QA:QC=QC:QB, 1j

Q4 QB=QC2,
mTO je Tpebano N0Ka3aTH.

Teopena 115. (O6pryra Teope- .
mama 113 m 114). Axo ce 0dse dyocu
AB u.A\B, cexy y wawiu P uiu ru-
x08a Upodyscerd Yy w,almu Q. ua je

PA - PB = PAI PB,, )

QA-QB = QA; QBy, )
onda cy wawke A, B, Ay B 31 NO KPY- Cmaxa_l]S

00MO0CHO

--zy. Hokasarm,

b) Heupexnnﬂa nonena (sectioaurea)

. 3a Ayx DONesbeHY HA [BA [ela Taxo, ja je Beh# 1eo cpemma Mpo-
nopuuoaana Malber ena @ uele AYHHE Kake ce, Aa je NONebeHa nedpexudro.
> OsaxBy nopmeny BasmBaMo aaailtnu dpe-
cex. Tako, raika C neam ayx AB
(e 119) 'anaTEEM mpecexoM, ako je
AB:AC=AC:CB.
y# ce MOoxe DOJeJNHTH Hempe-
KEIHO Ha OBaj Haduy. M3 xpaja B
{ca. 119) gyxa AB = a poparse ce
HOpMalla W Ha ®B0j onmepm BO =15 a.
Crmka 119 Oxo Taske O°ommme ce KpYT noiy-
npedsnka. /s ¢ @ omma cmojm O ca-
npyraM xpajeM A pnate nyxm. Hexa npasa AO cese mam kpyr y Ttauxm D.
AKO caj ONAIEMO Kpyr Honyupeqéﬁx_a AD ca uesTpoM y A, OH cede pary
xyx y tazka C xoja nenm. ayx AB menpexamso. :
3arcra; os3mavumo AC ca z. Tapa je (reopema 114) a2 ==z (24 z),
opakne je a?==a(ea —z) Ba@ a:x==x:(a —x). Kako oy npouopnu]y MO-
HeMO HANUCUTH H OBAKO: S
AB:AC=AC: CQ:" .
HAA KOHCTPYKUEja je Tauga. o
W3 npasoyraor tpoyria. ABO mMaMo; S L

A0 = OB® | AB?

HIB o
(@4 1gaf =(pa)2 + a2 =52,
opakae je
z+1sa= 1/2“]/5_
A Haj3ax

o= tpa (V5_1).
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¢) HapadymaBsame nolNyupedEEKa ONKCAROT Kpyra

OKO Tpoyrna YEje cy cCTpaBe NO3HATE

Teopema 116. ITpoussod #a xoje 06e ciipare Wpoyeaa jednax je upou-
3600y tipeunura 0xo ioe Wpoyena OUUCAN0T KPYLQ U 6UCUMHE Koja 0fz06apa iupe-
fioj ciwpanu. ' ,

Heka je mar Tpoyrao ABC (ca. 120) m mexa je CD = 2R npedysux

onmcamor xpyra, a CC’=h, BACHEEA KO0ja OAro-
C Bapa crpaBu c¢. Taga je A AC'Co A DBC, jep
Cy UpaBOYLAE €& jeNHAKEM OMTPEM yrIOBEMA
(x A= x D xao nepafepaCKE HAL HCTHEM JYKOM).
Otypa cuenyje: b:he = 2R:a @am
ab = 2R hc )
mro je TpeGaJo MOKa3aTH.
Axo cap y jempaunmd ab==2R s 3amenaMO

he = 2P no obpacuy § 40, ¢, nobmja ce ab = ﬂF_’
c ¢

Camxa 120

ofakie R = 9%
4P

rie je, ka0 B paEmje, P = Vs(s—a)(s——b)(s—c) H § OONyo0HEM TPOYraa.
d)llronomMejeBa tTeopeMa

Teopema 117. ¥V céaxom iGeiltusuon weili60poyzay je @pouasod Oujazo-
HAAQ JeOHar 30upy UPouU3L0da HACUPAMMUT CHLPAMA.

Heka je mar rtermBEm wuersopoyrao ABCD (ci. 121), gmje cy crpame
a, b, ¢, d m najarosare AC m BD. Tpeba nokasarm ja je

AC-BD = ac + bd.

TloByaemo BE raxo, na je X ABE = ¥ CBD . Tanaje A ABE ~ ADBC
(3amro?). Oryna je: AE:a=c¢:BD nim

BD
o AEBC. Y TamM TpoyriaoBEMa cy jeBake OBH
yraosm: X ABD =X EBCu X ADB =xECB
(samro?). Opasne je: d: BD = EC:b nim
EC=%. CadEpameM 0Be ® UpPETXONEHE
jenmagsEe pobmja ce
ac bd
46 = "BD + BD
nowto je AE + EC = AC. U najsan
AC-BD =ac 4} bd, Cnmka 121
mTo je Tpebano AOKa3aTm.
[fronomej, xoja je museo oko 150 r. mo Xpmcry y Aaexcasapmjm, 6a-
BRO Ce MATEMATHKOM B NPYTHEM HayKaMa,

’
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Bexoarna

1. donmpua Tauka TAHTeHTe KpPYra Jea® OHA] Ne0 Te TAHTEHTE MITO
ce Hanas®B mamehy /ipyre ABe Napajenme TaHTEHTe Ha HCTH KpYT HA OTCEYKe
9HjE je Opom3BON jeAHAK kBampaty noxynpedsmka. Jokasarm.

2. Kpo3 Tauky y kpyry UOBy9eH je NPeYRAK TNOAEbEH OBOM TAaYKOM ¥
paamepr m:n., Kolnmka je NyXEHA OBe TeTHBE TOT HCTOT KPyra uojaynped-
BEKa R Kkoja je TOM TAadKOM NpencjoBbena ?

3. Uas coomme TAYKe nNOBydeEe Cy MBe cedmme Kpyra umje cy
ayxmBe 20 cm m 30 em. AKo je TeTmBa Koja ORroBapa NpBOj 5 ¢m Ayra, KOJBKa
je TeTBBa KOja OAroBapa ApPYyroj cevmum? :

4. Kag je nyxuma TaHreBTe NOBYYeHe M3 COOJbHE TAYKE HA KPYr NB&-
oyt Beha on cnoammer orcedka HeKe CeYEOe NOBYYeHe H3 HCTE TAIKE:
OBJA je TeTHBA OBe Ceymle TPENYT Beha of cnokammer oTcevka. Jlokasars.

5. Uspadysata 00OAyNpeYBHK ONDKCABOI Kpyra OKO TpOYria ymje cy
crpage 7 cm, 15 em, 20 ¢m.

6. AKO je y paBHOKDAaKOM TpDOYIJy OCHOBELS @ jeflRAKa BHCEHE £,
0H11a je R=23%/ga, roe je KR monynopeusmk ommcaHOr kpyra. JlokasaTs.

7. JloxasaTg Ja jey paBHOKPaKOM TpOyray, UBja je OCHOBHIA jefHAKA
BeheM OTCeYKy 0O 3JIATHOM IpeceKky NOAebeHOr Kpaka, yrao OpE BpXy 360,

8. IlokasaTm [a ce [mjaroBaneé UOpaBRJIBOr METOYIrJa Jeje IO uenpe~
KBJHO] cpasMepd H Ra je Behm orTcedak jeXHak cTpanm.

9. JlokasaTm ja je y CBAKOM 9Y€TBOPOYTLAY, KOjd ce He MOkKe YURCATH
y Kpyr, 30Bp IpOA3BOAA CYUPOTHEX CTpana BehHW OX NpOH3BOAA AMjaroHaja.

10. Joka3aTE DA Ce GKO TeTBOPOYIN& MOXKeE OOHCATH KpYT, 4K0 ce
a@jarosajie TaKO CeKy [a je NpOM3BON OTCeYaka jelme JelHaK UDOE3BOAY
OTCeYaKa Npyre Nmjarowaie. *

* § 42, (lon u nonapa

Heka je HaT xpyr noaynpedsgka R B Tadka P Ma rjey pasBEH kpyra,
Ea mp., BaE Kpyra (ca. 122). (losydemo NpaBy Kpos 129Ky P ® NesTap ¥pyra
O m osEauEMO kpajeBe NpesHpKa Ra.TO] DpaBoj ca A m B. Tana ce moxe
KOHCTDPyBCATH dYeTBpTa xapwoamaa Ta‘uca Q KoBYropana Taukm Py omnocy
5a nyx AB. IlpaBa ¢ kpos Ty Tayky Q, -BopMaJBa ma npesssx 4B, 3oBe
ce uoagpa Tavke Py oamocy sa matu Kpyr. Tagka P 30Be ce 0.4 Te UpaBe,
Axo_ce y3Me Tadka yHYTpa y KPYFy, Ha& Np. Tadxa ., ©Ia KORCTPYHIIE O]
KOBYTOBaHa Tayka P W KpO3 OBy HOBYyYe NpaBa p HOPMAJIHA ra PQ, omna
jé, nox Tavka Q, a Npasa p je mosnapa raike Q.

Teopema 118. [Ipoussod pacmojarna nosa u noaape 00 yewmpa Kpyed
Je 8G COaXU MOA UCMA GeAUNUNG, JEOHAKA K6aOPAMY NOAYMPEUHUKG MO KPYQ.

Tagke 4, Q, ‘B, P (c. 122) 9mHe XapMOBAYHEE HE3 TadaKa A NpeMa
tome je PA: PB=Q4: QB, onaxie

p
PA.QB=PB-Q4.
Kaxko je:
D PA=0P 4+ R, QB=R— 0Q,

. PB=OP—R, Q4=0Q+R,
TO KaJ C¢e un3Bpum# 3aMeHa H cpadyna

nobaja ce
R2—OP-0Q=0P-0Q—R?

Canka 122
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| Hajsaq
OP.0Q = R?,
mTo je TpeGano goxasare.

Iocaeduya. Pacimojare uOJLape 0d ueuwpa wpyra olpryto je upoiopyuo-
HAANO paciiojawy uoaq 00 Wor YeNUPa. R
OP" ,

Kag mon Mewa ‘monoxkaj, OHN4 B HOJApPaA Mea CBOj mOJOxa] HA OBaj
gaynn. Kan ce mow majasm y nesrpy xpyra (OP =0), OQ je Gecxpajmo Be-
JIAKO, 10apa je y Geckomavsocrd. Kax ce moa npabamiyje Kpyry m mojapa
ce nprbamkyje kpyry. 3a OP= R, OQ = R, Tj. 3a TagKky Ha Kpyry nojapa je
‘TAHTRHTA § Tf)j Tagkn. Kaj ce moa ypasbyje 04 Kpyra, MOMEepa ce HpEGIEAKY-
je uesTpy xpyra.

Teopema 119, Csarxa cexaniia xKpy:a Kpo3 4O ceue UCAAPY Y WAHKU KO-
Ja je TepMoHuUKO K0My206aHa UOAY Y 00HOCY MaA Upecoume WauKe CeKanile ca
DY

Hexa je (01 123}, npso, mom P Ba® kpyra, a ¢ merosa monapa. Ilo-
By4e ce Ma K0ja ceyHua kpo3 Tauky P A Heka OHA ceJe kpyr y Tagkama
4y m By, a wmonapy y Taikg Q,. [0Ka3ara fa je Tauka @ XapMOHHIHO
KOBYTOBaBa Tadks P y omaocy Ha
Taske 4, 1 By.

H3 mnpersonue jenmavmEe je 0Q = 5

Tauke B m 4 ¢y xapMoEmd-
HO KOBYTOBaHe KpajesEMa P m Q
crpaBe PQ y rtpoyrny PQA;. Ilpe-
Ma-TOMe, IO Teopemm 104, mnpase
AyB m AjA cy cmmerpalle yHyTpa-
WHET A COOJbAMBET Jria KOJ TeMe-
Ba A;. Otyna je XBA4,;B,=%BA,C.
Cfﬂm 123 Kako ey 7o nepagepackn yraosm,

caenyje m jegmakocT oprosapajyhnx

UeHTpalNEAX yraosa, 71j. XBOB =X BOC. Tana je no npasmay | CYC]
A 0QBy & A 0QC, opmakne cienyie je0BAKOCT XOMONOTEAX CHOMBANBAR YINO-
Ba, 1. X BQB, = XBQC. To 3ravm na je mpasa QP caMerpana CroJsaIlmber
yraa B{QC Ttpoyraa A4,B,Q. Jemmakoct TAX yrioBa NOBNAaYE H jenHEaKOCT
yraosa A;QQ; m BiQQ, m mpema TomMe je npasa QQ, cmMerpada yHyTpa-
meer yraa 4,QB; meror tpoyraa. Ha rtaj Bmawdm Tauke P n Qq cy xap-
MOBUYIHO KOBYroBase xpajesEMa A, m B, ocrosmue A,By y tpoyray A,QB,
opema rTeopemr 103, a 0BO je Tpe6GaJo MOKA3ATH.

Ha cnpgan ce BAYEE H3BONE JOKa3 H kaj ce WOJ HANA3H y KpyTy.
Joxkazara.

Teopema 120. Adxo ce @on mnanasu 6an xpyea, +e206¢ #HOAAPL EPOAAIU
xpo3 Dodupre Wawke Wantenama UOSYHeNUT U3 HOAQ HA KPY?.

Coojamo npecesny Tauxy Q (ca. 124) moaape m kpyra ca LUeBTPOM Kpy-
ra O ® noaoM P m NOKAKEMO, Na je A OPQ' npasoyram.

Kaxo je OP — 0Q = PQ, n no Teopemu 118, OP.0Q = R2, 10 ce u3
{OP — OQ)® = PQ2 mobuja OP* 4 0Q2 =2 R4 PQ2. U3 wOpaBOyra@x TpOy-
raosa OQQ' m PQQ’" no Ilararopmmoj TeopemMs nobmja ce:
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0Q = R Q@
PQ: = PQ? — QQ".
AKO ce OBe BpPENBOCTH BaMeRe

¥y DpeTXONHO] jensayEem B cBeje, HO-
6mhe. ce

0P = R* + PQ»,

TO JOKa3yje Aa je Hal Tpoyrao npa-
Boyrau. Kaxo je npasa PQ’ nopManna
Ha [OOJYOpeYBHKY. OHA - jé TaHIEHTa Cn‘nka 1924
Kpyra . . .
Ha ocroBy ose ocofmug moape meBa KOHCTPYKLE]a 34 HOJN BaH Kpy-
ra MOKe ce W3BPmMETE DOMohy KOHCTpYKUWje TaEreBaTa HB CHOJbHE TATKE
Ba Xpyr. AKko e maTa Tagka Q y Kpyry, Onaa je KOHCTPyKuuja monape join
jendocrasazja. JloBosbHN je noByhm Hopmany QQ’ ma npeusuk. 4B kpos rad-
Ky Q (ca. 124). 3aTeM m3 Opeceyse Tagke Te Hopymasne Q' ca Kpyrom nosyhm
Q'P 1L 0Q’. Ilpecex P Te Hopr.ane ca npaBoM UpesHuka AB oxpehyje tadky
monape p. Tpe6a camo y taike P momwmha mopmany Ba mpary OP.

. Teopema 121. Axo ce woauxa A naaasu wa #dosapu § itanke B, onda
uonapa a wawke A upoaasu xkpos uawky B.

Heka ]e npasa b (cn. 125) monapa rayke B. Tapma je OB . OBy = R2.
YamuMo Ma kojy Tavky A Ba npasoj b,
crnojgmo fe ca O m B3 Tayke B cuycremo

- Hopmany Ha OA. [okaszatm pa {e Ta BOp-
maaa BA, nonapa a Tauke A. -

Mowro je A OAyB™ A OBA (3aw-

10?), T0 jo OB:0A = OA:O0B,. onauae

OB.OB; = OA-OA, = R?,

Caexa 125 mro notBphyje na je opasa a moaapa
Tagxe A.
OBa Teopema mOKasyje, Ka Kad ce TAIKA Kpehe 1o Heko] 11paBoj, me-
Ba nogapa ce ofphe oko cranse rayke, mosa Jgare DpaBe kao nonape. Y
o6pEyTO: Kal ce NpaBa ofphe OKO crajHe TaiKe, OBNA C6 OOJ KOjA OXroBa-
pa TOj npapoj xpehe mO UpPaBOj, mOJMApm KaTe TAIKe.

Bexoara

1. Y3ern HexoNmKO TaYaka ¥ Kpyry H BAH KpPyla H 3a CBaky HaLpTaTH
nonapy.

2. Y8eTH HEKONHKO OPaBAX KOje CeKky Xpyr EHJH Cy BAH Bera o 3a
CBAaKy ONPENHTH HOJOMA] mONa.

3. Yserd y Kpyry yHyTpa TpOyrao H IIOKA34TH, A4 j€ CAHKA, KOjy 9EHe
XapMOHRIH0O KOWmYroBaHe Tadke y OXHOCY Ha Taj Kpyr, Takohe Tpoyrao mro
ofyxsara xpyr. [IpoytaTe Beay mamely rTax camka.
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4. Y Rpyr je ymaca® Tpoyrao. Hayprara xapmommymo KOWYroBany
CAHEY TOM TPOYTJIY y ONHOCY Ha KPYr .M :NPOYYHTE BE3y u3Meby Tax camka.

5. Oko xpyra je onmcaw q9erBopoyrao. Hauprarm xapMmormymo KOBbY-
FOBaBY CIEKY Yy OLHOCY HA Taj Kpyr.

6. Y kpyr je ymmcam- kBanpar. Hauprate m nopoysmts XapMommygo
KOBYroBagy cadKy 0aToM KBajpaTy y OXHOCY Ha Taj xpyr. ¥

§ 43. KoHcTpyKTHBHH 3ajgauu

Hapembemo mexonmko ocsopHmx KOHCTDYKTHBHEX 3aJ1aTaka y BE3E ca
camyaomby canka. Hekm cy mekh pasmje pemess, a 3a apyre hemMo gatm
. pememe.

1. Hodesumu Jawmy dyoc ma Oeaose upouopyuonaine damum dyocuma
(peweme Ba cTp. 94).

Kao Bapoumtm ciydaj MOke ce CMATDATH oséj 3aaTaK :

HobBeruiin dailty dyxc ma n jednoxuz derosa (peweme Ba crp. 59).

2. Hahu aputsneimivuxy cpeduny suuce Oyoncu.

AXO HMAaMO BRINE JYXKE Ay, 7y, Gg,..., (n , OHNA jé BmHXOBa apETMe-
TAdKa cpenBEa Y. (ay4-ay+ag+---tan ). Ipesa ToMe KOHCTPYKu|ja
8axTeBa nofesty 30HDa Ha 7 jeNHaKEX [eN0BA H TEME 3aKaTAk CBOLR Ha
OpeTXOAHH. :

3. Koncilpyucamu ueiiepiny upoopyuonasy x daiur dyocuna a, b u

¢ u3 upoiopyuje a:b=c:z, . e=_b (ca. 126).
a

Haupra ce Ma kojn yrao T u ma jenad Beros Xpax o TeMeHa OXMepe
nyxe TA=a » TB=1, a Ba xjyra kpak nyx TC=c. Cnoju ce 4 n C &
kpo3 Tayky B noeyse BD |LAC. Tana
je TD rpaxesa 4derBpra NpomOPUHEO-
Haina x. Joxasarm.

Hapowrte cayuajje oBajsanarak:

Houcmpyucawn wpehy apoiiopyu-
onany T 36 Oalie Oyocu a w b dpena

upouopyuju: @ b="b:x, wj, o= ﬁ.
a

— b

Tpeba y nperxomsoj koHCTpyk-
Capka 126 unjn camo craBatd IC=c=15.
4. Honciupyucaiau dyoic
@)Qy . .. an
bby.. b1
Wecy ay, ag, ag,..., an u by, by, by,..., ba-1 daite dyocu.
Komerpykuaja o0Bor wmspasi ¢BOmNm ce Ha mu3 KOHCTPYKUBja npema
operxonsoM 3apatky. Ha aop, sa’

xXr =

w= 9192 39
by by by
= a
Tpebda NpBO KOBCTPYBCATH T, = % 18 Ty= B 12 Hajsang = ey
1 2 . O3

S TS

parm R
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5. Haku zeomewmrpucky cpeduny (cpedwy wapotopyuonany) T Oge Oaite

dyocu a w b, wy. * = Vab.

OBa ce KOHCTPYKNH]a MONeE H3BPIIATH BA [BA HAYHHA, - A )

1. Ha mekoj mpaBoj oxMeprMo jeRmy sa apyroM Ayxm a=AB m b=BC’
(cn. 127, a). Yamemo AC 3a OpeYHHEK KPyra B HANPTAMO TOAYKpYT. ¥ TAYRA'
B noparaemo Bopmany BD no npecexka D ca Kpy- B
rom. Jyx BD je TpaxeBEa TeOMETpPHCKa CpeiHHA
(Teopema 108).

2. Yamemo Behy nyx b = MN 3a mpesEmK
Kpyra @ HampTaMo moaykpyr {ca. 127, b). Ox Tadke
M onmepuMo Ba MN mamy Ay o = MP . Y Taukm
P nmomarmeemo HOpMalny PQ EBa NpeYHEK A0 npeceka
Q ca xpyroM. Tapma je rerusa MQ TpaseBa reoMe-
TpUCKa cpendBa (reopema 108).

6. Koncupyucamu uspasde:

o — abe = Imnp i
d qr

=Vt z=r—¢, a=fatp—p,

wecy a, b, ¢, l,... uimd. daite dyoxcu. _

pBa ABa H3pPas3a KOHCTPYHNY CE6 Y3ACTONEOM IPEMEBOM KOHCTPYK-

umja mpema 4. B 5. 3alaTKy, a 3a ocraja Tpd TpeGa mckopmcTETE [IATaro-
PEBY TeopeMy. )

7. Iodeavwimu daiwy dysec xapmowuuno y 00iLo] pasmepu m:n.

Heka pyx AB (cia. 128) Tpefa DOmeNHETH X8DPMOHEYHO Y PasMep® m : n.
Panm Tora ce moByky kpo3 Tadke A m B 1nBe Ma Koje napalenme npase. Ha
jeNHO] OI BEX OAMEPEMO 7 jefHaKEX HyXmBa ol Tadke A no taske C, Ha
apyroj op Taike B B HA jeNHy ¥ Ha [pyry CTpaHY 00 n BCTAX jelBAKAX
nyxmea 1o D m E. Tana upaBa CD cese 4B y jenmoj Tpamenoj Taukm P,
a npasa CE mpopyxeme oa 4B y npyroj radxm Q.

‘ Joxkas je Bpao mpoer. AAPC

C "« ABPD (3amr0?). Oryna je PA:PB =

=AC :BD =m:n. Ca npyre crpa-

e je m A AQC o A BQE (3amro?).

Otyna je QA: OB = AC:BE =m:n.

JpyraM pedmma, tauke P B () nene

Iy% AB XapMOHEYRO y pasMepd m: n;
WTO je Tpebaso NOKA3ATH.

8. Odpedumau uewlspity xapso-
HUKNY Wawxy 36 wpu Jawie Wauxe Ha
JeOrnos upasoj.

Hexa cy mare tpm Tauke A, P, B (ca. 128), na rpefa oJpefHTE IeTBPTY
Tauky Q , XapMOHHEYBO KOBYIoBaBy ca P y onsocy ¥a AB . Kpos rauxe A
® B nmosyhm DapajelHe OpaBe H Ha OROj kpos A, Ha Ip., y3€TH Ma Kojy
rayky C. Coojarm 3atmM C ca P @ OpPOJYKATA KO Opecekad ca& Jpyrom

8

Camka 127

Camka 128



114

ﬂapanen'oxw y D . Oavepara BE = BD, ua nosyhm upaBy CE. OHa cede
npaBy AB y Tpakero] Tagkm Q .

*.Yerspra XapMOEHYHA TAYKa 33 TPH JATE TaIKEe MOME C& KOHCTPYH-

caTH W HAa OCHOBY KOHCTPYKUBje IoJa & Omojape (Teopema 120). llokasarm
KaKo ce Taja H3BOJAH KOHCTPYKIEja. :

9. Iodenuiuu Baidy dyoc wedpexudno wau 3AGUNUAM Upecexost (peluierne
ga crp. 107). * :

10. f{oncmpyucazuu zupoyzao CAUHAN Bamo»z wpoyeny ca 0010 CRPAnOM.

Heka je mar tpoyrao ABC (cm. 129), a tpe6a xOBCTPyECATE CHRYAB
TpOyrao 4mja CTpaga, Koja onrosapa crpagm AB , mMa OyXapy a.

~ Ha crpagm AB paror tpoyraa ABC C
onMepaMo on Tauxke A nyxuey a (AB; = a)
H KpO3 Tavky B, 1noByYeM0O NpaBy Hapajlensy C,

ca BC. A AB,C, je tpamenm Tpoyrao. [o-
KA3ATH ¥ B3BPUIETA KOBCTPYKumjy 3a Ciydaj

a > AB. ‘
11. Honcuipyucaidu MmHO020y2a0 CAUAH A ) B, _ B.
JailoM MHOLOYLAY cG OQloM CILDAHOM. Couka 129

Heka je pmar mumoroyrao ABCDEF

{ca1. 130), ma Tpefa HaupTaTH CAAYAE MHOTOYTao ca HATOM CTPABOM a KOJa OAro-
Bapa cTpaB® AB . TloByueM0 nmjaromane ma TeMesa A B OAMEPEMO AB,=a.
Us raske B; uosysemo B;C, || BC no npecexka ca IpBOM AEjaroBajoM, Na
OHJa C1D1 || CD no opecexa ca gpyrom nn]aroaanom pra. Tanaje ABIC DEFy
TPaKEHBE MHOTOYTrao. .
D * 12 Houcmpyucawu #oAAPY 34
0amy Wawxy %ao #oa y odnocy Ha da-
W xpye (pememe ma crp. 111). *

Bexxoawa

E  rpm jenmaka mena.

2. Hahm apmTMeTHiKy cCpenmmEy
3a [IBe aTe AYMH.

3. Koucrpymcats AapBTMETEYKY
cpenMny 3a 9YeTBDPH LYKH: 2cm, D cm,
dem m 3 em.

: "4, KomcTpyHcarg 9eTBPTY IIpo-
TOPUMOBANY 3a& TpH IaTe Oyxm: a=3cm, b=4em, c=Tem.
5, Korcrpymcara z m3 ponopumje a:b=x:¢, rae cy a, b, ¢ nare

Cnmxka 130 .

bi4:5: 8
. abe ]

6. Koscrpyncatn mapas z = Fe K0 je a=1om, b==3cm, c=12cm,
d=5bem, e=2cm.

7. TlokasaTn, Kako ce MOXKe KOHCTpYHCATH Tpeha MpONOpHEOHANA 33
IBe HaTe NyXE Ha ocHOBY Teopeme 107 ommocmo 108 @ H3BPMIHATH KOHCprK-
umjy 3a ny#® a = 12¢m m b= 6em.,

8. KoHcrpyneaTr m3pas ¢ == a" :b, ako cy @ B b no3BaTe NyMH.

1. Nogenmra fayx oxn 10 cm Ba
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9. KorcrpymcaTa reoMeTpECKY CDeJHEY 3a IBe JaTe ayxH a == 3cm
ub=>5cm. . ]

* 10, TlokasaTm, KakK0 ce HA OCHOBY TeopeMe 114 Moxe KOHCTDYBCATH
cpemzba OpONOPIHOHANA OBE IYyKE B H3BPUIHTH xoncrpyxuu]y 3a QyHH
=16cm 1 b=8cm. *

11. Hexa je a para ny#. KoECTpYHCATE TEOMETPHCKY CpeNBHY AYXH:
1)a a2z, 2)an3a,d)anla :

12. OpgpenaTE KOHCTPYKLHjOM V2dm.

Yuyw. Tpamena Oyx MOM¥e c€ KOBCTPYHCATH HJH Ka0 I'6OMETPHCKA
cpenuBa Xyxda ox 2dm ® 1dm upema V 2-1, aum nomohy Ilmraropmme Teo-
peMe Kao XdnoTEeRy3a DPaBOYIJIOr TPOYIa ca KaTeTaMa 1o 1dm npeMa V12+12.

13. Oppenmrm xomctpyxumjom |/'5 cm . '

14, Axo je a maTa ny®, KOHCTPYHCATH:

a)$=al/_2, b)m:al/—3,

d)m_—_;—al/g, e):v:-—aVTS, zz:———v-é

15. KoscTpymearn z = /a2+b2—02, Kap je a=5 cm, b=4 cm,
<=6 cm.

* 16. Oyx ox 10 em OOMEJNHATHE BJATHEM IPECEKOM M H3pPadyHATH NyXHHE

‘06a pexna. *

17. Hahm qerBpry XapMOE@YRy Tadky @ 3a ragke 4, P, B, KOBYIO0-
BaHy ca P y onmocy Ha AB, axo jc AP=6cm 8 PB=3om.

18, Korcrpyrcatr XapMOERYBY CPej(BBY 3a AY¥E a=Tcm # b=12cm
{(saam samarak 7. § 40).

19. ¥V paBROKpaKoM TpOyrJay jeé OcCHOBELA ¢ = 5c¢m, a yrao Opd BpPXY

c) z=;—al/_?;,

30°. KomcrpyrcaTn Tpoyrao CIBYaB JATOM TPOYTay €8 OCHOBHUOM 512 om.

20. Hexa je mampram Ttpoyrao 4BC. Haunprate My camvad Tpoyrao
4,B,C;: 1) ca naram 00mMOM, 2) ca OATOM BHCEHOM H3 Tadke 4, 3) ca na-
THEM TOJYIPEYHBRKOM ONECAHOI KPYTra. A

21. Ako je mar Hek: TPOyrao m Tpeba BAaUpPTATA CIAYAH, KOjH cy ele-
MEHTH YHaOpeR oppehens, a koje MoxeMo Cuparm?

22. Tpaneay, guje cy ocmosuue 8cm m bcem, kpak 6em m yrao H3Me-
By tor kpaka m Behe ocmoBmue 609, HampraTm camdaE ca BehoM oumtm-"
oM ox Bem.

23. Heka je maypra® Ma kojm MEOroyrao. Hauprats meMy CIEYAH MHO-
TOYyrao ca ABaOyT BehEM CTpaRaMa, ' .

* 24. OppensTa monape 3a JBe Ma KOje TAdke y ONHOCY Ha NaTH KpPYT.

IMita je mpecex obe moarape y OXBocy-HA LIpaBy Kpo3 nBe nare tauke? I'me
ce Cexy Te mojape, ako o0e parte Tadke Jexe Ha NMPABO] Opegamxa?

25. Opgpenutd 3a JOBe Ma KOje IpaBe IOJOBe y OJBOCY Ha JHATH' KPYT,
ilira je mpasa onpeljeAa TAM HONOBEMA y OJHOCY Ba Ipecek XaTax TTpaBux ? *:

BT

8*



116

. :26. KomcrpyncaTd TpOyrao, kaj je OO3HATO:

a) a, B, ke b)a:b,b:c, h;
¢yarb, c, he; d)_d:b,c,R;
)ha.hb.hc} fa. B, b ha.

217. }Concrpyacam TPOYrao, aKko je AaTa BHCHHA he , yrao y m pasmepa
m:n y KOjoj BEACHAHA hc NeNH CTpaBy c.

28. Komcrpyrcarm Tpoyrao, ako je maT o6gM TpOyria @ ABa yria.

- 29. Komcrpymecatm Tpoyrao, xaj cy No3Bara ABa yraa @ 36mp ABe cTpame.

30. Koacrpyncam TPOYrao, kax cy jata p.Ba Yria H TeXHMHA Jmna]a.
KOja MONasm H3 TeMeHA Tpeher yria.

31. Kodcrpyrmeara Tpoyrao, ako je DO3HATA CTPaEa 4, yrao a H pa3-
Mepa OTcedaka Ba KOje [eNd CTPaEy & CEMeTpana yria a.

32. KorcTpymeaTR TPOyrao, Kam ]e BaT yrao o, NOJyNpedssnk onmcasor
Kpyra R ® pasMepa-fBe CTpaHe bic.

33. Komcrpyncatm paBHOKpaKE TpPOYrao tm]n ]e Bpx kKox C, Kax je
DO3HATO : .

a)a:b,h‘a; b)ﬂ,hc;

¢ a:b, ss (camerpana yraa Ha ocroBmum); d) §,a-}b. N

34. KopeTpymcars paBHOCTDAHH TPOYrao, Kajd jeé UDO3BaTa pasinka.
CTpaHE H BHCHHE. . : :

35. Komcrpyacara upaBoyma TPOyrao, Kaj je I0sBaTo:

a)ya:b,h; N : bya:e,h,
rge cy a m b }caTeTe ¢ xznoreﬂyaa A XMIOTEHY3BHA BBCHHA.
" 36, Koampyncaw OpaBoOyrJH TPOyrao, kai je xaTa Mama KaTeTa &

pasmepa y x0joj cmmerpana mpaBor yraa AeNE XEOOTERyay.

37. Kometpyrcats momohy CIEYBOCTH PaBHOCTPAEE TPOYrao, ‘Kajg My
je mosBara BUCHHA,

38. Komcrpymcars mpaBoyrim TpPOYrao, Kaj [e mo3BaTa pasMepa Karere
B HWeHe Ipojeknuje HA XHOOTERy3y, Ha np a: ¢’ @ mpojexnmja b’ Hpyre Ka-
TeTe HA XHNOTEBY3Y.

39. KomeTpyncars B3pase: -

a) z=)a+be, o m:Vab—i—cd

rae ¢y @, b,c,d nare ayxa.

'

40, YBem ABE Ma KOje AyXH ¢ ¥ b 0a KOBCTPYHCATSE MHEXOBY © apur--
MeTrIRy cpenmay 1/y (a 4~ b), reomerpucky. cpefasy Vab ¥ XapMOHHYHY Cpe—

neey 2ab: (@ + ) mnokasdatn ga je

Lo ;>‘2ab .
g(a—f—-b)/l/ub’a+b.

41. KomcTpyncarn OpaBoyracHEK gaja je mMama namessmja 10em Taxo,
Ia cc OpepmjameM Oxo cEMerpase Béhe cTpase mamona nobmje ciamdYa® npa-
BOYTaOHHAK. T
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42. Y parte Tpoyrao yOACAaTH KBaJpaT Tako, Aa My jedHa cTpaHa ne-
WA HA CYPAHH TPOYIJa, a ocraja [Ba TeMeHa HA OCTAJNAM CTPaHAMAa TPOYTIa.

43. Jlat je tpoyrao ABC. Ynoamcarm y Bera DDaBOyraoOHHK Tako Ja
IBA MWEroBa TeMeHa Jexe Ha ocHosenm AB, tpehe teme ma crpamm AC m
3eTBpTO Ba cTpaEE BC. Ommoc namMensmja OpaBOYraoHEKA je [AT.

44. Kogcrpydcatan KBajpar, xaj je @NO3HATA DA3JHKA AWjarcsale u
crpaue.

45, KoEcrpysEcaTE Xpyr KOj@ DpONAa3’ Kpos HBe AATe Talke M A0jd-

pyje nary npasy. .
46. Komcrpyucara mecTapom A JEeBAPOM Yrao Of 360
§ 44. TpuroHomeTpHcKe (yHKIHje

YamMumo omrtpn yrao A =a (CI. 131) a Ma M3 Koje
Tauke B jenmor kpaka cmycruMo mopmainy BC Ha npyru xpak.
Ilo6uhe ce npasoyrau tpoyrao ABC.

B XHUNOTEHY3Y TOT TPOYIia 03HAYUMO Ca
B C, a Karere ca a ¥ b, TpH deMy ce
c a KaTeTa q 30Be CyipouiHa Yyriy a, a Ka-
Teta b — Hanrezna.
A b C C On Tpu crpaBe a, b, ¢ MOXeMo
Comka 131 H4YMHUTH BUINE OJHOCA, HA TID.

a b %I/ITI{.. AxXo ce ma xpaky AB Tor ucror yfna yame

2 b

c c
npyra Tadka B, u cnyctn HopMaia B,C; Ba npyra kpak, a crpane
tpoyraa A B,C, o3Bade caa,, by, ¢, oBnaje AABCo~ N AB,C u

' a a, b by )

—_—— —, —z==— HTI.
c c,’ ¢ 0

Bpemsoct cBakor on THX ONHOCA He 3aBHCH OX MOJOKaja
tTayke B HA Kpaky, Hero caMo O] BeJHYWHEe OINTPOr yria e.
OBu omHOCH yNOTPeOsbyjy Ce IecTo y MaTeMaTHIM M CTora cBa-
K1 uMa cBoj masuB. Jlako je yBuIerw, na je mMoryhe 06pa3oBaTu
IeCT TaKBMX OJHOCa y mpaBoyriaoM Tpoyriay ABC, anu My he-
MO HaBECTM Ha3HWBe CaMo 33 9YETHPH OIHOCA ¥ TO:

1. Ognoc (pasmepa) cyapoiliHe Kaiueile U XuiouwieHyse 30Be
ce CMHYC yz/1@ W 03Ba9aBa Ca sin, HA Ip. a:c=sin e.

2. OgHoc Hanezse Kaideile U XUiLouleHy3e 30BE ce l(ocm-lyc
yena W O3HAYaBa ca cos, Ha Op. b:c¢ = cos a.

3. Ognoc cyapoiive u HAfezne Kdaieille 30Be ¢ TaHTeHC
yena W O3HAYaBa Ca ig, Ha IP. a:b = tga.

4, OgHoc Hanez/ze U CyupoiliHe KQuieuie 30Be 6 KOTaHIeHC
yesa M O3HaYaBa ca cotg, Ha Op. h:a = colga.
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Harnacumo na HaBeneme neuEMLUje CHHyCa, KOCHHyCA,
TAHreHCAa W KOTABIEHCA Baje ¢aM0 32 YIVIOBE § NPaBOYIVIOM
TPOYTIIY. ' - :

CBaka 071 OBNIX BEJWYHHA, K40 OLHOC IBE Ny’KHHE, H3pa-
JKaBa ce HeWMeHOBaHUM (amcrpaxrHuM) Opojem. Ha upmmep,

sin 30° = %, jep je ¥ TpaBOYIIOM TPOYIAY CA OIITPUM yrJIOM

on 30° xumoreHysa (c¢) jemHaKa IBOCTPYKO] BPENEOCTH Mame
xarere (a). (Ilokasarn To monasehn OX paBHOCTPAEOI TPOYIVIA).
Tako je u tg 45° = cotg 45° = 1, jep je mpaBoyrau TpoOyrao ca.
yraoM on 45° paBHOKpaK,

; Ca ppoMeHOM yria Mema ce M CBAaKM OJl HAIIMX OXHOCA.
Ha commu 132 yseam cMo B3 mpaBoyraux rtpoyraosa: AB,C,,
AB,C, urn. Kako ce cBa reMerna. B, B, ...
Hajase Ha KpPYyI'y Ca IEHTPOM y TadKH{
A, XHOOTeHy3e THX TPOYIVIORA CY jen-
Hake NoaynpedE#Ky 7 kpyra. Ha Taj
HaYMH je:

B3

a,
T
rae je d,=-<x ByAB,, ay=<< B,AB, UTI. ,
[Tomro wartere a,, @, ... Pacry ¥ 1O A '3 2 C; B,
BeJMIUHN Ce NPUOITHKY]y XWIIOTEHY3H, Cnmka 132

TO C& MOSKe TBPIUTH 14, KA Y2ao paciie o4

0° go 90°, cunyc yena paciie og 0 jo I. ¥I8 THX HCTHX TPOYIio0-
Ba BUIM ce [Ha, kag yzao pacme ox 0° po 90°, kocunyc yzaa
onana ox 1 ngo O.

Ja 6ucMo TpOyuMaM TpoMese TaHreHca, Hauprahemo npa-
BOyIile TPOYIVIOBe Ha INPyrd HAUMH.
Hexa xartera AB,=b ocraje Hempo-
MemeHd, a CcBa TeMeHa B, B,, ...
(cn. 133) Hmexa ce maJjgase Ha TAHTEH-
TH B,Bs Kpyra HOOIyNpeYHUKa r = b
y Taukn B, Ca ciuxe je:

. . a
sing,=—=—=%, sina,= —ri UTI.,

a - a
tgal =_’-_” tga2:—r_2- HATH.,

rae je a, = B,B,, a, = B,B, vr.
Ilomro karere a,, a,, ... pacry, a Ka-
TeTa b ocTaje uCTa, WaHzeHC yzaa pa- Cnzka 133

cime o 0 go Oeckpajrocmiy (o), Kag

yeao pacwe og 0° go 90°. Hanme, kan ce Tauke P, P,, ... npu-

RIS
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Ganekyjy tagku P, trauke B, B,, ...
ByB; y 6eCKOHAYHOCT.

yoahbyjy ce Ha TpaBoj
Axo ce moBydYe TaHre€BTa Ha KDPYr IONYyNPEYHUKA r =a Y

b, > Taykd 4, (cxr. 134), omnma
Ay Ay Ap 4 Ce MOke TIOKA3aTH IpoMe-
T Ha3 KOTamTeHca yraa. Bu-

IUMO, Na Kaj yzao paciaie
on 0° po 90°, rKowmawnzeHc
oizana ox o o 0.

Ilpema TOMe cBaka of
BeIWINHA '

B Cnaxa 134 sine, cosa, tga, cotga

3aBHCA CaMO OJ yria. YTao je HesaBucHO IpOMeHpUBA VIR ap-
2yMeHaid, 8 CBaKa OJ( THX Beawuuna je gyuxyuja. Oe pynKunje
30By Ce WIpU20HOMEMIplICKe, jep ce NoMohy BUX mpoydaBajy npe
cBera pasHe Bede HM3aMeljy cTpaHa M yriaosa y TpOYIuY.

Kaxo My 3acafia HeMaMo TOJMKO 3Hama na OWCMO MODJIH
H3PAYyHATH BPEJHOCT TPUTOHOMETPHUCKMX (QYEKUMa 34 CBaKH
yrao, TO BPENHOCT TPMIOHOMETPMCKHX (pyHKLMja MoxmeMo Hahu
Ha [Ba HadWHa. Mose ce HAauUpTaTH Ma KOJd HpPaBOYyIJIH TpoO-
yrao ca NAaTUM OINTPHM yIJIOM, [1a MepE€XheM NMOTPeOHUX NyKHu-
Ha OJpEeIUTH BPeNHOCT TPUIOHOMETPHCKHX (PyHEKIHMja TOr yria.
36or MoryhHOCTH T'peliema NpH UPTamy ¥ Mepemy Tako olpe-
heme BpenmmocT:m Mory Outm jpocra merayme. Ha npyra maunms
110 BPeIHOCTH TPUTOHOMETPHACKHX (PYHKIMja N0Ja3H ce IIoMohy
Bpapountux Tabauna. MaTemarwuapd cy W3pauyHAIM .BpPENEOCT
TPUTOHOMETPUCKMX (PyHKOMja 32 CBAKM yrao M CacTaBUIM 3a
BUX HapoumTe Tabnuue. Y HapensuM paspenuma ynossahemo
ce ONIIMPHO ca TakBUM TabnMIaMma, a OBJe HaBOAUMO Taluu-
Iy BPeIHOCTM TPUIOHOMETPHCKMX (yHKNMja CaMO 3a yIJoBe
uspaskeHe IIeJIUM OpojeM cTeleHa. YmoTpefa ope Tabauie (CTp.
121) je Bpao mpocta. la 64 ce olApenuaa BPeNHOCT TPUIOHO-
MeTPHCKUX (pyHKUHja yriaosa ox 0° 1o 45° Tpasu ce Ha3UB
¢yEKUMje Tope, a BeAWYMHA yIia y CTeleHNMa ¢ JeBe CTpaHe
radamie. [ocne Tora y HaljeHOM CTYyNUy M pely YHUTaMO Bpell-
HocT (pyHKOMje. 3a yruaose on 45° mo 90° mHazuB QyEKUUje ce
Tpaxy NOJe, & BEIMYMHA yria ¢ [ecHe crpape Tabawile.

Moske 6uTH TO3HATA BPENHOCT TPUI'OHOMETPHCKe PYHKIH]E,
a TPaKM ce BeJWIMEA yria. Omer ce Moske IOCTYIUTH NBOjaxo:
pTakeM HeKOI IPaBOYIJIOr TPOYINIa § KoMe NBe CTpaHe Majy
TpaskeEM ONHOC MJM noMmohy Tabnmna. ¥ TafanuaMma, y CTynLy,
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KoJu odromapa naTo] $yHKUUjH, BEahe ce naTa BpemHOCT (PYHK-
uwje WM, aKko Be HeMa, ¥0] Hajnpubanaanja. lloroM ce npo-
9UTa BEIMYHHA yIia Koja ONroBapa TOj BPeLHOCTH PyHKIHje M
TO C JeBe cTpaHe TabuMile, aKO0 CMO HA3WB YMTAIH OL0O3T0 M C
IleCHE CTpaHe, ako CMO Ha3WB YHTaJIH 0I03I0.

BesxxGamwa
Hexa cy y opaBoyraom Tpoyray karere a @ b, a XHIOTEHY3a c.

1. Tlomohy a? - b% = ¢® noxasaTm TagEocT jenEavmHE Sin®a4-costa=l.

2. llokasatn ma ocHOBY aedmumumje na je tgoa- cotga=1.

3. ITokasaTr neo60oM GpPOjHONA H HMEHHOLA Ca ¢ y PaslOMKY Z_ na je
tga=sina: cosa.

4. Ha camgalm pavde nokasaTd Aa je cotga=cosa: sina.

5. HapagyEaras noMohy paBHOKPAKO HPaBOYTJIOT TpOYTJA BPERHOCTH
TPAFOHOMOTPECKEX (yEKUEja yraa of 450.

6. Mspauyrarm nomohy npasoyrior tpoyraa ca yriaoM o 300 (xonoBH-
Ha PaBHOCTPREOr TPOYILJa) TPErOROMeTpECKe QyHKNEje yriosa op 300 m 600.

7. OmpendTE, MepemeM ca CIAHAKe, BPEJHOCTHE OBHX TPACOHOMETPHCKEX

dyrxnmja :
sin 259, cos 409, tg 520, cotg 720

A yOOpeABTH fo0ujeHe BpeIHOCTA ca BpefHOCTEMA HW3 Tabiamue. [locrtaBm cam
cebr camIHe. 3amaTke.

8. Iloxasatm y jexBOM oxpeheROM TpOyray na je
:5in(900—a)=cos a, cos(90°—a)==sin a, tg(900—a)=cotg a, cotg (900—a)=tga.

Ilomohy osmx ofpazaua O6GjacEATH 3AINTO ¥ TaO.JENUA BPEAHOCTH TPH-
TOHOMeTpHECKEX $ynknmja, Ha np. 3a yraose 147 m 760 mmje BmaBeNeHO oOcaM
BPeJBOCTH 34 YeTHpPH pa3fe QYHKOH|e [ABA HKAT4 yraa, HEro CaMoO YeTHPH M
T0 y jemHOM peay. '

9. OppenmTr OprameM BeJHIEBY yraa, kaj je:

. 2 1 )3 s
sina=g, cos a =0,7 =10). tga=T, cotga=] 2.

10. Ompenmra momohy Tabumue yriaoBe y cremeBEmMa TaJBO, Kaf je :
sin a = 0,37504 ; cos a = 0,6824 ; tg a = 2,46 ; cotg a = 0,65.

§ 45. PemaBame npaBoyrJor Tpoyria

B Kon cBakor mpasoyrior Tpoyria
ABC (ca. 135) Mory ce HAPOYUTO HC-
tTahy TleT eleMeHaTa: TPU CTpaHe —
KaTeTe g¢ M b ¥ XUIOTEHY3a ¢, 3aTHM
NBa omrpa yria e U §. Wamehy tux
eJeMeHaTa, Kako CMO BHIENH y TpeT-
XO#HOM maparpady, MOIy Ce IIOCTa-
BUTH OBE Be3e:

Cnmka 135
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sin cos tg cotg

0 0, 00000 1, 00000 0,00000 o] 90

1 0,01745 0,99985 0,01746 57,28996 89

2 0,03490 0,99939 0,03492 28,63625 88

3 0,05234 - 0,99863 0,05241 19,08114 87

4 0,06976 0,99756 0,06993 14,30067 86

5 0,08716 0,99619 0,08749 11,43005 85

6 0,10453 0,99452 0,10510 9,51436 84

? 0,12187 0,99255 0,12278 8,14435 83

8 0,13917 0,99027 0,14054 7,11537 82

9 0,15643 0, 98769 0,15838 6,31375 81
10 0,17365 0,98481 0,17633 5,67128 80
11 0,19081 0,98163 0,19438 5,14458%5 79
12 0,20791 0,97815 0,21256 4,70463 78
13 0,22495 0,97437 0,23087 4,33148 ™
14 0,24192 0,97030 0,24933 4,01078 76
15 0,25882 0,96593 0,26795 3,73205 75
16 0,27564 0,96126 0,28675 3,48741 74
17 0,29237 0,95630 0,30573 3,27085 73
18 0,30902 0,95106 0,32492 3,07768 . 72
19 0,32557 0,94552 0,34433 2,90421 71
20 0,34202 0,93969 0,36397 2,74748 70
21 0,35837 0,93358 0,38386 2,60509 69
22 0,37461 0,92718 0,40403 2,47509 68
23 0,39073 0,92050 0,42447 2,35585 67
24 0,40674 0, 91355 0,44523 2,24604 66
25 0,42262 0,90631 0,46631 2,14451 65
26 0,43837 0,89879 0,48773 2,05030 64
27 0,45399 0,89101 0,509583 1,96261 63
28 0,46947 0,88295 0,53171 1,88073 62
29 0,48481 0,87462 0,55431 1,80405 61
30 0,50000 0,86603 0,57735 1,73205 60
31 0,51504 0,85717 0,60086 1,66428 59
32 0,52992 0,84800 0,62487 1,60033 &8
33 0, 54464 0,83867 0,64941 i,53987 57
34 0,55919 0,82904 0,67451 1,48256 56
35 0,57358 0,81915- 0,70021 1,42816 55
36 0,58779 0,80902 0,72654 1,376328 54
37 0,60182 0,79864 0,75355 1,32704 53
38 0,61566 0,78801 . 0,78129 1,27994 52
39 0,62932 0,77715 © 0,80978 1,23490 51
40 0,64279 0,76604 0,83910 1,19175 50
41 0,65606 0,75471 0,86929 1,15037 49"
42 0,66913 0,74314 0,90040 1,11061 48
43 0,68200 0,73135 0,93252 1,07237 47
44 0,69466 0,71934 0,96569 1,03563 46
45 0,70711 " 0,70711 1,00000 1, 00000 45

cos sin cotg tg
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a . . . :
1) Tzsmazcosﬂ,oz[ame]e a-=c¢sina=ccos f I

peuynma :
Teopema 122. Kaieiia apasoyznioz - Wpoy2aa JegHaka je
apousBofy XuuowleHyse U CUHyca CYUpOWHOZ y2aa Wil KOCUHYCA
Haneznoz yaad.
a .
2) —b—=tga=cotgﬂ, onakie je a=0btg a=bcotg f nan
pednMa :

Teopema 123. Kamemia apasoyznoz Wpoyzna jegHaxka je
apousBojy Apyze Kauiewie U WlAH2eHCA CYUPOWHO2 Yy2aa Ual Ko~
WaHzerea Hauxe2n02 y2ad.

OcuMm oBUX Besa y IIpaBOYIVIOM Tpoyriay Hu3sMeljy noMeny-
THX IeT eJeMeHATa YBEK IIOCTOje W OBe JIBE Be3e:

3) a 4+ g = 90° u
4) a?+ b= ? no Iuraropnroj TeopeMu.

AKo Cy y npaBoyrjioM TpPOyIJy IO3HATA JBa €JIEMEHTA, Of
Kojux 6ap jemam mMopa GUTH CTpaEa, OBJa Ce O0CTaNa TPH ede-
MEHTa MOry W3padyHATH NoMohy HOCTaBIbEHWX Be3sa MaMeljy THX
eleMeHara. TakBo onpehuBame HeNO3HATHUX ejeMeHaTa 30Be ce
pewasamwe apasoyaioz mpoyaaa.

IMpumepu :

1. Ilosgaro je: c==15m, a=39°. WUspauyratu: f, a, b.

Kaxo je a+p8=90° 1o omMax nobujaMo [==90°—39° = 510,

Hame je: a=csina, ma xako je u3 Tabinue sin 39° ~
~0,62932, To nMamo a=0,62932 X 16 m =~ 9,4398 m = 9,44 m.

Hpyry xatery b ompenuhemo us Bese b=—ccosa. Kaxo je
cos 39° = 0,77715, nobuja ce b==0,77715 X 15 m ~ 11,65725 m =
== 11,66 m. :

IIpoBepaBare TaYHOCTH OBUX PE3YJITATA MOMKE Ce UBBPIIMTH
nomohy Ilmraropune teopeme a*+ 6% = ¢?. Ilomro je y Hamem
cnyvajy a®~=89,11 m?, 6?==135,96 m* n c*=225 m*, BUIONMO Na je

' a® - b% =~ 225,07 m?

U 13 ce mpeMa ToMe pasamkyje ox ¢® 3a 0,07 m? To je moBosmb-
HO TayHO ¢ 003UpPOM Ha CMO MM YMeCTO TAUYHUX BPeIHOCTH a U b

yseau caMo OpHOIMkHE BPEIHOCTH.
2. llosHaro je: a= 16 cm, ¢ = 19 cm. Vspauynatu: «, f, b.

6
19~ 0,84211. ITomTo

ce raj 6poj ¥y TaGIHIHA cnﬂ-y(':a'He Hajasy, a Hajommma My je

ooa PR
Kaxo je — =sina, 10 ce nobrja sine=
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6poj 0,83867 xoMe oxrosapa yrao ox 57° TO ce MOKe y3eTH
a«==57° Tlocie Tora ce uspagymHa f==33°. 3a onpehwBame Ka-
Tete b wMaMmo: b= gqcotge, omawxie b == 16cm X cotg DT ==
=0,64941 X 16 cm = 10,39056 cm = 10,39 cm.

Bewxoara

1. OppendaTH HeNo3HATe eJeMeHTe NPAaBOYIJIOr TPOyIiAa, ako je Haro:
8) =21 m, B=150; b) c—=3em, b=2cm;

¢) a= 18 ¢cm, a==810; d) a=32m, B == 349,

e) a=17Tm, b= 13m ; f) c=106m, a= T759.

2. Cemxka mrana pymxase 1,2 m ma3gocx 1,4 m. Opgpenura Cymdesy BH-
cHBy (Tako ce 30Be yrao kojm J@EA 3pak npema CyHny ca XOpPHEBOHTOM).

3. ¥ rpyry je [OBYYeHA TETHBA [AYKHHO 12 ¢m ca NEATPAJHEM PACTO-
jameM ox 5 ¢m. Ompenurtm Opoj JNYYHAX CTeNEHA Mamel JYKa KOjH OAroBa-
Pa T0] TETHBH. :

4. Y paBHOKpakoM Tpoyray je ocmopmna 10 c¢m m yrao npm Bpxy 500.
OnpefETE Kpax, BACARY KOja OAroBapa OCHOBHUX H yra0 Ha OCHOBHIUH.

- 5. Ogpepnra yrao @aMeljy MEjarOHANS OPaBOYraoBHKa & NAMEH3WjaMa
Tem w9 com, .

6. Y xpyry noayunpedamka 5 cm HOBYYeRa je TeTmBa NyxmHe 2cm. Onpe-
IUTHE OMTPE NepEPCPHCKA Yrao Bad TOM TETHEBOM.

7. Kax mmaM0 Ha pacHnojIoxemy METap W yriaoMep, Kako MOMXEMO Me-
pemeM B PaYyHOM OADENAHETH BHCHHY HEKOT NpeAMeTa, Ha Op. IPBeTa.



T'JIABA VI

M3PAUYHABAIbA KOJ MPABUJIHUX MOJMIOHA
M OBUM KPYTA

§ 46, UspauyHaBamhe M KOHCTPYKUHMja HEKHX MNpaBUIHAX
MHOroyriaosa

O3Ba9uMo Ca 0, CTPaEy NPAaBUIHOI MHOrOyria (MOJHIOHA)
€a n CTpaHd, Ca R NOJYNpPEYHMK OIHMCAHOT Kpyra M Ca rn IOIY-
OPEYHUK yOHCcaBor xKpyra (ci. 136). Axo je '
Ma KOja Ol OBe TPH BeJUIHHEe II03HATA
{3a nmaTo n), ocraje ce MoOry H3pavTyHA-
TH — MHOI'OYTao0 je nmoTnyHo oapelen.

1. Hexa je mara crpama a,. Ilomiro je mossar

__3600

‘H NEHTPaJHU yrao a,= , MOXe ce KOHCTpPYH-

CATH paBHOKpakE Tpoyrao AOB. Yammajyhm O sa
TeRTAD KpPyra ONBIIEMO Kpyr kpo3 tadke A B B, a
0CTajJa TeMEHa KOHCTPYHIIEMO OPEHODEmeM AYyXKH
a, Kao Teruse. Camxa 136

2. Axo je naT noaynpeurmk R, rpe6a HOAeNHTH
KPYT Ha 7 je[BAKEX [eJ0BA, Ia CHOjJHTH AEORO TadkKe.

3. Hajsap;, ako je maT monyugpedEmk YNRECAHOr Xpyra 7., Tpeba nope-
JIATE KPYT TOT NONYUOPeYHBKA Ha 7 jeJHAKHX [6JOBA H KpO3 IeOHe TagKe
noByhm TamreETE Ha KpYI. )

Hsmehy an, R 1 rn, u3 npasoyrior tpoyraa BOC mocroju

110 HHTaI‘OpI/IHOj TEOPEMH BE3a .
R2 = I'-,,‘Z -+- (% an)u.

1. UspauyyraBame cTpaHe YIMCAHOr XKBaaparTa
Axo y kpyry noxynpeysnka R TOByYeMO IBa YIpaBHA
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npeunnka A;A; u A,A; (cn. 137) na mo peny cnojuMo xpajese,
no6uheMo KBaIpaT Kao TPaBWJIHM 9IeTBOpO-
A3 yrao. 3 tpoyrna A,OA, nmamo a,*=2R?, 1j.
(14 = R V—'Z—.
Iloxkaszatn 1na je

N,
1 1 =
R R - » r,,.:-2—a4=§RV2.
‘L 2, HWspauymHasamkme CTPaHE
N__ % "2 ynmcaHOr DpaBHIHOT MeCTOyIria

' 137 Kako je meaTpanmu yrao npaBuiIHOT
Cnmxa mecroyria 600, Tpoyrao A,A,0 (cx 138)
je paBHOCTpaH H IpeMa ToMe je

ag=R.

W3 ose ocofuHe ciIelyje HaYHH KOHCTpyHCama IPaBUIHOI
mecroyraa. OcuM Tora je :

P D R =
re = VRZ—ZR —“gRVB ——EQGV3 .

3. UspayyHaBakme CTDaHEe YyNHUCAHOL PaBHO-

cTpaHOIr Tpoyraa
AKo ce CIIOjU y3aCTONILle CBAaKO IPYro . TeMe IPaBHIHOL
JIHCAHOT NIECTOYIIA, NoOihe ce paBHOCTPABM TPOYTao Kao Ipa-

Cauxa 138 ‘ Canmka 139

BWIHA yuMCaEW Tpoyrao (ci. 139). Us mnpaBoyriaor Tpoyria.
BA,A; no IluraropuHoj TeopeMu Je:

a2 =R} —R? (3amTo?)

onaxae je

agzkﬁ.

Kaxo je AlBA;O pomO, To je
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1 1 =
re=—-R=>as3{3.
2 =3 R 6 s
* 4 HapayymraBawe CTpaHe YOACABOT OpaBHIBOTr KECETOyraa
Hexa je A,Ag (ca. 140) crpana ayy yumEcaBoOr OpaBEJEOr AECETOYTIIA.
Kaxo je uenrpajmE yrao Taxsor MuOroyraa 360, yrao Ha OCHOBENHE A4,
paBHOkpakor Tpoyraa OAqA; mssocm 720, Ako
ce nosyde camerpana yriaa Aj4,0, ompa j'e
444y = AyB = BO = a;,. Ilpema  Teope-
Mm 103 je
OA2 . A1A2 = BO: BA] AIE
R:iapg= ayp: (R— @10},
OaKJie Ceé MOkKe H3BECTH OBA TEOPEMA :
Teopema 124. Cutpana yuucano: upasus-

Hofemernos neupexudno .
Camka 140 Ilpema ToMe je (cTp. 107)

a9 =%R(V§— 1}-
Ha A A,CO moxe ce mapagysartd 7,;, 10 [[ETAropmnoj TeopeMn
ro = VR3~%a102=%RV10+2V5_.

Tlomro Bam je NOBHATO KaKO ce JyX MOKE UOJE]ABTH BEIPEKHNHO
{cTp. 107), MOXe ce KOHCTPYHCATH CTpPAHA HPABHIHOT HeceToyraa. ¥

5. HspauyHaBame CTPaHE Q,n YOHCAHOL Tpa-
BUJIHOI MHOTOyrixa ca 27 cTpaHa noMohy crpaHe
Qpn JOUMCAHOI NPABUIHOI MHOIOYyTIa C& 1 CTPaHa

Hexa je AB=a, (cx. 141), OD | AB un mnpeMa ToMe je
AC = ay,. Ilo Teopemu 110 Mmoxke ce Ha-
IIUCATH

AC* = AO* 4+ CO*—2 CO- 0D wn
az‘n2 == 2R2_2an.
Kako je ry =VRZ'-—%G,,2', MOske ce
CTaBUTH _

Ayn® = 2R2—2RVR“—-% a,® W Hajsan

21— |1 (%] .

Ciamka 141

Ho2 Oecetioyena je sehu oWicenar UoAyUPewnuKQ
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.. llomohy oBor obpacua Mory ca M3payyHaTH CTDAHE dg, dyq,
ag, , -+, KaJ ce mohe oj crpame ksagpata a, = RV 2; crpaHe ay,,
Qo4 , O4g, -, Kall ce nohe onm CTpame ag = R; WIH @iy, 049,

1 —
agp, -+, KaJ ce Tohje oX cTpame a,0=7R[V5—1J.

6. UspauymaBame CTpaHe b, ONUCAEOTr Ipa-
BUJUHOT MHOTOYIJAa Can CTpaHa NoMohycrpane
an YOMCAHOr NPABUIHOr MHOTOyrjia Ca HCTUM
6pojemM cTpaHa '

Hexra je CD = b, CTpaHa ODUCAROT NPABHUIHOr MHOIOYIJIA

" AB==a, CTpaHa yUHCAHOI NPAaBWIHAOI MHOIOYIJa Ca YCTHM -
Gpojem crpama (ca. 142). Kaxo je
NOCD o NOAB (3amTo?), To nUMaMo
CD:AB= OE: OF WK

by ian=R: i/ R?_Ti_aHZ’

jep je M3 mpaBOyrJor  Tpoyria

AOF: Ole/R?—%a,F-

Cnaxa 142

Hajsan je

b, — Ray _ an

T T (e
Vo—ger ()

1. Hspagyuarn: a) ag noMohy a4, b) a;; noOMOhBY ag, * €) gy mOMOhY ayg, *
d) agq moMohy 049. : :

2. KonerpymeaTs NpaBHIEE OCMOYTao, Kaj je AaTa cTpaHa dag.

3. Har je xeaapar crpaBe a,. Onpesnra kako My Tpeba orcehn yriaose
Ia ce pobmje IPABRJIHE OCMOYrao.

4, Jar je kpyr nonynpeysaxa R. Hspasymatd CTpamy ONHCAROT
@) kBaapara, b) DAaBEOCTPAHOr TPOYIJa, ¢) IPAaBRNHOI MeCTOyraa u *d) mpa-
BHJHOL feceToyria. * N

* 5. KoHCTpyHCAT® NPaBHJHE JECETOYTa0, Kaj je harTa CTpama.

6. TIOfeNBTH XpYyr H& NeT jedHAKHX AejoBa. * :

7. Y pDaTE paBEOCTPAHH TPOYrao YORCATH IPYr® pPaBEOCTPABE TpoO-
yrao ca crpaEaMa yOpaBHEM HA CTpaEe IpBOr TPOYyIaIa.

Bexoamwa
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8. 3amto ce 3a ompeheRnm O6poj n BE MOKE Gn A 7n Y3ETH IO BOBHEY
* 9. KomcTpyncarn IpaBEJBHE [eCETOyrao, kak je DO3HATAa RYXKHHA Haj-
Mame amjaronane,
) 10. Koncrpymcars DpaBuiEHE LIeTOYrao, Xaj je mOBHATA AYKMHA d@ja-
roEane, :
11. KoncrpymcaTd OpaBEJIHE OETHAECTOYrao, YMECAR Yy IATH Kpyr,
yemMajyhu y o63mp na je: a) /3 —1/;=2/1 b) 1/s—1/1p="1/s.
12, O6jaceuTE 3amT0 ce moMohy mecrapa @ JeBEPA MOXe NONEJETE

Kpyr Ha:
27, 3.22, 5.2n, 15 . 2n

jensakmx nemnoBa, Kaj je m Ma kojm meo 6poj. *
13. HDoxasarE na je

1

by

1 +1
= — T
n an bn
TOe ¢y an W by cTpPaHe YNHCAHOr OLHOCHEO OUHCAHOT HOpPaBEJAHOT 7 - YIJa,
a by, cTpama omEcamor 2n - yria.

14. Nokasare na je
2a9,2 = b2n”’n 4
Tne cy aq, B b2n CTpaHe yORCAEOr OJBOCHO ONHCAHOr OPABHJHOr 27 - YIi4,.

4 an — CTpaHa yOECAHOT NPABAIHOT 7 - yria, .

15. H3pagysaTtn 06amM a) PABHOCTPAROT TPOyTraa, b) KBaipata, ¢) Ipa-
BHJIBOT IIeCTOyIya, * d) OpaBHAHOr JAeceroyraa * yOECABOT y KpYry HIoay-
mpegyanaka 10cm .

§ 47. Vspauynasame o6Guma Kpyra

Ha 6ucmo onpeﬂmm OYRUHY KpYykBe JMHH]E, y3BMUMO KpyI

(cn. 143, @) ¥ ynmmuMo y ¥hera npaBUAHM MHOTOyIrao, Ha IIp..

mecToyrao A A,. .. 4,.

Ha jeamoj mpasoj (ci.

143, b) onMepuMO Ox
tauke O NYHRUHEY He-
ropor obuma ¢, = OM,.
YaBocTpyauMo — can

: 6poj crpana, ma hemo
MM, JOOUTH IIPABANHH 12-
: yrao (cx. 143, ¢) u
M, EroB 00UM c,=OM,
OOHOBO OIMEPUMO OJf
raaxke O. Jacso je,

na Mopa OHTH ¢, > ¢, jep CMO CBaky CTpaHy IIECTOyIJa, HA Np.
A/A,, saMenwaw ca IBe cCTpade nBaHaecroyria A,B 4 BA,.
Mehyrum je y Tpoyray A,B,A, yBex A,B,+ B,A,>AA,. . Ako
OIleT yABOCTPYYIMMO Opoj crpama, nobuheMo NpaBUIAM 24-yrao

Cnaxa 143
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Ca 06UMOM ¢3 = OM,, pu uenmy je OM, > OM,. Ako ce 0Baj IOCTY-
Nax HacTaBH, nobuhe ce HY3 00KMa NPABMIENX YIMCARIX TIOMHIO-
Ha ¢y, Cy, C35..., Cn,..., KOJUMA Ha IIPABO] OJIrOBApAjy TAUKeE M,
My, My,..., My,..., npu demy je e <lep<eg< oo <n<, -+ Me-
hyruM, EujenaE ox oBHUX 06HMa He Mozke GHTH BehH on obuma
Ma KOJer ONMCAHOr MPAaBUIHOT MHOIOyIJIa, Ha Ip. IIecToyria,
Jep KOHBEKCHA 3aTBODEHA H3JIOMJbEHA JIMEM]a je N0 TeopeMu 19
JBEK Maka oll M3IOMJ/beHEe IHEMje Koja Je ofyxsara. Ilpema
TOMe BeJIMdMHa 00UMa HM3a JUMCAHWX NPABHIHMX MEOTOYIIOBA
He Mozte DACTH GeCKpajHO, HEro MOpa TEKUTH HEKO] onpelenoj
Ayouny, Kojy hemo osmauuTH ca C ¥ K0joj OAroBapa Tagka M
Ha HaIOoO] NpaBoj.

HosehaBame Gpoja cTpama MosKe ce yBex NPONYIRUTH LOTJe,
MoK pasnuka C-—e¢, He NOCTAHE Mamka 0I Ma Koje ymanpen
n3abpaHe, KOJMKO eJMMO Mane Oy:kuBe d. Y oBOM CIydajy ce
Kajke, Na IPOMEHJbUBA BeJWYMHA ¢, TeskH onpelemo] rpamnmm
(limes), crannoj Beauuuan C. Ta rpaEmuHa BPEIHOCT 30Be Co
AYKUHA KPYXKHe NUHlje WIN o0uM Kpyza.

Jlo HcTe rpaEWYAE BPEJROCTH NOIMIM GUCMO 1 Honasehir
OA HHM3a OUMCAHWX NPABMIHHX MHOIoyriIoBa. Bpio je ;ako yrap-
JATH, JIa IHUXOBM o0MMH omajajy ca nosehaBameM Gpoja CTpaga.
IIpeMa ToMe 06WM Kpyra Ce MosKe OBAKO AedpurmcaTy :

O6um kpyea je zpanuuna BpeaHocil obuma yaucanoe (uau
OILIICAHO02) TPABUAHOZ MHO20y2/1A, KAX MY 0poj cmpana Oeckpajuo
pacuie. '

HspauynaBame o6¥Ma Kpyra Moske ce OBaKo F3BPIIATH,
Hspayyna ce mpBo o6MM, Ha Np., yOHCAHOT NPaBUIEOT IECTO-
yraa ¢, = 6ag = 6R. 3aTuM ce MCKOPHCTH 06pasal (cTp. 126) 3a
olipeljNBare CTPAHE YIHCAHOT NMPABMIHOT MHOTOyIJIa ca I(BANYT
BehuM GpojeM crpama

a, \?
M ToMohy era uspauyHa ¢, = 124,,= R- 6,211656..., ma
Ha/be penoM cg— 24a,, urn. Ca mpyre crpame, M3pavyHajy ce
OCMMH ONMCAHMX DNPABHIHHX MHOTOyrioBa C,=6b,=R.4) 3,
C,=12b,; uTH., 1 T0 moMohy obpacia (crp. 127) sa onpehuBame

CTpaHe OIHCaHOor npaBHJIHOT MHOroyria HOMOhy CTpane yIH-
CaHOT IpaBHJIHOI MBEOroyriaa
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, Kako u Beanmgugpe 01: ¢y, ... M BEJUYMHE Cl, Cz,...- ca-’
led\e R Ka0 YMHHJIAl, MOKe Ce OZPEIUTH BPENHOCT onHOCA

Cr
21? n /3 (06141\1& yanaHor O,IIHOGHO oriucaHor HpaBH.II-
HOT MHOTOYIJT4 M TPeIHHKA prra) Kaﬂ e padyyH M3BPIIH,
OHIa BPEIHOCTH THX OLEOCA Jaje OBa Tabmdua. -

Bpoj crpara| ¢,:2R | Cn:2R
6 3 | 3464101
12 3,105828 | 3.215390 -
24 3132628 | 3,159659 _
48 3139350 | *3,146086 )
96 3141032 | 3142714 -
192 | 3141452 | 3,141873
384 3141557 | 3,141662
768 '3,141583 | 3141610
- 1536 3141590 | 3,141697

OBa Ta6Jmua noxaayle 13 OIHOCH Cn : 2R " C,. 2R Tesse
onpelenoj rpammdmE0j BpegHOCTH Koja maje C:2R — 0LHOC
o0uMa Kpyra M npeunuxa. Taj omHoC, Ka0 IITO Ce€ BUIH, HMa

32 CBe KDYyroBe IHCTY BPENHOCT. AKO ce 6poj; RO]H nale “Taj ofl-.

HOC O3Ha4YM Ca 71, OHOA Ce MOoike HanucaTn

C
2R

. Onaoc o(’mma ¥ OpeYAmKka Kpyra O3HAYHO je- CJ’IOBOM E (uu) nplm oyT
Iloyma (1706 r.), anm je Ta 0OsHaKa y. ONIUTY ynOTpeOy yILIA TEK TOCIe €Cl1aB-
Hor Martematmaapa Ojaepa (1707—I1783r.). To je npBo CJIOBO ox TpIKe pe'm
7soLpspsta — Teprdepnja, 06aM. JlambepT je nokasao 1770 rox., na je mapa-
nnoRarad Opoj, Tj. AenaMadiad- 6po] ca .OeckomawmmM OpojeM HeuEMana,
ang BEje DePEOMEYAH, Te Ce CTOra He MOJXKe HAaOWCaTd Tajno_y o0dEKy 06mIEOr
Da3JOMKa. )

Kako je = mpanuonanas 6poj,” To ce 3a Fera MOr'y Halu-
CaTH CaMo HpH6JIH9hH6 BPBJIHOCTI/I ca - BehoM I MarbOM Tad-

— 7.

Homhy. Hapemhemo Hekouko Bamﬁnlnx npuﬁﬂm}cﬂnx Bpe,IIHO-.

cTH 6poja m: . - .
Apxumezzos 6p01 (Apxnmeﬂ 28f—212 ron Hpe Xp)
na~ @ ~3 '(142857) ~ 314

Bpenmoct 3,14 je n0BOJbHA 33 MHOIe TPaKTHYHE NoTpebe.
Meyujes dpoj (Adrian MLtlllS 0KQ 1550 ro;x)

e 355 31415999 .
113

(.0 >
O
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OBy upubnminy speguoctr Gpoja a AAKO- ]e 3amaMraTE B3 mewme 113|355 kojy
9@Hé TPA NPBA BenapHa 6poja N0 ¥BANYT HandcaHa.

.]Iyaoﬂd)oe opoy (Ludolf van Ceulen 1539—1610 rom,) ca 39, xeﬂamana

=~ 3 14159265358979323846264338327950288 Ll
 Tocne JIy,rxom})a €Y DpYIE MaTeMardmiapH HBPAvyAaln 6p01 7 €3 MHOIO

BehmM 6pojem menmmana, Tako je 1873 ron BmljeM Illenxe mapadynao 6poj
7 ca 707 penumana.

On kopmeTm je 3a padyname o6pa,1jmn naxey H Ba 0poj

L 03188098 . ..

T
ca nppbaaKEOM Bpenﬂomhyl 032 o v s
T

Kau ]e n HOBHa,TO 0HIa ce M3 ofHOCA. C: 2R—'n mobuja

Tj. o6um Kkpyaa . Je jeanax asocmipykom Ipoussony Opoja ~ u io-
Jzyupeqmufa Kpyea unu upoussozzy 6po;a nou upetmwfa “KpyRa.

8§ 48 l/lspaquaBafbe ,uy)&(mle KpPYy>KHOT - IyKa ‘W' Mepe}be_
yrHa RN

I/IapaquaBarbe IyIKUHE prmBor JIy}ca RO]I/I IIM&IIOT&HG}EI&
N, MUHYTA M Ny CEKYHAW MOXe Ce M3BDIINTH 6e3 Ternxohe.
% ‘”R 1’ R

1360, 180> A+ MBHOCH an—es ~180- 60.
aR

n OlI 1 I/IBHOC.I/I. m, Ha, Ce HPEM& TOMe 33, JIyK;‘: 0,11' IZ

Hymnﬁa ny}ca on 10 M3HOCH

cTenema Mome HamucaTH . o, . i
_oaRn o
o180 ¢ L

2 32 HEKM JIyK MepeH 'CTé'n:éHHMai, 'MHHyTﬁMa‘ i céﬁﬁﬂﬁﬂa
aR (
s =
180 + + 60 60

He}ca je canm nat yrao AOB (CJI 144) HonynpequcOM
OP=R onumeMo oko TeMeHa yriaa O.
KPYHHH JYK TYHHUEE §--usMehy Kpa- -
KOBa, yria. 3aT¥M OPYIMM IOMyTped-
HAKOM OQ=R, ON/ITEMO KPYKHM YK
§; KOHUEHTPHYIAH ca UpBuUM. - [I6iTé
Cy JyUM S M §, XOMOTETHYHH, Mose 5
e ganncaTu nponopuH]a R

ERRIITE

Cnmka "'144
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s s,

R Ry

Yonmre, axo ce onume Ma koju Gpoj KPY/KHHX JYKOB3 OKO
TeMeHa yraa uaMely xpakosa, Ouhe

S 5 S ...
R R R,
To 3Haud 72 ONHOC % 3a JATH yrao He 3aBHCH O Be-

JuquHe [OJYINpedHHKa, jep ce Ca IPOMeHOM IONyIpeTHIKA Npo-
TIOPIMOHAIHO Mewa ¥ Belwuuda Jjyka. Taj omsoc, nakie, 3a-
BUCH C&MO OJ BEIMYMHE YIriua M MOMKe ce y3eTH 3a Mepy yria.
To je afciipakiiny (neumerosanu) Opo] H aKO Ta O03HAIUMO Ca
a, MOKEMO HAIMCATH

*= 7R

[Ipema ToMe : Yeao ce meplt OZHOCOM (pA3Mepom) RYyKuHe
JYKQ U JYIUHe 0j20BaApajyhes Honyupeirukda. )

Axo je e=1, uMaMo s==R, T]. yrao 9HJH e JyK ]eIHAK:
nonynpednuxy (radius) exrosapa Opojy 1. TakaB yrao 3oBe ce
paaujan. )
: Kan ce yrao Mepu ancrpakTHMM OpojeM a, OHIa Cce U3
mpeTxoBOr obpacna mobHja

s=R«,
Tj. AYHKUHA NYKA je jeAHAKA IpOUSBORY HONYEPEHHUKA U YeHupas~
Hoz yzzia (MEPEBOr anCTPaxkTHMM OpojeM).

IlomTo Ce yrIOBA MOry MepUTH CTENERMMa, IpajuMa IE
ancTpakTHUM GpojeBHMa, To heMo JIOKa3aTH, KakKo Ce MOKe OJL

jenHe Mtl?e npebu Ba opyry. _
1. Hexa je mar yrao on n° Onpemurn Opoj a ¥ OOGpHYTO.
Ilomro je Tama s =%, no6uhe ce

=
a = 180"
Onatxe je jacmo, ma yray om 90° omrosapa Gpoj %,ymy

ox 180° Opoj =, yray on 3600 6poj 2z WTH.
(O6piyro 13 oBOr ofpacha OIMax HMaMo

n® =2 .180°.
JL

Tlomohy oBor ofpacma Moske ce, HOpeld oCTajor, Mapady-
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HATH pagdjaH y CTeNeHAMa, MHUHYTHMA H CeKyRIUMa. 3a To
je morpebHO camo momeanTH 180°ca =. JIpnGnuscHEa je BpenHOCT
panMjasa

57° 17 44", 8.

2. Heka je nmar yrao om m9. Oapenury 6poj « M o6pHYTO.
JIyx om m9 moaynpeyHMKa R W3HOCH

2nRm _ a Rm
400 200
Crora ce nobuja
__nn
a = m .

O6pEyTO, 13 OBOr 06pacla UMaMo

mr= . 2009
4

TIpuGumiisksa BPelHOCT palujaBa y rpaauMa M3BOCH:
639, 6620. .

Bexoawa

1. U3pagypars OpabamExBy BpemBocT 0poja = B3padyHABAEEM ONHOCA
¢en: 2R ® Ca: 2R m TO Mo9eB OX ynacaBOr B ONBCAHOr: @) KBAaApaTa,* b) mpa-
BHEABOI HAeceToyrya. *

2. Koncrpyrcars nprbamkHO JYKABY LOJYKPYra, Xan je: a) e = VIE

b n= VE —{»—Vé— (onpenmTE y kpyry noaynopedBuka K nyxsne RV; 21

% 1 — : -
RV3), * ¢ 2~ 4 V? (V5,1] (sonmTH pauyma Aa je %R[Vf) _ 1)

CTpaBa YNHCABOT IPaBHIBOrL Heceroyrial. *

3. Uspagyysatr OpEGIUXBY BPENHOCT = H3 OBE& XOHCTPYKUEje :
Ha ramresTs y Tauku
4 (cn. 145) onmepmra

AB=?R+%R -

AC=2R+-§—R.

Tagke B B C coojara
ca neatpoM. Ha mpasoj
AO opmepare AD=0B
w #3 Ttadke D nosyhm
npasy DE|OC. Nyxssa AE paje npeOammeEy BpPeNHOCT 06EMa KpPYTra,
(AE:2R = 3,1415919 . ..). TlokasaTk fa ce 0Ba [NyXEHA DasimKyje Of DpaBe
nyxnoHe o0gMa Mambe O 2mm 3a Kpyr noaynpesemka 1 km .

Cnnka 145
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A

- 4. Uspauy-
HaTE v__pxa6maﬁc1£ry
BpeNBOCT = H3 OBe
KOECTpPyKknmje (cu.
146):

OB L OA, AC=2R, v
AD| OB, CE=CD, Cumka 146

EF:%R H OG=% R. Tanma je FG = 2R.

5. llokasatm Ha cy 3a HCTy AYKHEHY JyKa HA DasHEM }cpyromma
UGHTPANBE YTA0BE OOPHYTO OpONODUHOBAJER HOJYHpPEeIBAUEBMA.

6. Hokasatm pa ce o6@MH KpyroBa PasEHEX HOJYHPEIAHKA OAHOCE KAO
CTpaHe y \bEMa YOHCABHX PABHOCTPAHEX TPOYIJIOBA,

7. Jloka3aTH [a Bel@YmHEA OpOMeHe OOHEMa Kpyra B3aBHCH CaMO Of
pel@9AEe OPOMEHe MOOJYNpedEdKa, 6e3 o03Epa Ha BeNAIHHY CAMOr IOdYy-
OpeYsEKa. '

8. Ha npedmmky 2R pmaror kpyra KOHCTPYHCaEa Cy HBa jenHaxa
Kpyra — cBakKm npeyEmka R. ¥V jenmy on obnacrm msmehy Ta Tpm Kpyra.
yOECcaH je Kpyr Kojm HMX pommpyje. Y KoM cy ofHOCYy OOEMH NpBOT Kpyra,
jemEOr On Apyra IBa jenBaka ¥ OOCHeNEEr Xpyra? .

9. Hexa je ny® a none/seHa BA 7 jeRHAKHX [6]0Ba, Ia BAN CBAKHM
0eJO0M, HaM3MEHBYHO, C je[lHe ® APyre CTpaBe, BAUPTAHE MORYKPYroBH. Jlo-
Ka3aTE Ja AYXEBHA TaJacHe NTHEHE]e, KOja TaKO moCTaje, ¢r He 3aBHCH On Opoja
nojgenaxa.

' 10. MspasynaTy AyKHAHY NyKa KOL Kpyra DONyOpedIsBka 25m axo
]e uesrpanen yrao: a) 780, &) 102 97,5, ¢) 0,6.

11 I/Iapaqyaam LeBTPaJEN Yrao 49djd je AyK jefHAK CTPABE YOHCAHOI
a) PaBHOCTPABOT Tpoyrna b) kBappara, ¢) OpaBHJIHOr mecroyras, * d) mpa-
BHJIHOL . XECOTOYIrIa. . *

' 12, Yspagysarn ayx on 1120, xan ce 8Ha [a [e 3a 4 m AyxE 011 CBOI"
no.nynpeqnmca )

13. Kojm 6poj omroBapa yray om 309; 450 600; 1500; 2250; 33007

14. Xoju Opoj omrosapa yray og =0?

15. Hahm y cTemeEmMa, MEEYTEMA W CEeKyHIHEMA yIIOBE KOJAMA OLTO-
Bapa]y 6pojenm: 1y, 2f5. 8y, W, 13ga.

" '16. Koju 6poj oarosapa yray ox 42¢7; 509 ; 1009 ; 300977

_17. Hakzm y-.rpangeEma, NeATe3EMalEAM MEBYTEMA U CEKYHAHMAa YII0B&

Ro;uwa onrosapa;y 6pojeBn :
= - Y, 4lg, 11y m, 12/37‘-

18 Axo je yrao mpHm BpXy pPaBHOKDAKOT TPOYIria NOJOBHEA yrna Ha
ocaonmm KOj® amlCTpPaKTEE OpOoj OXroBapa TOM yray ?

19. Hare cy Tpm crpame Tpoyraa: 13 cem, l4em, 15c¢m. HUspasymatw
oﬁmg ONHEAHOT KPyra,

90, Komerpymears xpyr fm]z je obaM jenEak a) 36npy, b) paszanom
onvxa HBa .JNaTa xpyra

I'TABA 1X

MEPEHE TNMOBPLUWHE

- § 49. IToBpmKHEe MHOTOYrn0BA

Csaxa 3aTBOpEHA M3IOMJbEHA WJM KDHBA JHHW[a § PaBHH
oJBaja on Te paBHM jenHY olmacT, 1eo paBEM (ci. 147, a4 ub).
Taj neo pasEH, cMarpal Kao BeJHYMHa, 30Be ce zoBpuuHa. Ca
NOBPIIMHOM Ka0 BEJMYMHOM MOKE Ce JOBeCTH y Bedy 6poj, npu
geMy Tpeda BONMTH DPadyyEa O OBUM IIpaBH-
JrMa ©

a) CBakoM, Ca CBUX CTpaHa OrpaHl- g
9eHOM, ZIeJy pPaBHM OXAroBapa TIO3UTHBHM
6poj.

b) bpoj, xoju oaroBapa NOBPIIMEN OBe
obsacTy 6e3 3ajeTHAYKUX J€J0BA, jeldHaK
je 806upy OpojeBa Te IBe 00JACTH.

¢) Tlonynapaum ofmacTiMa oArosapa
ucry 6poj. .

d) DBpojeBH, k0jH 0AroBapajy pasEAM
o6racTHMa, IOCTajy NOTOYRO oApehenu uum
ce onpernu Opoj Koju onrosapa jedHo] oxn-
peheno] caunu, Ha 1p., onpe}jeﬁon KBa-
IpaTy I TPOYLIy. :

se obmacti cy Jeanake (wam e/wusa/zeuwne) ako ce ca-
cToje M3 TMONyNapEMX nerdosa. Ha np., napanexorpaMu a u b

Caaka 147
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Ha cJI. 148 jeJ.LHe_ucH Cy. jep ce cacroje M3 TOLYHADHHX Tpo-
YyIrJioBa.

Camka 148

Teopema 125. [lospuwiuna wpoyana jegHaka je iioa05unu

Ep0U3BO,ZZa OCHOBUYe U BUCUHE.

Hexa je mar A\ ABC (ca. 149,4). Ako ce KOHCTPYMIIY BU-
cuBe AA,=h, 1 BB, = hy, oHIa je

C P Q AAA,Ceo ABB,C (samto?) ogmaxie
b .
A & ' a:b=hy: hg,
M N T].

aha — bhb .

B Ha raj mayuE npousBon cTpame
‘ u onrosapajyhe BHCHHE y Tpoyruy,
Camxa 149 Kal Cy MepeHe MCTOM jeNUHUIIOM, He
‘3aBucH on usbopa crpame. Ilpema To-

Me, 33 MepHM GOpoj NOBPIIMEE TPOYII2 MOXE Ce y3eTH

kahg,

rne je k Ma koju mosMTMBHM Opoj. Bpemmocr Opoja x Morxe ce
1320paTi Tako, 4a TOBPIIMHA KBANpaTa €4 JeNVMHMYHOM CTpa-
HoM 6yne moppmwHA jeruEUna. Kako nospmmBy kBanpata MNPQ
(cn. 149, b) nujaromana PN mead Ha [Ba MOAyNapHa IPaBOyIiIa
Tpoyraa, nobuja ce

MNQP =2k MN- MP = 2¢,

aKo je MN == MP=1. Axo ce CaX MOCTABH Kao JCIOB [a Io-
BpPIIMEA TOr kBanpara Oyne jennnwua, oHZA je: 2k=1, omaxie

1
k=—. Tlocne Tora ce 3a NOBPIIHHY TpoyIvia MOKE€ HaNMCATH

2
1
PA:: —2— ahg
nin .
1 1 1
PA:?G/L—-G‘?bhb:‘?ChC.

C of63upoM Ha M3BOheme oBe TeopeMe, OBa Y NOTIYHOCTH
Tpefa OBako Oa ce H3pa3u: Dpoj, Koju H3pakaBa IOBPIIMHY
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TpoyrJia y KBaJPATHO] jeJUHMUH, jeIHAK je, IOJOBMEM IPOM3-
Boma OpojeBa Koju M3pasKkaBajy OCHOBMILY ¥ BHMCUHY Y OLHOCHO]
IYHMUHECKO] jeJUHULM.

Teopema 126. Kag cy fosnaime cse Wpu ciapane mpoy2na
a, b, ¢, onpa ce UOBpWUHA TPOY2NA USPAYYHABA T0 06pacyy

Pp=Ys(s—a)(s—b) (s—¢)

24e je 2s—=a+ b+ ¢ (XepoHOB obpazan).
Ha crp. 104 samuu cMo, Ia je BHCHHA

ha = 721— Vs (s—a) (s—b) (s—c),

Xall Cy II0O3HaTe CBE TPH CTpaHe TpoyrJia. OH&BHB CcaMo 3aMe-

HOM h, y ofpacuy Ph= 5 ah, nmofuja ce Tpaskenu obpasan. Can

BHIMMO Ia U3pas [s(s—a)(s—b)(s—c) Koju cMo Ha crp. 104
03HAYHMIH ca P IIpeTcTaBiba MOBPIDHHY TpPOYIJIA,

Teopema 127. Ilospuuna @pauesa jeaHAKka je GpousBony ao-
Jy36Upa oapanesHux cIpana U Bucle.

IlomTo gujarosata AedHW Tpales Ha ABa TPOYIIa uuje Cy
ToppmuEe (cI. 150, a) %ah H Lbh,

2
TO je MOBPIOIMHA TPaIe3a :
1
P&_——é—(a +b6)k nam
PA= mh,

AK0 Ce yBele cCpellba JIHHHia. m :.
1

Camka 150

Teopema 128. [lospuiuna zaparenozpama jeguaxd je apo-
13BOJY OCHOBUYe U BUCUHE.
Hujarorana neau napatenorpaM (cia. 150,5) Ha naBa Io-

IynapEa TDOYIMa Ca MOBPIIMEAMA 10 —5-ahi W IPEMa TOME To-

BPIIMHEA L(EJNOT NapajeorpaMa :

P[ZI: ah.

Teopema 129. [Tospwuna @pasoyzaoHuka jegnaka je apo-
usBojy OCHoBUYe U BUCUHE.

Kako je CrRaku INpaBOyraoHMK MCTOBPEMEHO M Hapaseno-
TPaM, TO Ce ¥3 NPeTXONHE TeopeMme 3aKibydyje:
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OBaj NpoMsBOA je WCTOBPEMEHO ¥ TPOM3BOI IUMER3U[a
NpaBOyraoHHKA.

‘Teopema 130, Ilospwuna ksazpaiia je jeAHaxa KBagpaady
ciipae. '

Keanpar je npaBoyraOHmc 1e,U,HaRHX mmeaama na ie

PD=a.

Teopema 131. [lospuuna cBakoz WAH2EHTIHOZ Mﬁbéoyma
jeanaka je Epousssozzy- 07yOOUMA  MHO20Y2RA U ULOAYUDEURUK

Kkpyaa.

Hexa je 4,4;...Aq (c1. 151) 0k0 Kpyra TNOMYNPEYHHKE &
OTHCAH MHOTOYT20. Axo ce CIOJH 1IeB- : o
TAP KPyra €a TeMeHWMa MHO[OYIIa,
nobuhe ce HM3 TpPOYIJIOBA MCTE BH-
cuge r. llpema ToMe je moBpmUEHA HA-
mer MHoroyma'

1
P=-gar+ & azr+ +—asr—

1 )
=5 (@+a.+ - +ag)r=sr,

Camxa 151

' - 1
4KO ce ca S 03HaYyH rnoxyobuM, Tj. s= —2—((1,+a2+ < 4ag).

[Tocnepuya 1. IloBpuwuna csakoz apasBuanoz MHozoyma Jjen-
HAKa je ApousBopy Tonyobuma 4 LONYAPeHHUKA Yaucanoz Kpyed.

Mocneguya 11. Y csakom mipoyeny je r = Pa:S, ako je r
HONYOPeHHUK YUUCaHo2 Kpyad.

MspauyHaBatbe NOBPIIMEE Ma KakBOI' MHOIOyIJa MOME Ce
W3BPIOMTH Ha BUIOEe HaYMBA, KaJ C€ Taj MHOroOyrao Iojesad Ha
TaKBe [eJ0Be YMja ce MNOBPIIMHA MOXe II0 HaBeNeHUM obpa-
cuuMa u3padyBEaTy. I[lopen Tora, NMOBpIIMHA MHOIOYIJ4 MOMe Ce
ONPeNUTH M NpPeTBapameM y TPOyrao MCTe IOBPIIMHE. Ha o6m-
CMO DEINMIM- Ta] 3aJaTak, Mopa Cce HpeTXOJIHO IIOKA3aTH OBa
TEOpeMa

Teopema 132. [leomeiipucko Mecio BpX0BA WpPOYzI0Ba jed-

HaKUX TOBPUIUHA CQ UCITOM OCHOBUYOM jecile UpaBa HAPANCTHA
woj ocHoBuylL. '

Kako je moppmuHA TpOyria jen-
HaKa % ah (cn. 152), To he npu ucroj oc-

HOBWLM @ HMATU TIOBPIINEA CTANEY BPeX-
HOCT, aKo ce BHCHEHA A BHe Mewa. To
3pauy Gam, 13 CyUpPOTEM BPX Mopa Je-
skaTH Ha MCTOM pacrojamy on AB, T1j.
Ha npaBoj napajeanoj ca AB Ha pacro- Cnuxa 152
jamy h.

Capx ce MOXe DEIIHATH 3aJATaK:

Hpeiigopuiiy, daitlu MHOOYLa0 Y WPOY2G0 UCHLE UOSPILUNE.

Hexa je mar, Ba Op., MHOTOYTao
AA,... A (cu. 153) xojm Tpeba npe-
TBOPETA Y TPOYTa0 HcTe TNOBPUIREE.
CnojamMo 44 ca A; B Ap. Us Tadke Ay
nosynamMo Aszd;” | Ajd, o mpeceka A'g
ca nOpaBoM cTpaEe AjA,, Ia 3aTBM
meto Tako AgA‘y || Agdy . Tana tpoyrao
Ay Ay A, ©Ma HCTYy NOBDPIIHHY Ka0 H
pam MBAOroyrao. [oxasaTd.

Axo xohemo ma ofpenEmMo OHaj
KBajpaT, gYBja je NOBPMEHA jeNBAKa ) . Camxa 153
NOBPMEEA JATOI MHOTOYraa (TO Ce
30Be %6adpailypa AATOL MBOTOYTAS), OHKA ce molujerm TPOYrao IpeTsopd y

xBanpaT mcre mnospmmpre. To ce pajie Ha OCHOBY lenaa‘mﬂe Fah = x2,

xoja paje upomopusjy ‘/p ez =2x: h, TRe je = CTPaEA TPaXeHCT KBafipata
B OpeMa TOMe Cé CBOIM Ha KOHCTPYKUH]y CPeArbe NPONOPDACHAJE.

Bextara

1. i3pasaTE B KOK434TH TeOpeMy 3a NOBPMHEY MpPAaBOYIiIOr TPOyTAA.
2. HUasectn 06pasan sa HOBPIIEEY PABROKPAKOT TPOYyIJa, aKO je faTa.
OCHOBENA ¢ H KpaK b.
3. Hspecrm o6pasan 3a NOBPMEHEY PABHOCTPAHOr TPOYTJA.
4. HapauyraTd UOBPIIEAY TPOYria 4Eje cy CTpame NO3Kare:
a) 92c¢cm; 39cm; 85cm . .
s . b)Y Bem ; Tem ; 6om,
5. I/Iapaqyﬂam HOBPIIEEY pPaBHOKPAKOr Tpoyraa ocHoBEme 60 ¢m, a
kpaka 50 cm
6. YV Hexom PpABHOKDAKOM TpOYIJy BHCHEA je jefnaKka OCHOBENE.
H3pasnTy NOBpHIEEY HOMOBY Kpaxa b.
. 7. HNoka3atd ja ¢y BHCAEE IApANeIOrpaMma 06pHYTO UPONOPIAOCBANHE

. OIIHOCHHM c:rpaaama

8. Jlokasath, Jia je DOBpWMAEA Tpamesa jefHaKa IPOESBOAY jeLHOT
Kpal(a n LyKuHe HOPMAJE CLyIITeHEe A3 CDEJEHE NPYTOT Kpaka Ha OpBH.

9. Hapectn 0Gpasan 3a oxpehmBame moppmmme pomba ¥ IeATORAZ
noMohy amjarorana. '
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10. loxasaT® na 49eTBOPOYIJIOBH, KOjE HMajy jendake Amjarosale H
yrao maMehy mEX, AMajy jemHake NOBpIIMEE.

11. Ako cy y Tpane3y IO3HATEé OCHOBHLE a, b H BHCHHA A, B3pavyHaTH
oospmmEe 00a Aena Tpameaa, Ba Koje ra HeldH cpeima JHEH]a.

12. ¥3pasysaTe NOBPIIMEY pPaBHOCTPAHOT TPOYTaa momMoOby: a) moxy-
OpeYEAKa yOECAHOr Kpyra 7, b) monyupeddmka oudcanor xpyra R, c¢) BmE-
cune h. -

13. H3paqyuam OONYIPeYERK Kpyra YNHCAHOr y TPOYray, dmje cy

€TpaHe BaTe:
a)24cem; 07em; 2,5cm.

b) 11dm; 15dm; 13 dm.

14. Y mexmM semjbaMma je ¢$opMar xaprmje BOPDMHEPAH HA 0BAj BAYHA.
XaprEja BMa yBexk OGJHEK TAKBOr OpPaBOYraOHEKa, Na Kaj ce NIpeBHje OO
caMeTpanm Behe crpame noG@ja ce npaBOYraoBEK CJHIaH OpeTiogHoM. Onpe-
OUTH AAMEH3Ejc DOJa3BOT IPABOYTa0HEKA, aKO jeé HmeroBa NOBPIIAHA jeRHAKa
KBaJPATHOM MeTpy. ‘

15. Iloxasarn Oa je UOBPIIAHA YOHECAHOI UPABAJHOT NIECTOYIia ]e- :

IHaKa 8/, mOBpmMEHE OUHMCAHOI NPABHJIHOL MECTOYTIA OKO BCTOT Kpyra.
16. TlpaBoyraogmk BECHAEEe 1 ¢m H OCEOBHIE 15 ¢m NMONENHTH HA TPH
jenmaka nmena moMohy nBe mapaJiesie Koje ca OCHOBHEIOM 9YmEHE yrao oi 450.
17. TlogenaTa NOBPIAHY TpOyria ca J[Be IpaBe, KOje HAY KpO3 HCTO
TeMe, BA OeJoBe y pasMmepm I:m :n (Ea np. 1:3:4)
18. IlopeanTm mOBPMEEY NapaJtelorpaMa noMoby IpaBux, Koje Ay Hu3
HCTOT TEeMeH&, H& TPH fella y pasMepm {:m:n. '
19. PacmonoBsTR NOBPHIMHY KBajJpaTa ODPABOM KOja NPOJA3H KPO3 AaTy
Ta9Ky Ha CTPaHA KBaJpaTa.

20. Jlarm mpasoyra-
OHHEK IPETBOPETH y KBa-
IpPAT WCTe HOBpIIGHE.

21. Hexa cy 7y, 79,
73 TONYNPEIHBEUHE CIIOJbA
YOACABAX KPYyroBa ¥y TpPO-
yray AjAsA, (ci. 154).

Tloxasarm na je

Pa Pa

=t T s
Pa
s—e’

Ty =

22. Jlokasatm Tad-
HOCT obGpacua.

Pa=Vrryryrs,

roe je r DOJYUpPEIHEK y-
HECABOCr KPYTa, & 74,79, 73
HOJXYNPeIBRUHA CHO/ba YOH-
CaHOAX KPYroBa,

Caaka 154

-Hy reopeMy. OGuUM OBOT pavyH-
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23. JlokasaTa TagrocT oBEX ofpasaua:

1 1 .1,
= h—a + h—b + _h_c 3
| 1 1 1 1 1 1 1

1 . .
D=t R TR R TR R o TR R
1

—
=
o

rg 73
d) ‘;1R=7’1 +"‘z+’3—‘7'-

24. KomcrpyrcaTH KBafipaT jefXHAK 2/; NOBPINERE APYror KBajpara.

25. Hanprate KBajgpar jefHax NOBPIMWHHE NPABEIAEOT MeECTOyTIa.

96. Ilate cy crpaHe Tpamesa: ocEOBENe & = 28 cm, b = 20 cm m kpa-
KoBE ¢-= 15 ¢m B d =17 cm. Hspauymarm nmospmmay Tpamesa.

27. AKO ce CpeXHHA jefBOF Kpdka Tpame3a CHOj® ca KkpajeBmMa Apy-
ror ¥paka, no6mja ce Tpoyrao Jmja je OOBPIIAHA ]e;maxa nOJ0BHAR, IOBP-
meHe Tpaneaa, Jloxasarm.

28, Jloka3aTH [a cBaka IpaBa JHBHja, KOja IpPOJA3H KPO3 CpeldBY
cpeme JHEHEje Tpameda M ceue OCHOBHIE TPame3a, NONOBH Tpaumes.

29, Wspaguyrnarts NOBPMIERY TPOYraa, kaj Cy /1aTé: @) CB® TPH TEXRWEE
JnEgje, b) cBe TpH BYCHEE, ¢) nse crpage @ # b & BECHEA ke .

§ 50. MMuraropuna Teopema (Eyxmunos mokas).

R

Teopema 133. [ToBputtHa KBAAPQITA KOMCHIPYUCAHOZ HA XU-
foideny3u jeanHaka je soupy LOBpUIUHA xsa,zzpawa KOHCIIpYUCaHux

Ha kamemama.
IocToji BP0 MHOTO I0Ka3a OBe TeOpeMe IyBEHOI I'PIKOr
MmateMarudapa llmrarope. Ha crp. 102 mokasagu cMo, na y cBa-
KOM IIpaBOYTJIOM TpPOyray usMely MepHHX OpojeBa XHHOTeHy3e
¢ ¥ KaTeTa ¢ ¥ b TOCTOjU Besa
— 2
2=q%-} b H
[Momro je ¢* Mepa MOBPITH-
He KBAJpaTa KOHCTPYHMCAHOI Ha
XUDOTEHY3H, a a2 U b* OAroBa-
pajy noBpmuMHAaMa KBajapara KOH-
CTPYHCRHMX Ha KaTeraMa, TO 0Ba
jenEaduna  HoKasyje Hmaropn-

g

b
é

Y

CKOT J[0Ka3a I[OCTOje M MHOIH
YUCTO TEe0OMETPHCKH I0Kas3H oBe
TeopeMe, Ilie Ce BPITH Hemocpel-
HO yropehnBaibe NOMeHyTa TPH
kBajgpara. TakaB je oBaj] Hy-
KJINJOB OKA3.

Hexa je naT npasoyrau Tpo- -
yrao ABC (ca. 155) ca mnpaBuM Cnmxa 155

iiiiiiiiiiﬂ!!l!




142

yraom xox C. ROHCprHmeMo KB&}IpaTe ABDE Ha XI/IHOTeHyBH
AB=c¢, ACFG na xaretru AC = b w BCHK Ba xatetn BC = a.

Pamn TI0Ka3a CIyCTMMO XMIOOTeHysuAy BucuAy CL u mpo-
nysuMo je mo npeceka M ca ED. Tama unpasa LM menu Ksa-
npatr ABDE Ha nBa npaBoyraonuka. (Cal ce Moxe [OKasaTH
ma je npasoyraosur ALME jemmax-xBanpary ACFG, a mnpaso-
yraoruk LBDM - xBanpary BCHK. Y TOM LHIbY CIOJUTH TAY-
Ky B ca G u tauxy C ca E£. dobuhe ce npa Tpoyraa. A ABG
u AAEC. Tu tpoyriosn umajy jenmake no ase ctpame (GA=AC
u AB=AE) u saxBahene yriose <X GAB= <x CAE (sarmto ?), nia
cy npema npasury [CYC]| nmonynapeM u-HMajy. jelBaKke IOBp-
mure. C npyre cipage, momro je NoBpmuHA-Tpoyraa-AGB jen-
Haka moxoBuEM kBanparta ACFG, jep uMa - C. UM HCTY- OCHO-
Buny AG n Bucuny AC, a TOBPIIWHA TPOYTIa ACE jenHaxa
NONOBMHEU TpaBoyraoEuka ALME W3 MCTHX Dasjora, To je Ho-

spmuHa KBagpara ACFG jeZHAKa TOBPIIMHM [NPABOYIAOHMKR .

ALME. Hcro tako ce cnajamem taaxe A ca K un C ca D Mome

noxasaTd, fa je MospmuHa kKpaapara BCHK jelmaka NOBPIIMEH
NPaBOYTA0HMKS LBDM. Ha xpajy ce omHla 3ak/bydyje, IIa je KBa-
apar ABDE jenmak s6upy }cBanpaTa ACFG' " BCHK '

Beméafba

. llorca3am Tlararoprny Teopemy n
BA' HEKHE Ipyrm Bad@H (Ha Op. OpeMa CJIH-
kamMa y mamoj Ieomerpmjm 3a 1V paapen
<Tp. 34).
2. Jlokazarm jenmakocr
Lo . : >
AB=a%40—2' =a*—aa + V2B U]
noMohy moBpmnHa npema camua 156 (npBo
noxasaTy ga je aa’ = bb’). :
3. JloxasaTm CIHIHO npeTxoaaom 3a-
HATKY jexEaKOET -
. @ = a2 + b 4 25b’ b L
38 TYNOYTJIA TPOYTAo0. . . p '.Cnmcé 156

§ 51 Ozmoc nospumua cnwumx cnmca , ,
' - Teopema 134. Honzuu-

Ha Koje uHe e yenose.

-Heéxa'je: y rpoyraeBuma
A1A2A3 By ByB4 (¢, 151)

|
|
AL
A; DO A, B, D) &
Camka 157

" na zwa @poyzia ca jeguim
- JEARAKUM: - Y2 oM APOTOPYlIO-
-\ HQUINE Cy. TPOUSBOAUMA CIPa~
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<XAy=-<B,;. Kaxo je nospunsa. va'B(‘),I‘ Tpoyria P = %alhl, a

npyror Q = —;— b, H, 70 ce mobuja

P ah
Q by’
MehyTHM je A A AsDw AB Ba Dy (BamTo ?) oz(a}me je
%’1 = Zf W TIocJe 3aMeHe Haj3am.
P aa, -
Q  bb;’

WTO je Tpe(iaﬂo IIOKa3aTH. . C : ,
.- Teopema 135. [ToBpuiune CAUYHUX zupoyz/zosa Ul - MHO20~
yz/zosa IpOTOPYUOHAIHE €Y KBAAPAMUMA 0J20BAPAFYAUX CHIpaHA.
1. Koa canymmx TpoyrioBa Cy CBM yIAOBH ]enHa}m na‘je
TpeMa TPeTXONHO] TeopeMmu .
P aya,

raecy P w Q TOBPIIFEE fBa Taksa Tpoyraa. C ztp'yr'e' cTpaHe
3HAMO, [Ia Cy KON CIMYHUX TPOYLIOBA CBe CTpaHe npbnopun-
omange, 1j.

o - b, o b1 ) Lo E it
AKo ce m3BpmM 3ameda, nobuja ce proa it
. - P —_ alz R i

ITO _j8 Tpedaso NOKa3aTH.
2. Bunenu-cmo panuje (TeopeM@ 99) 14 -Ce CIUHEM. MHO-
TOYIJI0BH MOy NOJENUTH Y CAMYHE W XOMOJIOTHO pacruopehene
TPOYTIOBE. .Tako ¢y, Ba
np., XBa' CIWYIHA MHOIO-
yraa A,A,As... 1 BiB,Bs... .
(ci1. 158) monespeHN Ha e
9HE . TPOYIJIOBE. Axo 1oBp-
II¥Be THUX TPOYIJ0BA 03HA-
Mo 68, Py, Py, Py Y
jemEoM MHoroymy, a ca
Q1 Qo Wsorre § IPYTOM,
0HJIA 32, CBAKM . Jap ; cand-
HUX TpoyrnOBa Base:
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P_a? P @’ B ay
Q  0F Q. b Qb
Am cTpaHe CIMYIHUX MHOIrOYIJIOBA CY NPONOPIHOHAIEE, Tf.
‘ a _ a, az __ . )
by b, by
H Tako Ceé MOJKe HanucaTtTu
P1 ___Pz _P3 : (112

: Q, Q2 Qs e by’
Mehytum Ha oCHOBY Teopeme 92 Mopa OUTH:
' P,+Py+Pyt--- P a?

Qi+ Qa+Qs+--- « b2’ _
rie P u Q o3Eavapajy NMOBPUIIMHE CJIAYHUX MHOIOYIJIOBA, & OBO
noTBphyje Hamy Teopemy.

Moste ce Bpmo JTako NOKasaTH, Ia Cy TOBpPIIMHE CAMYHNAX

CIIMKa OpPONOPLUMOHANHE KBalIpaTHMa Ma KOjHX XOMOJOTHHUX Iy-
aMHa (Ha Np. BHCHHA y TPOyray uTH.). To ce Moe H3BECTH
Kao BexOa. :

Tocrepuya. Iloppunre GpasuaHux MHO20Y2J0BA ¢ UCTHUM
6pojem CEipana GpOZOPYUOHANHE CY KBAAPATUMA HIUXOBUX CTIPAHA
unu KBAApAWUMQ GONYAPEHHUKA OTUCAHUX WU YAUCARUX KPY20BA

Besxxoama

1. Kon kojmx cy Tpoyriosa HOBPMHERE NPONOPHAOHAJNHE crpapama?

2. JokasaTy Ha ce o6EME CIHYHAX CJIHKA ONHOCE Ka0 Ma KOjE map
XOMOJCTHHEX CTPaga.

3. MMomennTH HOBPIIABY TPOYIAA IPABOM Na-
pajielBOM OCHOBBLIE Ba [Ba [eJa Y pPasMepw m:n,

YVuyim. Ha cnake 159 caenyje x2:a2=
m: (m - n), na ce npema ToMe npobaeM CBONH HA KO-

Com :
HECTpyHC&Be m3pasax == |/ a- — 4, Tj. cpenme
m4n

. m . .
ONOPOHEOBANE AYXH @ A XyRA a . Cnaka 159
oponopn ny ny P

4. TlomeanTE HOBpWEEY TPOyIda Hapajielama IpeMa OCHOBENE Ha TPH

(nIE YeTHPH) jeABAKH HeJa. _
* 5. Ilone/aTE NOBPMIARY TPOyIJa mapajelaMa YIpeMa OCHOBALNM y 3Jar-

HOM Npecexy. * ‘
6. IomeMRTH MOBPMERY TPOyria BROpPManaMa EA OCHOBEMY Ba Tpa

jennaka neJsa. » _

7. Ilate cy cTpame [Ba paBEOCTpaBa TPOyria. KomcrpymeaTm paBHO-
CTpAHH TDPOYFa0. 9HjaA je MOBDIIAMA jeNHaKa 30EPY (A1m pasiHnm) moBpmEHA
JATEX TPOFIIOBA. '
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8. KomcrpyncaTs mapanenorpaM clmIan IaToM ca asanyt Beho mo-
BPIIRHOM.

9. lsa pomOa pazumx BesRYEBA HMajy HCTH yrao. Komcrpyncarm

poMG ca ECTEM TAKBEM YraoM dmja je moepwimma 36mp (pasumka) nOBp-

MAEHA [BA [aTa poMba.

10. Koncrpyncarn kBajpaT ner nyra Behe nospwmme OX maTor kpa-
Ilpara,

11. KoBcrpyncars ksalpar msanyr sehe NOBpmIAEE O AATOT POMOA.
12. orasarm na, ako cy P, P, ®m Py nospuidHe Ma KakBHX CIEY-
HEX MHOIOYI/0BA KOHCTPYHCABHX B4 XNOOTERY3R B KATETAMA, BAKM jemmaymEa;

P, =P, + P,.

13. KoserpymcaTe xBajpaT meTe NOBPMIERE ca PaBROCTPAHEM TPOYTIOM
N03BaTe CTpale a.

§ 52. NoBpwnHa Kpyra, KPY)XHOT CeKTopa, KPYyKHOT cer-
MEHTa u KPY>)KHOr IIpcTeHa '
Teopema 136. [Tospuuna xkpyza Jearnaka je ipoussoyy Opoja
7 U KBAAPAIQ UONyIpedruxa, wj.

P=aR?,
roe je ca P osdadvena TOBPIIMHA KPyTa, & ca R KA0 yBeK me-

TOB TIONYUDPEYHMK.

Hexa je oxo maror kpyra onmcan TIPaBUIHU MHOTOYIa0 Ca
/t CTpala I Heka Je Sn weros obuy. Iloepmusa P, Tor MEOro-
yriaa je

1 .
Pn = ’2— S“ . R .
Bunemn cwmo, na kax 6poj CTPaHa& 1 pacre, OOMM TPaBiJI-

HOT MHOTOyTJIa Sp T€HU TPAENYHO] BPELHOCTH — 00uMy Kpyra
C. Ilpema ToMe je rpammvma BpemmocT meche CTpaHe BarIe jei-

Ha4MHE, Kal 711 pacre, ?C/?. OBy rpamnuny Bpemmoct y3uMa-

MO 33 BeNHYWHY NOBDIIMHE KPyra, M TpeMa Tome je

P = % CR = aR?,
nomto je C=2aR.
_Hoc/zefzzzz,la. llospuiurne kpyzosa apouopylionanie cy Ksa-
Apamuma donyipeunuka (uau ipeunuxa).
Kaxo je P=aR®u P,=zR,%, 1o je:
PR 4R D

Pu R ARET D
roe ¢y D u D; npedunni.
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OapehuBare KBagpaTta 4uja je NMOBPIIHHA jelHAKA TOBPITH-
HI Kpyra 30B€ Ce kBagpamypa kpyaa. AXO Ce CTpaHa TPasKeHOor
KBaZpaTa 03HAYM Ca x, Ouhe: x¥ = zR?*= nR.R. To snauy, na
je crpaHa TPasKeHOr KBajpaTa CpeIrba NPONOPLUOHANE NOJY-
npeYHHUKa W AyscuHe nonykpyra. [lommto ce onpehuBame nyscu-
He roaykpyra noMohy ImecTapa M JIEHbHpa MOXe H3BPIIHTU
caMO TPHOIMIKEO, TO Ce M KBaipaTypa Kpyra camo nomohy me-
crapa ¥ JemHPa MOoske M3BPUIIMTH MCTO TAKO jeIMHO NPHOJUMKHO.

Teopema 137. [Tospuiuna kKpyscHoz Cekmiopa jegHaxd je io-
JIOBUHU TPOUSBOAA Fe20B02 AYKA 1l TOJYUPEHHUKA.

- C B Hexa nemTpagmm yrao cexkropa (Cr.

7 160) wuma n crenera. llomro mospmunaa

KPY/RHOP CEKTOPa, YHjU je LeHTPalHH yrao

P
0
1° usHOCH 360

jir je uemTpamEM yrao n% OAroBapa MOBp-
IMHHA :

i _ Pn _ anR*
Camka 160 p = 360 = 360
Mehyram je nyx s:%, na ce 3aMeHoM nobuja
p= % SR,

mTo je Tpebano IdOKA3ATH. ’
Kan uentpasan yrao cekropa uma no, n,’, n,”, merosa ce
noppmuHa oxpehyje mo obpacuy
.ﬂR2 I‘ll e
P=350" + 6 6060
TloBpmuBa kpyskHoz ceemeniia q (cia. 160), ako je meros
UEeHTPaJHEN yrao yAyOJbeH, Mosxe Ce OAPeAMTH Kao DPasJivKa Io-
spmunEe p cekropa ACBO w nopmuHe pa Tpoyraa ABO. Ha
Ta] Ha4YUR je
g =P—Pa>
1j. .
=5 (s—hr),

rae je g BucuHA Tpoyraa ABQO koja oaroapa Kpaky R.
AKO je ueRTpansm yrao, mapamen OpojeM, jeNBaxk a, OHAA je s=Ra
‘m hg= Rsina, ma mpema ToMe

Q= 5 R?la— sina).

, TO KPYsHOM CEKTODY, 4YII-
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Kax je uemrpasms yrao mapamen y CTENeHEMA, ORAA j& ACTA NOBPUIEHA

1 nn :
= — R2 1 _ ¢nnd
q= 2R [180 smn)_

| Hosprmuna xpysuoz apcmena Q
g (ca. 161) ca mosynpeyHnnIuMa — CIo-
} JbAMBUM R ¥ JEYTPAIImUM £, O9U-
( TIeNHO je jenHaKa :
) i

| Q= nR* — ar?
HJIA
Q=R —1H)=a(R+4r)(R—r). Crexa 161
A AKO ce yBefle MONYIPEYBEK CPeNB-er KpyTra
Rm == 1/2 (R + 7')
A debnune d nperesa .
d=R—r,
X TOBPIMIARA KPYHHOT NpCTEHa MOMKE Ce H OBAKO WIPARHTH :
) Q = QHRmd y

una pewnma: Ilospuune mpysenor Upciiena Jedwaxa je d@poussody oduma
_ cpedrer mpyea u Oedaumne upciiena.
I Bexoara

1. HokasaTm na nospmmge Pj, P, m P, xpyrosa KOHCTPYHCAHAX Haf
XHOOTEHY30M B KareTaMa 3a[0BOJbaBajy jenma-
9ERY ! P = P; + Py,
! 2. Nokasarm jnaje 36Ep DoBpmana (Xemo-
KPAaTOBHX) MeCeYacTHX pyGOBa, OrpaHEYEHDX
UONyKPYroBAMA BajJ XHUOTEHAY30M H HAI KaTe-
TaMa (e 162), jemmak nmoBpmmHa TOr Tpo-
yraa. Camka 162 -

3. Oko naTor kBajpara Ommcad je Kpyr ¥ ma CBAKO] WEroBOj CTpaHm

KOHCTPyHACaHA Cy NOXYKpyros® {ci. 163). oxasata na je s0mp anpmzHa

XBOOKPATOBHX MecegacTax pyGoBa jen-
HAaX MOBPWIEHA KBaupaTa.

4. Heka jo ABC parm noayxpyr

- ke, 164). Han npewsmxom AC HAIpD-

Tajy Ce ABA NONYKpPyTa ca BCTo cTpa-

B

A D

Cnmxa 164 -

[ Camka 163

HE ¢ KOje je H IPBE DOJYKPYr Kao wWITO nokasyje cnmka. Jokasarn naje
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nospmana mavehy IyKxoBa TRX NONYKpyroBa jeJHAKA NOBPWIEHE KPyra dajd je
opedruk BD .

5. Yyseun camkap AnGpext [mpep (1471—1528) ysamao je, naje mo-
BPIUEHA KBAJApaTa jefHaxka NOBpWAHE kKpyra usjm je opeyrmx 0,8 amjaroma-
e ksafpara. Koja npméamxma BpeasocT 6poja = OArLOBapa TOj KOHCTDYK-
nejn?

6. Komcrpymecare kpyr tpmuoyr sehm om [XaTor kpyra.

7. TlomenBTE KpPYT KOHUEBTPHYEAM KPYTOBHMA HA YE€TEDE jeNBaKa Hena.

8. Koju cy KpyMBR CEXTODE CAHYBH A 9YeMy Cy NPONOPLAOHAJIEE HH-
X0BE& IOBpIIHEHE?

9. Jla 1@ k03 €BAKOr KPYXBOT cerMenTa Tpefa O IOBDIUHHE CEKTODA
Ofy3mMaTa moBpmEBYy ofaroBapajyhker Tpoyrana? wapx Tpea ponasarm?

10. Kapg cy xpymA® cerMeHTH camgum? YeMy cy OponmopaaorBallHe IOBp-
mpHe CHHYBHX cermepara?

11. Termpa ca uUeHTpPanBOM pacrojameM jefHAKBM NOJIOBAEE NOAYNpev-~
Hpgka DeJH Kpyr Ba OBa cermMesTa. HapavyHate DpROJARKEO pasMepy NOBD-
gigHA THX CerMeHaTa. :

12. [(Ba xpyra jefHakmxX [OJyODEYHBKA CEKY CE€ Tako, [a jejan mie
Xpos nenrap ppyror. MapauysaTn 3ajensmdKy TOBpmHeY. '

13. HspayyHaTn OOBPMIHAKY GEKTOpA KPyra NOJYNpednmka 25m vmjd je
HeHTpasBA yrao jegmar 3/;. .

14. Yspadaysarm nospmany cexropa, Kagje R=10cm m uesrpannmm yrao
70 (om cremeua).

15. dywxuna ayka ox 600 je 362/g3m. Hahm nosaynpesssk kpyra m
NOBPIMEHY OAroBapajyher cexropa.

16. UspagysaTs NOBPUIRHY KDYXKHOI CEKTOPa 9ajn je ayk 3a 4 m sehm
Of WOJyNpeYREKa KpyTa, a LEHTpPajsm My je yrao 1120,

17. KogeTpymeaTs KpPyr 49mja je NOBPIIBEA jeiHaKa NOBPIUAHHE JaTOr
KpPYXKHOI LIpPCTEHa. .

18 Konoka je MoBpmEDa HCedKa H3 KPYy#KHOTr IPCTEUA KOJH OXroBapa
OEeaTpasBoM yray onx 489 xam cy noayopessmum R=12cm w r =8 cm?

" 19. Kpyxum npcres ca moayopedAnunva K 11 7 Ipecever je OpaBoOM
ca ueananﬁnM pacrojameM d < r. Hammcarn (Opasail 3a R3paYyHaBabe
Mamer [ejJa OPCTeHA KOJE ce Tako [o0Rmja ® HA3BPWINTH padyH, Kaj e
R=15cm, r=10cm n d =~ 8cm.

20. Heka ¢y P, Pa, P», Pc 1OBpuiaHe yOHCAHOT KPYra @ CUOObA
YUNCABBX Kpyrosa y Tpoyray ca crtpaeama a, b, ¢. Jlokasatu ga je

1 1 + 1 i+ 1
VP I/Pa Vpb VPC

'TABA X

*TJIABHE METO/JE PEILUABAHA
KOHCTPYKTUBHUX SAJATAKA

§ 53. MeTona reoMeTpHCKMX MecTa

Beh cMo papnje pemasaam pague KOHCTPYKTEBHEe 3aJlaTke, a cajx hemo
HarJIacHTH Heke IJIaBHe METOJe DelaBama TAKBHX 3ajaTaka.
Pemnara sagatak:

B ERoucupyucaiwu iitpoyiao, xad je daitta ciupana a, yeao a macupas we
cupane w sucura ha xoja odeosapa woj cipanu .

Anaausa. Y tpamesoM tpoyrny ABC (ca. 165) A
nosmara je crpasa BC=a. Tpehe teme, Tauka A,
TpeGa A3 3al0BOJBABA ABA ycaoBa: 1) ma ce n3 Te
Tauxe Ayx BC BEAE NOX DATEM yrioM o u 2) Aa Bm-
CHEa TPOYTAa M3 T€ TaYKe HMa NATY NYKEEY hg .

3aBEMapEMO NPBA YCJOB H YOYEMO CAMO APYIH,
la TpOyrao AMa ATy BECEHY ha, Taga Taska A mehe
0aTA. MOTOYNO onpelhena, HEro MOKe 3ay3EMATH BEa
Iionomaja KOJE CBI NpANapajy zeoaempucwos meciiy
wanara Ha HCTOM pacTojamy on jpare npase BC. Kako
TO TEOMETPHCKO MECTO 4BRe IBE NpaBe
L w L, napanense ca BC m ca pa-
3EBX CTpaEa Of Me, Ha paéroiafby
ha (ca. 166.a), To Tavka A wmopa ne-
" KLTH HA TEM DIpapmEMa.

Caoka 165

3aBeMapEMO Ccaj Npyrda ycuos,
2 YOYHEMO CaM0 IpBY, A4 Yrao Hacupam
BC mopa 6arm a. U can raska A moxe
Y3®MaTH HHE3 00.10)aja W MOpa NpENa-
RATH NDPYTOM 2eomemypuckos Aeciny. To
je reomerpacko MecTo Tavaka m3 K0jBX
Ce NaTa QyX¥ BEAE 0OL AATEM YIJIOM.

Cnaxa 166

Taxso reoMeTpmcko MecTo, ¥ao IITO 3HaMO, YmEE KBa KpyXBa nyka k n k,
(cir. 166,6). UenTpm TOX AyKOBa Cy Yy npeceky cmMmerpane nyxm BC m npa-
BEX KOje HpoJias3e Kpoa [ela’ wkpaj Te myxm Tpaje ¢ jejde mim ppyre crpa-
He yrao ox 90°— a. : '
Tlomro rayxa A Mopa 3am0BOKABATE 06a ycaosa, Mopa NpBENajars m
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jenEOM B Npyrom reomerpuckom Mmecty. To 3Hadr, MOpa Ce HalasaTH y npe-
CeKy NHBH]a KOje OAroBapajy TEM MeCTHMA.

Koncitpyryuja. 1. Ha pactojamy ha ¢ jemnue m
npyre crpase npase BC (ca, 167) xomcTpyRUly ce na-
paxense mpase L m Ly ma posearm navms. 2. Oapene
ce tadke O o O; kao mpecenu camerpate nyxma BC B
npaBax xpo3 B mox yraom 909 — « npema BC ¢ jegne
B ppyre crpase. 3. Hauprajy ce aBa xpyxBa anyka k
7 k; oxo nesrapa O m O, ca nonynpessrkoM OB onso-
cao O,B. Tapa npeceun 4y, Ay, As, A, npaBux L w Ly
H KpyXuHX aAykoBa k ® k, oxpelyjy Tpamere Tpoy-
rnose 4,BC ura.

[oxas. Tagpgocr KOBCTpyKNHje MOME ce BpJIO
JlaKO H3 apaJ@E3e B3BECTH Kao Bexla.

Canmka 167

" Huckycuja. 1. Tipase L m L, mory cehm aykoBe
k m ky, kan je o < MNum Taga mMaMO YeTmpd Tadke H YETHPH pellewma. Ta
9eTEDA TPOYTJa YRHE CHHKY ca IBe oce caMerpmje: jensa je mpasa BC, npyra
camerpana ayxu BC. Cem onpehennm Tpoyriosm cy nogynapsa. 2. lipase L u L,
MOTry NONMPHBATH JYKOB6 k B kg, kafn je ha = MN = Tajga mMaM0O caMO ABa pe-
wwema. To cy nBa paBHOKpaka TpPOyria cmMeTpadsa y onuwocy Ha BC.
3. Hajaan, npase L m L; mory He cehm m e AOREpuBaTH NykoBEe K m ki,
Kap je ha > MN H Tajxa 3a0arTak HeMa pellema.

Pememe oBOTr 3ajaTka n0kasyje meimody zeomeiipuckux meciwa. Ona ce
CacToju y TOME WITO cé y mpobaeMy OOMYHO Tpakm TadKka (jedBa Hau BRIIE),
9nje onpehaBame pemasa npoGieM. .a 6@ 6@na onpeljesa, Tpakema Tagka
Tpe6a na 8aN0BObHABA BAELE YCI0BA. AKO Ce 3aHEMApH HEKH YCJIOB, TAURA
mocraje HeoApehesa, anm npmmana HEKOM ‘TEOMETPECKOM MeCTy Tadaka Koje
ACOyB-aBajy CBe ycnose cem 3ameMapeHor. TakBO TIEOMETPHCKO MECTO je
00A9HO J@BEja (jefBA BJA BEME). SaTAM H30CTABAMO JPYTH YCAOB, NA [0-
GmjeMo HpYro reOMETPECKO MECTO, HOBY NREHjY HTA. JIpecex TAX IeOMeTpH-
CKBX MecTa ofpehyje Tauky (mimE Tadke) kOja pemasa DpPOOAEM.

Ilpemena ose MeTOfe 3axTeBa H& Cé YTBPAH CBAKO TEOMETPHCKO MECTO
xoje ce fO0Hje, kKax ce M30CTABH O jemak ycaos. To ce MOXe ypaj@Tm mid

HAPOTHTEM IPOyIAaBABKEM TOI ['EOMETPHCKOT MecTa m.Im mCkopmmhaBamem Beh-

MO3BaTEX reomerpackux Mecra. OBge heMo HaBeCcTH Heka Beh mo3mara reo-
MEeTPACKA MecTa:

1. Teomerpucko Mecto Tavaka (ckpaheso I M.T.) Ha mCTOM pacrojamy

Ol CTaJlBe TAdKe je Kpyr.
I'm.1. Ha BcToM pacTojamy d On Kate TpaBe Cy JiBe IpPaBe, mapa-
Jle1BE TO] OpPAaBC] Ca Pa3HHX CTPaEA, & Ha paciojamy d.
) I.m.1. nonjenmaxo ynemenmx of nBe KATEe Tauxe je cHMETpANA KK
KOja coaja Te Tauke, .

4. I'M.7. mopjexsako yna/beHEx Ofl [ABe IpaBse, KOje ce Cexy, je came-
Tpana yria msvehy mmx. (A mTa je I.M.T. DOAjefHAKO YHABEHHX OX NBE
napaljenme Impase?) .

5. I'M.T. B3 x0jmX ce mara Ay# BEAE NOJ HATHM YTIOM a Cy [B&
CHMETDHYIHA KDPy#HA Jyka. IDEXOBH IeRTpE cy y INpecexy caMeTpane pgate
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BYy#M H NpaBOX W3 jeJHOr Kpaja AykO Ha jeany ® OpYyry CTpPaBy Of e O
yraom 900 — a.

6. I'»rT. B3 KOJUX ce naTa Ay# BHEAH MO IIPaBEM yIJO0M je KPyr ond-
caH HaJ TOM JAYHKE KA0 OPEYHBKOM. )

7. T.M.T,, KOje jnene y HCTO] pasMepn OTCeYKe NapateJHOX NIpaBux
m3Meljy nse npaBe Koje ce ceKy, jé OpaBa KkOja NpoJass@ KpPo3 INpecek THX
npasux H JelHy OA TOX Tavyaxa.

8. I'm.T., 4Bja cy pacrtojama Of [BC UpaBe, KOje ce CeKy, y CTajnHoj
pa3MepH, je npaBa WITO OPOJA&3E KpO3 Npecek TEX NpaBAX O jensy OA TaX
TadakKa.

9. T.m.T., KOje jene y AATO] pasMepw Ay#H, KOje cHajajy cTajBY TaukKy
O ca rtaiykaMa Qnarte CJIEKE, |e CJAHKA XOMOTETEYHA AaTO] CAHNE Ca LEHTPOM
somoTeruje y O. Axo je para cianka Opasa, T.MT. je rakohe mpaBa mmaEmja.

10.-T'M.1. 9mja cy pacTojama o IBe crajue Tayke A U B y cransoj
pasMepH i i 7 je ADONOBBjeB Kpyr, Kaj Je mm 7= %, a cEMerpata nyxm AB,
Kal je m = n. ’

Moxe ce HeCETH B caydaj, Aa ce NpobieM CBOLE Ae Ha oipehmpame
Tauyke, Hero Ha onpehusame npaBe koja Tpeba Na 3aK0BOJLABA BHIE YCIOBA.
AKO ce 3aHEMapH BeKH ON ycjoBa, (o6Hja ce HH3 OpABRAX Koje 3aJOBOJHABAJY
cBe OCTale YCJOBG CeM 3aHeMaperor. Ymorpefa TakBHEX CKYDOBA NIPaBHX
MOKe, CNHIHO ynoTpedd reoMeTpPHCKEX MecTa Tajaka, MHOTO OJAKIIATH pe-
wasame HeKHX KOHCTDYKTABBEX 3amaraka. HasewhemMo HEKONHEKO NpuMepa
TaKBHX CKylOBa IOpaBHX.

1. TipaBe, koje ca KaToM NpaBOM 4YEHEe ofpeljeRm yrao c jense crpage,
npmaapnajy npaMeny NapaJelHAX IPaBHX.

2. [IpaBe, koje ¢y Ha HCTOM pacrojamy d on naTe Taike O, TAHIEH-
TE Cy Kpyra ca uedTpoM y O H nonynopedemkonm d.

3. Tpase, koje cy Ha OCTOM paciojamy OX ABe crajgHe tagke A m B,
49pHe OpaMeB NPaBEX Ca TEMEHOM y cpensHm Ayxa AB.

4. TlpaBe, ugja cy pacrojama Of OBe cTadme rayke A o B y 1aroj
pa3vMeps s :n, YEBE [ABAa IpaMeHa NpPaBHX Ca TeMEHAMa y TaykaMa Koje ne-
Je ny#x AB XapMORHIHO y pa3Mmepm m : 7,

5. CmMerpane cBEX mepndepEcKEX YIIOBA H&J HCTEM JYKOM Cy UpaBe
KOje npoJase Kpo3 CPefBBY TOr JAyKa. -

Kao upmMep npaMeEe CKyNOBa NPAaBEX DEMEMO 3amaTak: .

Haypuwaww paswociwpanu wpoyzao ABC ca dataun iiemenomn A u da-
utoar gucumom ha 400 ycaoson 0o dpasa cyupowine ciipane BC uponasu xpos
datny wauwxcy P.

Awnaausa. Hexa je A\ ABC (ca. 168) Tpameur paBHOCTPABH TpPOYrao.
Kaxko Teme A mMa onpehernm mosoxaj, a ke je mate nymude, TO UpaBa cTpage
BC, xao npaBa Ha CTaJiBOM pAcTOjamby OX AATe
TayKe, MOpa JOARPHBATH KPYyr MONyNpeyEHKA ha ca
uesrpom y A. C npyre crpase ta npasa Tpefa na
npohe kpoz taiky P, Ilpema ToMe Tpefa- KOHCTpPYH-
CaTH TAErEHTY Ba NATH Kpyr @3 tayke P, ma nocue
TOTFa KOHCTPYHCATHE PABHOCTPAHH TPOYIao €& [aTAM
TEMCHOM A H AATOM NpPABOM QCHOBHUE. '

Koncupyxyuja. Hanpra ce - kpyr IoJaynped-
snka he ca ueBTpoM y A. Hag AP, xao BaJ nped-
HEKOM, OUHINE Ce KPYI KOjH cede OPeTXONHH Kpyr
y tagxama D m Dj. Nlpase PD w PD, najy npase
OCHOBHIA Tpaxesdx tpoyraosa. Kaxo je AD L PD
7 AD; L PD,, T0 je 00BOJbHO KOO A KOHCTPyBCATH

Cnmka 168
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¢ obe crpane AD omsoceo AD, yraose ox 309, ma ce moGmjajy tauxe B u C
ogaocro By m C;.

AHoxas. Jloxas menocpenso cieflyje ¥3 aHaimde B KOHCTPYyKUBje.

Hucrycuja. Axo je AP > ha, TOCTOj6 NBa pelieHma Ka0 HA CJHIG.
Tpoyrnoem ABC » AB,C, CHMETDPAYEH CY ¥ omuocy ma npasy AP. Ako je
AP = ha, Tauxa P je ma xpyry noayopevamka ke . OOe TaHreate ce mo-
Klanajy, Te DOCTOjdE caMQ jefa’ TPOyrao, kome je Tauka P y CpesmEm OCHO-
Brue. Hajsan. kan je AP < ha, pemieme He II0CTOJE — Tpoyrao je Hemoryh.

Bexoarwa

llokasaTa TaYAOCT OBAX IEOMETPHCKEX MECTa:

1. TeoMerpacko MecTo Tadaka 9Yaju je 30mp KBAApATA pacTojama O
use cranse taike A @ B cranam jecre kpyr npeydmka AB (HCKOPHCTETH
Ilataropery Teopemy). i

2. T'm.1. ugja je pasnmka KBajpaTa pacTOjama Of [BE CTANHE TaYKe
A B B cranma jecTe npasa NMBHja (ACKOPHCTHTH 06pasal c2==a2-4 b2— 2ab’).

3. Tt umjm 36mp pacTojama o4 ABe cTajlHe NPaBe MMa CTANBY BpPEA-
HOCT je OTcedak HOpMaje HA CHMETpaJy yria Bamehy THX ODaBHEX.

4. T'.m.T. B3 KkOjEX TAHIeHTe NOBYYeHe Ha JaTA Kpyr EMajy crajimy
Ly®KHABY jecTe KDYyr KOHLEHTpEYAH HATOM Kpyry.

5. T.m.1. xoje y martoj pasmepm jeJe jegHAKe TETEBE NATOT KPYra jecTe
KOHUEHTPHYBA KpyT.

6. I'm.7. 9mja pasnmka pacTojaBa OJ [OBE CTalHe UpaBe BMa CTaJBy
BpEl4OCT |6 TpaBa Hapalejda CHMETPalm yria.

7. T'M.T., Koje mene y 1aToj pasMepH pacrojama m3Mehy ase mapanense
npase, jecre nmapalelHs UpPABA KOja NPOJA3@ KPO3 jellHY Of TAKBEX TaJakKa.

8. I'm.T. medrapa Kpyrosa, KO|{E MATH KpYI JOREPYjy ¥y Aa10j Tadkg,
je npaBa XKoOja cnaja HeBTap Kpyra ca AaTOM TAYKOM.

9. I'.Mm.T., KOje Hele cBe TeTHBe UOBYYeHE H3 jeHe Tadke Ba KPYry y
IaTO] pasMepm, je Kpyr.

10. Moxke nm ce xomeTpykusja Tpoyraa unoMohy pate cBe TPE crpase
€MaTpaTd ka0 3aJATAK 34 NDPAMEAY MeTOHe IeOMeTPHCKAX MecTa ?

11. Y paBEm Cy noBydYeHe JBe Iapajelse NpaBe B KOCa TPaECBEP3ana.
Habr Ttauky koja je momjenmako yjmajbema Of CBe TpHE Opase.

Heka cy y Tpoyray ABC {(cn. 169;: crpane
a, b, ¢ (y IPaBOYIIOM ¢ je XBNOTERY34; y PABHOKDA-
KoM je b==c); yTIOBH «, f, y; BACHEE o, ho, he;
be mpojexuaja CTpape b HA CTPAHY C; M TEKHLI-
Ha JEHR]4 ITO OArOBAPA CTPAHE C; Sa AYKEBA
caMeTpase yraa a; ag B as OTCeIUH CTpadeq
Ba xoje jy menm cmEMerpana yriaa a;r o R
ODORYOpPEYHANE YOBCAROT W ONBCAHOT XKpyra;

Ciomka 169 x ame yrao maMehy cTpade a H TEXHAWHS JHHAH-
je m. BTO.
Komerpymcars mpaBoyram tpoyrao, xaj je narto:
12. ¢, he 13, a, r 14. a, R 15, », R 16. ¢, a:b.
17. Komerpyacars npaBOyrsIE TpPOYyTao, kKai ce 3Ha, 04 je merona Xa-
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norenyaa crpara AB pator kocoyrior tpoyria ABC, a teme npaBor yria
<e Hajla3d Ha jeJBO] OX NpYTHEX CTpaHa.

KogcrpymcaTe paBHOKDAKE TPOYrao, Kaj je NATO ©

18. a, R 19. B, R 20. a, Ao 21. B, ha 22, r,a.

23. KomeTpyncaTa.paBHOKPAKO NPAaBOYTJIH TPOYrao, aKo je NaTa: a) XH-
WOTEBY3a, b) Ayx WITO cOaja TeMe OMTPOr yraa ca TA4KOM Koja Heid Cy-
apoTREY KaTery ¥y IATOj pasmepm m 7.

24. Kopcrpyseard paBHOKpAKH TPOYyrao HATe OCHOBHIE, aKO CYOPOTBO
TeMe JIeKHA a) Ha [ATOj Npasoj, b) Ha maTOM Kpyry.

Komcrpymearm Tpoyrao., xaX je maro:

25. ¢, he, a 26. ac, b, me, 27. az, be, Xeme

28. hg, hy, he 29, hy, hp, « 30. ha, ho, ¥y

31. ka, he, ac B2. ha, y, b= 33, ha, B, be=2a

34, R,a,b 3. R,a,a 36. R, hg, mg

37. R, ha, B 38.r,¢, a 39. 7, a,y

40. 7, ke, «a 41. s,, 7, y 42, R, r, ¢

43. ac, be, y 44. ag.ag @ 45. ac, be, ha

46. a., b, X am, 47. ¢, Xame, y 48. ¢, X am,, X bm,

49, ¢, he, Xam, 50. a, ha, s - 51. ¢, he, a— 8

52. a:b, c, h 53. a:b, ¢, hq 54. a: b,c, R.

55. HaupraTreE xpyr, kojm pojapyje kpakose yria, a jejaH Kpak y ma-
TOj TaYKD.

56. Hauprata kpyr koje ponapyje ABa nara kpyra, of XKOjuX jemar y
JaToj TavyK@.

57. Kpoa pary Tadky y kpyry nosyhm TeT@By HaTe NyXuHE.

58. Kpo3 nse pare Talke y kpyry nosyhm jensake DapajJeise TeTHBE.

59. Hexa je nar npevsmx AB xpyra B y Tadkm B NOBy9eHA TamreH-
Ta. Hakm Ba T0] TaBreaTm Tadxky M Tako, fa Kpyr DonoBd ayx AM.

60. Ha pmarm xpyr moyhm rTaETedTy Taxko, ma 36Ep pacrojama aBe [a-
Te TaYKe O] Te TAH[EHTE BMa HaTy ILyKHEY. .

§ 54. MeTona nomohHHX cauKa

Pemmrtm 8ajgaTak:

Konclipyucaiity pasHoxpaxy Wpoy2eo0, K6 €6 3HA Y200 § M 0CHOBURU U
30up 8 ocnoguye a U xpaxa b.

Awnaausa. Hexa je A ABC (ca. 170) rpamesm Tpoyrao, Ha nponyxemy
oA crpare BC oguepr ce CK=AC=1%b B mDo-
cmarpa Ttpoyrao ABK. Taj. tpoyrao Moxe ce
CMAaTPATA Kao uomohna cauxa, jep ako je OH
b o IIOBHAT, OHJA j@ JaK0 OLPENHTHE TPaxesHH TpO-
P yrao ABC. Kom tpoyraa ABK cy TO3HATE

B a b K

Comka 170

yraoga: XB=§ ® )%K:é_'ﬂ HE 0CHOBUUA

BK =a-+}b=3s, ma ce MOxe KOHCTpyHCATH.
Tlocne Tora komcrpymmemo tpoyrao ABC ya=m-
Majyhm y o6smp nma ce ragka C Hanasm Ha cmmerpanm cTpame AK.
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V3 ampat@3e Ccy HENOCPEOHO jaCHH: KOHCTDYKUE]a, 10Ka3. B QHCKYCHja.

OBge C€MO DOKA3all Kako ce KOHCTPYKUMjoM INOMOhHE ClHKe pemasa
npobned. OBaj OpEMep LOKasyje IpEMeBY .aeiliode UoONORWUT CAuXe BA pema-
Cashe KOHCTPYKTOBEEX 3aJaTaka.

Bexoara

KomcTpyHmCcAaTH HpsBOYIIH TPOYrao, aK0 je HATo:

l.a+b ¢ 2, a-+0 8 .atre, b

4. athe, f 5 he - ac, a - 6. a4-ac, o

7. R+15b, a 8.a—b 8 9.a-—b,c_ .
10. ¢c—a, b 1l.¢—a, 8 12.at+b4c¢ a.
KoBCTPYHCATH DABHOK[AKH TPOYrao, Kal je. HATo:

13.a+5b, a 4. a4+ 0, B 15. a+he, b

16. b4 ha, a 17. a—b, a 18. ¢ — b, B
19.a —hy, b 20. b— ha, a 21, 2a-}+- b, a.

22, KomcTpymcars paBHOCTPAHE TPOYyrao, ako je paro a -+ k.
KomcrpyucaTs Tpoyrao, ako je HaTo: o
23. a-t+ b, ke, B 24. a4+ b, ha, ¥ 25, a4 he, a, B
26. a + he, ha, B 27. a4+ he, sy, B 28. a + he, ma, B
29.a—b,¢c,a—pB 30.a—0b ha,y 3l.a—he, ¢, B.
KoHECTpy®CATA NPABOYraos@K, ako je maro: ’ -
32. a+0b d 33.a, b+d 34, u+b Xad,
roe ¢y a W b cTpade npaBoyraomdka, d a@jarosana m X ad yrao maMmehy
ABjarogane m CTpame, : ’
KoncTtpymcata pom6, ake je Haro:
35.¢e—f, a 36. a+ k, a 31.a—h a,
rie je o cTpa®a, s BACHEHA, ¢ B f Anjaroua’ie n e jeAas yrao poaha;
KodcrpyrcaTr mapalesorpas, ako je Jato:
38. a-}-b, ¢ a 39.a—b, e a 40. a—b, ¢, h,
THe ¢y ¢ u b crpaBe mapajenorpama, 4 ¢ ANjaroBRgna.
KonerpyacaTa paBHOKpakm Tpalles, Kai je Haro:

41. a, b, @ 42. a, h, @ 43. a—b, h, m,
rse ¢y @ o b ocHOBEUe, h BHCHEHA, m CPeAmA JHAE]a B ¢ Yyrao mamehy
Jm@jaroHaia.

KouctpymcaTn Tpanes, Kajx je HaTo:

4. a+tc b e B 45. a—b,ct+d, e.a+f 46 . a--¢ ¢

47. a, b, ¢, a8 48. a, ¢, f, @ 49. a4 b, &, e, B,
rie ¢y ¢ m d Kpan®, a ® f§ yrioBu Ba Behoj }
OCHOBHUH, ¢ H [ [OmjarosHane, a dcrajle O3BaKe
Ka0 y OpeTXOfEEM 3alanEMa O PAaBBOKPAKOM Tpa-
nesy.

Hexa cy eneMmemTm derBopoyraa olejexeHH
ka0 ma cnsug 171, Korcrpyrcarn 3eTBOpoyrao, ako
je maro: '

50. a}d, b, ¢, f,a Bl.a+dd ¢ fa @

52, a—d, b,¢, f,a 5. a—d, f, a 85

5. a—b,c,d, e, a 55 . u+b,ctd e $.0. Camxa 171

§ 55. MeTofa CAUYHUX CIUKA

PewnTs 3apatak: . .

Fouciupyucaiiy, PasHOCUEPAKU 1W0POY2a0 W0, §a ny Tielena Leace He
daitun uapaiesHu.IL UPAGUALE. ‘
L A Anaausa. Hexa cy Ly,
Ly, Ly, (ca. 172,a) nate
TP TapajieliHe OpaBe B
Tpefa KORCTPYHACATE DAB-
gocrpaam Ttpoyrao ABC
ca TeMeHHMa Ha THM Npa-
sama. IlpaBa L, mponasam
Kpo3 Tayky B B HeldH
crpary AC raukom Dy
pasmepa dy:dg, TOE CY
dy B dy pacrojama natex upasmx. Ca taskom D oapeher je m yrao DBA =48
kKoju umhE crpaBa Tpoyria AB ca mpasoMm L, , a D03BaBame TOr yria omeT
onpehyje nonoxaj rpoyrna ABC. Kako yrao ¢ 3aBmcm caMo Ofl OfHOCA d; : dg,
OH Cce MOXe ONpPeXdTd Ma y KOM DPABHOCTPAHOM TPOYTJY.

Hownciipyryuja. Haupra ce ma xojg passocrparm rtpoyrao A,B,C; (ca.
172, b) » nomean crpapa A;C; y pasmepm d;:dy ma possmars HagnH. Tadka
Dy cooje ce ca By m raxo oapenx yrao &. Ha ma xoje Ttauke B npase Lo
nosyde ce npasa BA nom yraom 6. Oma oapehyje crpary AB Tpamenor tpo-
yriaa, a noMohy Te crpaHe ce oapehyje m Tpehe Teme tpoyraa C.

Iloxas m Ouckycuja OBOT 3aATKa MOrYy Ce H3BPIUATHE Kao Bekla,

Tlpm peluaBary OBOT 3alaTKa BCKOPBCTHJE CMO campIEy camky. Crora
ce 0Ba METOJA PellaBama KOBCTDYKTABRAX 3aJIATAKA 30BE Med000 CAUNNUT
cAUKA.

PemphemMo B 0Baj 3ajarak IO METOAH CIHYAEX N MpA TOME XOMOTe-
TEYHEX CAHKA :

Koncapyucaitu xpye xoju dodupyje dse upace xoje ce cexy u upoaasu
Kpos Oaity wauxy.

d

g,
L, D, ENB

Lgd;M

C

Canka 172

Anasusa. Jlate cy nBe
P npaBe p; # py W Tauka M (ciu.
178). Hexa je O pemrap Tpaxe-
dor kpyra. O3 MOpa JexaTd Ha
CEAMETDPANH yTia KOjW YHHE Opa-
Be py O pg. Ocum TOra je
OBlpy, m OB=O0M. Axo m3
ma xoje taike (' cuMerpane
yraa gamehy npaBEX py O po
cnyereMo HopMany O'B’ ma ps
m Ra npaBoj AM ysumemo Tauky
M’ wop ycmosoM na je OM =
O’B’, oBna je rpoyrao O’M’ B’ xoMorermdan ca tpoyriaom OMB ca OEETpOM
fomorerHije y A. :
Koncitpyrxyuja. Hanpra ce npso camerpana yria mamehy OpaBmx m .
cnojm nara raika M ca mpecexom upasmx A. U3 Ma xoje radke O’ came-

Camka 173
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Tpa’e caoycTto HopMaana O’B’ Ha jenny o7 NpaBEX B ONUUlE NOAYIPEIETKOM
O’B’ xpyr ca ucetpoM y O’. Hexa ¢y M’ a M’ Tadke Ipeceka TOr Kpyra
ca opasoM AM. 3atum ce m3 nate rauke M nopyde MO M0’ m MO, || M”0'
no mpeceka y O n Op ca camerpanom yraa. Taxo .ce poSmjajy nBa uearpa
O m O; KpyroBa XOjl Cy peueme NpoG.eMa.

Aoxas m duckycuja caenyjy w3 amajuse g KOHCTPYKIEje.

Bewoarna

Konerpyacarn tpoyrao moMohy jemmor om enemesara: a, b, ¢, fa, hs,
he, ma, my, Mo, S4, Sg, Sy, B, 7, te, ap DTL., aK0 My je 006aok ofpeher ca:

l.a:he,y 2. a:he, a 3. cihe, a
4, a:me, f 5. he:me, B 6.a:b, a—8
T a:be, a—p S. be:ac, a 9. R:h, «
10, ma: mp, ¥ 1l.c:7, a 12, r:8,, 7.
Konerpymecarm pom6, axo je maro:

13. a, e:f 14. h, e:f.
Komcrpyacars npasoyradsms, axo je Sato:

156, a:56, ¢ 16. a:e, b
Koucrpyncara napanemorpam, axo je HaTo:

17T a:b,e. 8 ’ 18. a,¢e:f, @

19. a,e:f, a. 20. a:ha, b, a
Kouncrpymcarn paBmOKpakn Tpanes, ako je Jato:

2l.a:c, e, B 22. a:b,¢e, a
23..atb,c, a 24.a:b, ¢, .
Komcrpyncarn tpanes, ako je HaTto:

2. a:¢,b,¢e, 8 26. a:c¢, e, a,f
2. a:c,e. [, B 28. a:¢c, b, a, f
29.a—b,c:d, e, a ‘ 30. a:c:b:d, ¢
Konerpymcarm gerBopoyrao, ako je maro:

3l.a:b,¢,d, e, 8 32.a:b.c,e, a,f
33.a,b:e,c,d, 8 4. a:b,e,a,f,9
3.a:¢c,a,8,7,0b 36.a,e:f, @, a,y.
KoecrpyscaTs TeTEBBHE 46TBOPOYrao, Xaj je HaTo:

31. R.a:b, a, 8 38. R,a:b,», 96
39. R,a:b:c, B. 40, a:b, ¢, B, .
KomcTpydcaTs TAHTEHTHE YETBOPOYrao, Kax je HaTo:

41. r, a:d, a, § : 42. r,a:¢e, a, f
43. a:b, e, a, B. 4. a:¢c,¢e,a, f.

45. ¥ pmarm Tpoyrao ymmcara IapajeiorpaM ca HATEM YTIOM a ¥ KOMe
je ONHOC CycemHBX cTpaBa m : 7. .

46. Komcrpyncars Xpyr Koju LOHEDYyje IBEe OpaBe KOje ce Cexy H aa-
TH KpYT. : :
47. Komerpyrcarg Xpyr Koja mojgdpyje Kpake RaTor yria O npojaasn
KpO3 [aTy TAYKY HA CAMETpaJgd yrJja.

48. Komcrpymcars xpyr kojm Eme kpos3 nBe jgarte Tadke 4 @ B m mBe
JaTe mapajene Tako cede y taskama M m N, na je MN = AB. *

Heonpebenn, Hemoryhinu u "HenornyHo oapehenn
NAaHHMMETPUCKM 3ajauu

Qn
Muxanna IlerpoBuha

I

TlraanMeTpuCKH Balalll permmaBajy Ce WU 2eoMemplcKlL
(KOHCTpYKUMjaMa) WK pavyHom. MEOIITRBO NIaHUMETPUCKAX 3303~
TaKa, KaJ Ce peluaBajy PayyHOM, CBOAE Ce Ba jeNHAIMHY Ca
JeIHOM HEeTo3HaTOM; HeTo3HaTa NyKHHA y 3aJaTky noGuja ce
peirermeM TakBe jeNHAUYMEE,

Ceaxa jenpaumHa IIDBOT CTENEHA Ca jeIHOM HEIO3HATOM
uMa pellere, KOpeH jexAaynde., Y IUIABHUMETPHCKAM 3alaniiMa
T4 pemewa Tpeda na MMajy CMHUCJIa IpeMa T[eOMETPHUCKOM 3HA-
9ely HeNo3HaTe X.

A, nemasa ce y NOojeNMHUM 3a[auuMa [a, NOpej CBera
TOTra INTO yHANpeX M3rJela Ha he jelHaYHHA 3a7aTKa HACHTYD-
HO OWTH NpPBOI' CTeTeHa N0 HENOSHATO] X, 0OHA Ce y KpajmeM

- pesynrary JaBiba y GeCMUCHEHOM OCNHKY a =D, rme cy aun b

aBa Melhy cobom pasauynta Opoja, W TO Ma KakBa OuJa Bpe.-
HOCT HelosHaTe X, WAW Ce jaBjpa y o0AUKY a =0 Xoju He IIo-
Kaayje HUIITA.

"Kapg ce mobuje Tako mTo, 3aK/bydyje ce na je samarak Ge-
CMMCIIEH, HeMoeyhaH, T|. Na He NOCTOJH HUKAKBa BpeNHOCT He-
N03HATE X KOJH 3a70BOJH2BA yCJIOBE 3alaTKa, a y HEKUM Ioces-
HIM ciayvajesnMa, Ia je 3alaTak Heogpehed, T). ha CBaka Bpell-
HOCT X HCHyEaBa Te YCJI0Be.

{lomexan ce Moske oaMax, 1 0e3 HKak-
BOr pagyHarba, 3aNasuTd 4 je 3a4aTak He- g
Moryhau mam Heoapeher. Tako, va nOp., U3
npousBopHEe Tauke P Hakpyry C(cu. 174)
cnyctuMo ynpasge PA u PB Ba nBa Me-
hycobHO ynpaBra Npe4YHHKa Kpyra, Ia Tpa-
SRIIMO 1la ce oipelil nojosa) Tauke P Ta-
KO [a ce KpyskHII Ay SS’ omucad M3 Tay- -
Ke B Xao UeHTpa ca NOJyIpedHHKOM BA Canxa 174
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mokJonu ca JyxoM kpyra C’ wuja je noppImuHa 3a Haro f Beha
WM Mamwa ox nospmune kpyra C.
’ [Tomro je myskmua BA jeamaka pacTojamby Tadke P o cpe-
mmmra O kpyra C, a oBo je pacTojaie jeIHAKO TNONYIDPEYHHKY
TOT Kpyra, TO je 3alaTak OYEBMIHO HemozyhaH Kal Ce /1 Pasiu-
Kyje onm HyJe, a Heonpeher raX je =0, jep y oBOoMe nocnen-
BeM Clydajy yCJIoB 33IaTKa je 3al0BOJLEH, I1a Ma IIe Ce Ha
KPyry Hajgasuna Tadka P.

AnH TO Huje CBaKal Tako OYUIEeNHO, na ce He\lor‘thOCT
YIIY HeOApeheHOCT 3alaTKa Moske 3alla3UTH CaMo KA Ce CKIONH
jelBaunHa Koja M3pa’kaBa yCIOB 3alaTKa.

Ha 6u ce mMao jenaH npuMep 3alJaTKa TaKBe BpCTe, oT-
CeTHMO Ce la Ce TION apuilMmemiU4KoM . CpenUHOM JBe]y MYHKH

b _
“——, a4 TOX HIUXOBOM 2e0METPUCKOM Cpe-

a u b pasyMe IyK 5

aunom nym Vab (Kaxo ce ROHCprI/IHIy Te [Be CpefuHe MoMohy

JaTHX OyKU a U b?).

Hexa cy b u ¢ nBe mare yrBphere mysy, a x jexmBa Tpe-
ha, npoMeRJEUBA Ay, Da NoMOhy IBUX KOHCTPYUIIEMO

1) apuTMeTUUKy cpelMHY p Oy/RH b 1 ¢, T.

bt
=— ‘
2) TeoMeTPUCKY CpemuEy ¢ Inysu x-+b u x4-¢, 1.
SGRIGEE
3) ny#uBy d=x-+p;
4) rarery [/ IPaBoyIyior TPOyIia yuja je jenpa KareTa g, a
XUIOTeHy3a AysuEe d, Tj.
1 =Vd"—q~
HocraBumo rana sanartak: Homuka tpeba na je iy x, na
na nys / 6yme jenHaka jenHO] yHampen naro] NyskH f?
Ws ycaosa samarka Tpeba na je

P=d®— g® = (x+p)P*—(x+ b) (x +¢) = p>+(2p—b—c) x—bc,

7a Kaj ce Ha 1eCHO] CTPAHH p CMEHW CBOjoM Bpenmomrhy, yia-
Ha Ca X Hecraje W jeJHaUYMHA Ce CBOAM HA

. [ b—c\?
3a [ ce, nakie, no6uja jelHa O BPeJHOCTH
b—c¢ . c—b
2 7 27
npeMa ToMe Ia JM je Ayx b Beha WM Mama Ol ¢, WIM Cy Te
IBe IyKH jellHaKe.

0,
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Ilpema Tome umahe ce opa IBa ciyuaja:
1 .
1) axo ce 71 (b—c), oLHOCHO —(c—b) pasiukyle on nare

oymu f, aanaTaR je Hemozyhan, 1ep HU 32 KaxBo x Hehe O6uTH
l=h;
.1 1 i :

2) axo je 5 (b—c), ONIHOCHO T(C—b) JeHaKO nymu f,
3a7aTak je HeogpeheH, jep 3a CBaKoO X Guhe [=h, ma x ocraje
MOTIyBO HeonpeheHo.

I

Kax 61 ce Tpamuno na ce, 3Hajyhum camo 30Mp s HBejy
rareTa @ ¥ b IpaBoOyrIOT TPOYINa, M3PadyyHa H-EroBa XHIOTe-
HYy3a X, 0JOBOpHIO OM ce Ha je 3ajaTak 0e3 CMUCHa, Heonpe-
heH, jep ma Om ce moMohy Karera M3payyHaJs XUNOTEHY3a, Tpe-
0a ma cy nosHaTe obe KareTe MoHaocoO, a He CaMo HUXO0B 30Mp.

MehytuM, Huje Gaml cacBMM Tako. 3alaTak HCTHHA EHH]e
NOTIYHO ofpehen, anu Buje HWM NOTNyHO HeoxpeheH; o XuIo-
TEeHY3M Ce MNAK MOMKe HeIITO Ka3aTH IITo HHje 0all Tako O4YH-
raenso. Taxo, U3 UIOCHTHYHOCTH KO]y je JaKo NPOBEPUTH

o 1
@+ b = o [(a-+b)* + (a— b
neoboM ca (a-6)? mobuja ce ma je

a®*+b6* 1 | 1 ja—b\?
R R A ]
IITO TIOKa3yje Ia KOTMIHUK
b x?
(a+b?  s*
1 . . -8
uMa BpenHOCT Behy on 5 T Haje x Behe on ﬁf

A M3 HIEHTHYHOCTH
a®+ b2 = (a+b)*—2ab
nobuja ce meoGoM ca (a-+6)* ma je
a6 i 2ab
(a1by (at by’
2 .
IITO TOKAa3yje Na UCTH KONMYHUK % UMa BPENEOCT Mawmby On

jenwaune, Tj. Ja je x Mame OO S. A NOMTO je'
i_ = 0,7071,
V2

U3 TOTa Ce 3aKBYUyje A4a ce QYKUHA XudowieHyse yBeK HANAsU

1
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usmepy ase gyswu 0,7071s u s, & TaKkaB pesyaTaT HIAK Kasyje
HemTo J0CTa oxpeheHo.

Canyam caywaj je m ca
OBUM 3a/IaTKOM :

Hat je yerBopoyrao ABCD
(ca. 175) y koMe ¢y yrao usme-
by crpasa AB u AD u yrao us-
Mehy crpage BC 1 nujaroxane .
BD mnpasu. 4 a B

SHajyhn 36up s cTpaHa
a, b, ¢ H3paIyHATH quI;pTy Caoka 115
CTpaHy d 9eTBOpOyria.

W3z caure je
d* = CD? = CB*+ BD?,
CB=c¢, BD*=a*4 b2

d*=a*-+ b+ ¢
W3 MAEHTHYHOCTH KOjy je JIaKo NPOBEPHTH

@bt = = [(a -0 (a— by (@—c)-t (6—c))

neoboM ca (a+b+c)* mobuja ce na je
@b 1 (am OP Ha— b=
(oo 3 (a4-bF-c)?
U3 4Yera Ce BHAM [a RONMYHHK
aoic
(a-tb+o)r s?
uMa BpelHOCT Behy on V%_
A M3 MIOEHATHIHOCTH
a*-}b*-c® = (a+b-c)* — 2 (ab-tac+tbe
neoboM ca (a-+b-+c)* mobuja ce ma je
a* bt o abtactbe
(a+bo-+c) = 7 (ad-b4c)?’
2
IOTO TI0Ka3yje Na KOJIHMYHHMEK ; WMa BpeJHOCT Mamy on 1, Tj.

M TIpeMa TOMe

Ila je cTpaHa d Mama on S. A momrTo je
' L 05774,
3

U3 TOra Ce 3ak/pyuyje Oo ce AyMuOa cTpaHe d YBEK Halasu
usmehy nysenn 06774s 11 s, a To Takohe Kasyje HeITo ao0cTa
onpeheno. _

TaxkBH cy samaui MHOMOODOJHH, 4 HbHXO0BA pPeIlerma § IIo-
KazagoMe O0JHMKY IOKa3yjy Za, Ilopel CBe IbHXOBE IpPUBHIIEE
HeoIpeheH0CTH, OHI MMa]y CMUCJIA, MAKO Ha MPBM MOIIEN MOTY
usraenati 0eCMHUCHEHH.
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