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VBO]L

Ilpenmer oBor pazma je mcnuTmMBame M M3pauyHaBake I'paHula
KOje y M3BECHOM NOTIeNy resepanuily OHe IpaHdle WTO Ce jaBbajy

npu uspadyHasamy onpelennx unterpana.
To cy rpaimuse BpeIHOCTH L3pasa

Au(f) = Zf(ao y

0=1

| ‘ . . {) —= 1’ 2’ v} n | .

Kaf N OeckpajHO pacTe, a I'fie je <ap,a) ne-1.92 IBOCTPYKH
—— ’ L B

HU3 pealHux u orpanuyennx Opojesa T. j.
" v—=1,2,...,n
a<ap.<Db 3a CBe Py T
| n=—1,2,....

a f(x) je y HHTepﬁany [a,b] nedunucana ¢yuxunja.
[Ipe cBera nokasyjemo koje ycnose mopajy sanoBosbasaTi QyHK=
uuja f(x) u #u3 €ay,., na Ra ersucTMpa rpaHuua

f)r*LlZf(a“

"""II

Tora pangu ysabamo nojam Pyrryuje pacuopec?a jerHOr BO=
cTpyKor {umm npecror) Hu3a OpojeBa, Koja je nedunucana jeHaYuHOM

¢ (X) pv— Lrnl(]x)

n=a

U Ife je r,(X) pasxa Opojy enemesara @p,, 3a KOHCTAHTHO N, KOju
nucy Befin on x. Hasuws monasm oryma wro mam ¢(x) nokasyje
kako ce pacnopeljyjy enemenTtu a3y, ¥y GeckoHauHOCTH.

-Kapamara: O jeanoj spcru rpasuna | | , 1



H. Weyl' je seli y jenHom ceom pany yBseo mnojam ,paBuo=
mepuor pacnopena“ (Gleichverteilung) jemuaor jemuocrasHor Husa
6p01esa wrTo OU y Hawem cayuajy OLroBapao CreuUjanHoj QyHk=
- n¥ju pacnopena ¢ (X} —=X.

Ha ocuosu rope negunncane ¢ynruuje pacnopena foKasyjemo
na rpanuna A(f) nocroju ysex, xam nocroju $pysKuuja pacnopena
3a CBe Tauke uHTepBana [a,b] wusyses Hajsme Tauxe jenue npe=
Opojuse MuoxmHe (ensemble dénombrable, abzdhlbare Menge),
kan je ¢ynxuuja f(u(x)) R-unrerpadunsa (1. j. muTerpabunua y
cuucny Riemann-a) m kag ce Tauke guckonrTmmynrera QyHruuja

v(x) m {(X) me noknamnajy.
Y Tome cinyuajy A(f) uma obnux

o
f) = f(u(&)) dz
fr

rae je u(x) wesepcHa ¢yHruuja (1)}!1-11{1.[[«1]6 pacnopena.
Axo mehyrum pyuxunja f(x) nMa y ncTo speme jenan R-nure-
rpabunaH U3BON, Taja je Takohe -

A(f) — £ (b) —--ff’(z).v(z)d

Y cnyuajy nak xan ¢yHkumja pacnopema ¢(X) uma jemaH R-mure=
rpadunan msson p(X) =¢’(X) Tapma rpanmma A(f) nocroju 3a cee
R-unrerpadunue ¢yuxuuje f(X) u MoxeMo je nucard jomwr U y obnuKy

- .
Af) :jﬂz)p(ad(z).

Jase HanasuMoO HEKONMKO NOTPeOHUX U NOBOBHUX YCIOBA
KOje Mopa ucnymwasaT Hu3 (dg,.) Na fa eraucrupa GyHruHuja pacno-
pefa, U3Y3eB HajBUIIE TauKe jelHe npedpojeHe MHOXUHE, laksu ce
Ha TIp. YCIOBM CacToOje y €ersucCTeHlmju u3pasa:

10 | L1 Zsm p@aﬂ ) M L1 Zcos p@ap,

n=uw =1 = o0

- 1 H. Weyl Math. Ann. Bd 77. crp. 313-315 1916 Gott. Nachr. 1914
CTP. 235 236 - |



- qnu napasa:

2 . . L1Z(aan)"

n-—m

M TO 3a CBE MPHPORHE 6p0jf:Be p:0I,1,2,, e o
Ilppu Op ropmux yciuosa ako On XTemu ga Hu3 <ap,. Oyne

| P_aBHOMePHO _pacmpeijeﬂ T. j. na Oyne ¢(x)==x, npersapa ce y

L Zsm(p@ap n) =0,

n=<ao fJ*‘-l

n L ZCOS(p@aM: ,- p=o0,1,2,....

n==co

Koju ce Hanask u y rope nomenyroj pacnpasu H. Weyl-a.
H. Weyl je ucourao jom cneumjanne nusoee obnuka

P{v) —[P(v)] v==0,1,2,...

e jé P(x) jeman monunoM no X u rue mspas [x] oaHaqyje_HajBehn
neo Opoj koju je caupxan y ©pojy x, a L. Fejer' nusose oSnuxa

g(v) —[g (%)) 0==0,1,2,...

rae je g(X) jemma omwrnja dyuxuuja.
Ocum Tora ce G. Pdlya® 6asuwo cneunjanuum cnyuajesnma,

Xao Ha MOp. U3pPaA3OM Crpa<n 1
1 i - |
- — f(—pf) Iff £)d (¢
Lomie]=rede
| n==oo p=1 0
I'ne Cy Yo,n OpojeBd Koju He nene n, a @(n) 6poj Tux Opojera MBI

OO N, W NOKasao je, Kao WTO ce BAAM W3 I'Opiber M3pasa, na cy

bpojeBu Hua2 < > PaBHOMEPHO pacnoPeljenn

Husose cnuvsor ofmmka acnuryjemo u y osom pamy. Tako
Ha Np. JONA3UMO JO oépaaua

Ln(mzf(pv) J”"

n==oo

1 L. Fejer: suan xon G. Polya u G. Szasz: Aufgaben und Lehrsitze aus
<der Analysis.
> G. Polya: Math. Ann. Bd. 88. crp. 173—177; Gott. Nachr, 1918. c1p. 28—29
N . 1*
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rae cy py npoctu Opojesy a m(n) Opoj npbc*r_nx OpojeBa ROjU HUCY

selin o n; u3 Kojer oGpacua BURMMO 12 cy OpojeBy HN3a Ef) .paBHO=
mepHo pacnopefenn. ne

- Inasua npumena rOpHMX pesyliTaTa, Koja je y ocranoM nana
OBOZA OBUM MCTpaXUBalbMMa, jecTe o,upeijnsafhe odnacTm Konﬂep-
rednuje pemosBa NONMMHOMA, OONMKA

oG

f(z) = DacPy(2)

Y=o
rae cy Py(z) v=—0,1,2,..., nonuaom VU-TOI' CTeneHa ca pealHuM
KOpeHuMa. | | - | -

Taj ce npoBneM y rnasHOM CBOLM Ha MapauyHaBarse QYHKiMje
pacropena A(x), KopeHa NMocMarpaHUX IONMHOMa M MU CMO ra nor=
yHO peuwIu 3a CiIyuaj KaJ OHA MOCTOjU M HUje PAaBHA HYIHM 3a
CBE KOHAuHe BPENHOCTH Of, X. Taxo mcro cmo pemnnu npoSaes
3a usbecHe Clyuajese Kal je dynkumuja A(X) paBua HynM 3a cse
KOHAUHE BPENHOCTH Of X. |

[Ipn TuM ucnuruBamuMa HaMIIIN CMO, TIOPE], HOBMX, joUI U
Ha HeKe Mo3HarTe pesyinrare, IO KOJUX Cy paHuje mourna r. r.: P.
Appelle, J. L. W. V. Jensen, W. Schnee, ]. Bendixson, u npyru.

Hasemumo jom ospe na je cnyuaj xanm cy nomanomu Py (z) (v ==
—o0,1,....) oproronannu, sapourro ucnutao G. Szegd! u nawao
na KopeHd uUMajy 3a (QYHKIMjy pacnopesa M3pas:

arc cos X
T

AMx) =

y Kojeu je ciaydajy oOnacT KOHBepreHnMje jeina enuica.

- Hanomenumo jom wa nocnerxy, ma je jenad geo osme usio=
KEHMX pe3yliTara, cafipXad y jeIHOM Hauiem paHmjeM pany KO]H je
caonwreu Cpn. Kp. Axanemuju.

Osae cmo melyrum Te pesynrare yomuruid n jaeTakbHuje
paspaiuiy, M MTO je INMIABHO, MOKa3any¥ KAKO Ce OHY MOTY IpuMeé=
HUTM Ha pa3He Jocaj HepemeHe npodineme. B

, 1 G. Szego: Math. es term. tud. ert. 36. 531, (1918); Math. Annal. Bd..
. 82, crp. 188. .



TIPBM OJIEJBAK

HEKOJIMKE OCOBVHE JBOCTPYKVX HU3OBA

Y opom onemky hemo najnpe ncnurat ocodune HexMx QYHK=
1iMja, KOje Cy BezaHe 3a jemaH IBOCTPYKM HU3 OOnuKa

dyy

d1g , g9 |
@435 Apgy Ag3 | (1)

""""""""

L T T S S T S T T T T

¥ KOju uX moTmyHo kapakrepumie. Mu fiemo rpahe osnauurn Taj
OBCCTPYKH HH3 ca

_ v—=1,2,3,...n ‘ | | :
<ap,n>n# 193 unt  (dp,n); (1)

3a KOIMYNHE dp, NpeTnocrapulieMo na Cy che peanHe U KOHauHe,
T. j. fa cee nexe maMely nea Gpoja: m u M,

0=—1,2,3,...n

<a, . <M ‘ '
m—-a?,““M n:l,'Q’S;---'

- Osnaynmo cana jom ca E. ckyn enemenara n-Tor pefia Husa °
(), 1. j.: o -~
EnE(—al,n: a_g,-n; a;—",,nj-- - r.nan,n) ’ n:1t2131 ..

H FPYNHIWIHMO eJIeMeHTE TOra cKkyna no muxosum pacryfinv semu-
‘YypHAMa T. §.:

'.__H-E(a(l-“), gg“),....!gi“)) ; n=1,2,...

rae je
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a un3 Opojena () (n) . (n)
| A’y By yeeeens

npencTasba jeldy nepMyTauufy Husa
a1n,azn, -:.,an,n.

- Csaxowm Taksom ckyny E, oxrosapajy ¢yuaxuuje ry (x) n ¢, (X)
Koje Cy nmorTnyHo mgepunucade y unrepsany {a,b] (m>a,M<b)
n3pasuMa;

{ni
1:.? EX

rn('xi ﬁZL o a<x<b

T. j. dyHrumja r,(X) je pasna Opojy esemenaTa ckyna Lk KO]VI Hucy
Behu on X, .

._ | ra(Xx |
u Va(X) == “I(l ), a<x<bh.

Ako cama nycTumo fa N Texu OeCKOHAYHOCTH Tana y onmTeM
cnyuajy uus {v,(X)) nehe xonseprmparn 3a cse BpenHOCTH X MHTEp=
pana [a,b]. Osnaunmo 3aro ca C mMHOXMHY Tauaka uHTepBana
[a,b], 3a xoje Hu3 (¥a(X)) nuBeprmpa m craBnmo’

L) —v(x) xan xCK(C)==[a,b]—C

'LSUp.vn(x): me oo (X) =¢(X) kan xCC.

| 3a jeman nmpocTpyku Huz ofmuka (1) sa woju ¢yukumja ¢(X)
nocroju usyses y TaukaMa jegHe muoxkmne C, xasahemo da idpu-
dada xaacu ¢ usyaes muoacure C, a gbyukgujg v(X) Hassahemo
pyrkyujom paciopeda damor Husa. |

Op cana fiemo mocmaTparu camo Takse muzope (1) 3a Koje
¢yurumja pacnopena NocToju 3a Cee Tauke unTeppana [a, bl nsyses,
Hajsuie, jenne mpedpojuse muoxxuue C ravaxa, T. j. HU30Be Koju
npunanajy KiacH ¢ usyses Hajsuwe jenHe npedpojuse muoxune C;
¢yuxuuja pacnopena uma y Tom cnyuajy cnenefie ocobuue’:

1° ¢pynxumje ¢(x) u ¢ ¢(X) Cy MNosdTMBHe 3a CBe X MHTepBala

{a,b] . j.:

L aC A 3raun, na Tauxa a tpuiiada muoxunu A; K(C) osnauasa xom-
MJeMEeHTapHY MHOMUHY MHOxHUu2 C. ¢ oBsupom Ha {a,b]

2 ¢(x) 3HauM: V(x) umm ¥ (x).



A ——

¢(x)=>o0 , ¢(x)>o0 , xC[a,bl; (2)

20 pynxunja v(x) n ¢(X) HUKaza He onaHajy y uuTepBany
[aj.b].: TE pacTy -of HYHE o ieﬂ.aH - ] -

0(x) S0(x) sa a<x<x <b B3
Px)<o(x) sa a<x < x<b @)
E(XG)SE(X;L) 3a a <x, <% <b;x,x <K(C) (5)
v(@=o0 , v¢(by=1

UJIN

—

3" MroxuHa Tavaka AUCKOHTHUHYHTeTa QyHurumja ¢(X) je npe=
&pojiBa, a MCTO je TAKO M MHOXMHA TayaKa JUCKOHTUHYTeTa PyHK=
uuje ¢(X) npeBpojuBa ¥ Ta MHOXHHAa Mopa campxatu Mmuoxuny C
rTauaxa neoppehenocru dyurumja v (x). |

D yuruuje E(x) u ¢(X) cy pakne R-unrerpadunHe M uMMaMo

X

{g(z) dz :fp (£) dz _—:F(z) dz,x C[a,b] (6)

L=

&

Hoxas ropmux ocobuna je npoct a sehuna, y ocranom, cne-
ayje n3 [103HaATHX 0coduHa MOHOTOHUX Pyukugja’l,

Jepunnmmmo cana jour uupepcuy - ¢pynrumjy u.(X) oysxunyje
vo(X) Ha cnepehu nauud: | |

un(X) mpencrasiba y uHTepBany [0,1] crenenacty QyHKumjy
(stiickenweise konstante Funktion, fonction scalaire), koja y Taukama

0, &2 3 . n—=l (7)

| n' n n n
MMa CKOKOBE LY XUHE
L (0 @ (0
a a,a, a, ,a; —a, ,---,a —a ',
, v—1 ¢ . — | |
a’'y uHTepBannMa »—| v=1,2,...,n, je KOHCTAHTHA U PaBHA

o n D

a_-g 3 ‘_'_:1’2,.--'-,11- .. 1
Heka naiwe y Taukama nuckontumymnrera (7) dyuruuja u,(x)

y3uMma BPeNHOCTH - |

(o) _( n) - n - | ' n)
a,a” a,a’,...,a,, 1 u(l)=a®

1 Buiui: H. Lebesgue: Legons sur I'intégration (Coll. Borel) 1&04 crp.49-—3



Ha raj Haqﬁu je pyHKuMja K, (X) nornyHo peduHacaHa 'y UHTep=
Bany [0,1] u onrosapa uuBepCHOj (pyHKuMjuju PynKUBjE ¢y (x).

‘Ceaxom ckyny E, oxrosapa no jenua cbynxuma a (X). Iycramo
ai cap Ha N Texu OeckoHauyHoM, TO yommTe Hus (U, (X)), uehe
xoHgepracaTy 3a cBe X uurepsana [0, 1]. Osuauumo paxne ca C*
MHOXHMHY OHMX Tauaxa y Kojuma uus (i (X)) Ruseprupa (C*< (o, 1))

H CTBBHMO

Lun(X)——u( ) ran x CK(C)=[o,1]—C*

n=og

Lsup. Un (i) :_;I( me Mo (X) == u(x) kag x C C¥,

n=—~«<o I =00

Tafa fie dpysxuuje p(x) u u(X) uMaru ucre OcodSuHEe Kao M Py HxK-
uuje o(x) u ¢(x}), ako je C* jexma mpedpojusa muoxusa. bufie naxne:

ux)=>o , ?-u__-.(x)zo , 3a 0<x<1;
u(Xe) < u(xg) , 3za: 0£30<X1§1 ’ XQ:X1CK(C*)
| E(XD) _<.E(x1) y, 3a. 0_‘§_.,Kg<}_§1._<_1,

fg () dz :fu,(é) dE *—:J}(E) dz
0 | Y )

Mu hiemo capa jow no r. M. Papojuutiy noxaszaru cnegehin paskan cras:

(ras I. Ako nus gyrkyuja w.(x)) (n=1,2,....) konsep-
wpa ka @ynxuuju y—9¢(X) 2@ cse X unilepsana [a b] usyses
Hajsuwe auke jedne apebpojuse mnoocune C, wada he nus
unsepcHux @yakyuja X, = p.(y) (n =1,2,...) xonsepupaiiiu
unsepcroj ¢pyrkuuju x==uly) ¢ymkuuje y=—=v(x), u ilio sa cse
tuauke uniepsana [0, 1] usyses Hajsuwe jedwny upeﬁpo;uay MHO-
arcuny C*

Aoxas: Harnacumo, na je u(y) musepcHa (ynuxumia, dyuxuuje
¢(X) o xojoj HaM jow HMje HUWTA NO3HATO, WTO OU Ce OJHOCHIO
Ha rpaunudy ¢yHxunjy mmsa {ua(y)). To je momorona q)ymcun)a,
naxne je maoxuaa C' HeKuxX Tayaka NUCKOHTHHYUTETA npeépo;m&xa,

Oznauumo nane ca C, (n=1,2,...) npedpojuse MuONUHE
TauyaKa OUCKOHTHHyTeTe (QyHKUHjE Ma(Y) (n:_l,Z;...).

Tana je muoxuHa
P=C-4+C+C+4----

rakolje npebpojusa.
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Hexa j¢ y Taika “HTEPBHHH (0,1], xoja e npﬂnana MHOMXHHA
"PimysMuMo fiBe TAUKE Xn M Xo, mareppana la,b) wro ucnymasajy

cne,u;eﬁﬂ yCHOB: . X < 1Y) < X7 . (8)
I'IOIHT oy HE’I. pUnana MHOXHHY P, duhe ouurnemmo:
f»{x}<y<an(x ) (9)
533 cpe n, a HCTO 16 TAKQO:
p(x)<y<:0(x”) ako X’ X”CK(C) | (10)
w -Henymwangjy YEIOB: I
X <uy)<x". (11)
“Mu moxemo yﬁefc usabparu Tauke X' u X” Taxo ma Oyne
' X—x'<e | . (12)

rae je € npomﬁomaﬁ 103U THBAH 6po;, nar yHanng
W3 penanyja (10) cneglyje na je

va (X' < y < ¢n{X"'). 3a cBE N >1 (13)
Jlorazafiemo, na ce oparne notwja ma je: _\
X'<un(y)<x". 3a ce n>r (14)

Jep kana 6u w10 Ha mp.: u.(y) >x“, onna 6u n3 (8) m (9)
cnenosano: Y <y |

WTO. Ce.He MOKIANa . ca- AeCHOM CT’p&HOM penaunja (13).
1/13 (11), (12) un (14) cnenyje Ham cTaB, Hamme:

1wy} — ua ()l < e,

1. j. xoneepraunmia. BA3® (U, (¥)> dynkumju u(y) y csuy. TasxaMa
unTepsana (o, 1] KOje Opunaiafy fipe 690;&30; MHOXHHH P. -




JIPYTU OJIEJbAK

[EIHA OIEPALIMJA BE3AHA 3A JIBO-
CTPYKE HU3OBE V. FbEHE OCOBVHE

[Tosuato je na ce onpehenu murerpan, y cmucny Riemann-a, .
jeame y wmuTepsany [a,b] nmedunucane ¢pynxuuje f(x), mobmja kao

I'paHnyba BpPeNHOCT M3pasa
- Zf (x) A xm (15)

| o=1
T. j
jf(z dE—LRBh(f
n=—4=ao
A=0
(n) () (n) ' ' .
[oe CY X, , X, 5...,X ., Tayke uuTepsana [a,b],a
-A(Xgﬂn))#ﬁxg)lﬂxg): p.:]-iQ:"'n'_ii

n rae je N pyxusa najsefier marepsana (x), x{») ).

Y uspasy (15) (x{") nam npepcTasma, nakie jelaH npouspoban
HM3 Tauaka WHTepBama [a,b] koje Mopajy OuTH TakBe ma \ TEXH
Hymu kaga n OGeckomauno pacre a Hu3 (A (x(™)) saBucm op HA32A
X% u wume je nornmyso nedunucan. Mehyrum ako ysmemo nBa
ABOCTPYKa Bu3a Opojera

<apjn>v:1,2,..,,n | . <A0’n>v:1,2,...n
n—1,2,.... n—=1,2,... .
HE3aBUCHA jejad of Ipyror, ¥ (QOopMUpaMO uU3pas

AP (f) zj f(ay o) Ap,n | (16)

=1

TO HaM OH yommrtapa u3pa3 (135), a rpanmua KojOj Texm ALY (B ,
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sohe yf omuTe mpexcrasmaTn onpelenn murerpan ¢ynxumje f(x),
ero fie oBa 3aBUCHTH jour n of #3082 Ay 1 (Dp o).
Py osom pagyrhemo MCIIMTATH jefaH Clielujanad cinyu4aj u3pasa

(16j gy TO Kal je:.
. . 1 I!
.:-. ﬁp’-n'—_‘_ ’ ) 0"_‘——'-11,2;. -:- : .’

. T} HBP333 oOnAMKa ;

Au(f) = - > F(aon) 17
p=1 |

sy fiemo TI'PaBUILY, Kaj ngc*rojﬂ, O3HAYNTH Ca A(f), T, §.

LAn (fy =AM .

n—ua

Qa pBOCTPYKHA HU3 (dy,,) fiemo on cana IIPETI‘IGC‘I’&BHTH Aa npunajga
gnacp ¢, W3Y3eB Hajsuwe jeRay npedpojusy MHOXHHY Tayaka, jep
a0 mro [1€MO NoLHYje BURUTH, TO je NOTpedan M HOBOJbAH yCIOE
na A NOCTOjX 3a CBe Y [a,b] xournnyupane tpynxunje'f()':)'_

spas A(f) y unexy pyxy yonmrapa oznpelenu IHH’I'EI‘[)EIII, HO
MY MOJKEMO YBCCTH aHanorat noj'aM_ 3a Heogpefjeﬁ uHTerpan nocMa-

Tpafbem n3pasa:

a, p=X ﬂgn]ﬂ X

An-(fr X) :%2 f(a,, )= _11;2 f(a_g“))

rme Cy TOpHE CyMe yseTe Ipero OHHX eneMeHTa Ckyna E, xoju

HUCY pehn on X. o | '-
I‘paHH‘IHY BpPE€OHOCT HH3a An(f ’ X) (Il —1 ’ 2, . . ) y KAJL HOCTOjH!

ospauntiemo ca A(l,x), 1. j.:

Aff, x) :LAH (f,x).

n=—0uo

~ Bupumo na “ie:

[IpernocTaBuMo Call‘lla je ¢pyuxuuja f(x) raxsa pa 'Hapa's Af,x)
erauCcTUpa, M HUCIUTAMO Hajipe OCOOMHE TOr U3pasa; MU r'a MOKEMO.
cMaTpaTé Kao jelHy onepanujy CnauHy Heoapgljeﬂom HHTerpany,
npuMerbeHy Ha dynxupjy f(x), u xoja saucm op nmsa {(agw).
Jlaxo ysnbamo ma ona mma ocobuue Harﬁa(H{EHe cnenehum jen-

HauyUHaMa .



12

Aaf,x)=—alA(,x), o | (18) |

A(a+f,x)=av(x )+ A(f, x), | - (19)
A(f, +£,, x) :A(fl,x +A(f2, | (20)

KOje Cy NMOTNYHO aHanore ocodunaMa onpebeﬂor MHTerpana y

KOjUMa & Mpercraslba jefHY KOHCTaHTY, ¢(X) dynkuujy paciiopep.,

wsa @) a f; u fy cy nse ¢yuxuuje 3a xoje Baxm onepaypj,
Af,x).

3a onepauujy A(f,x) paxy up'r-o Tako u cnegehu Hua Hejey .

Hauuge: '

AG, %) <A(f,x), B C3T
lo(x) < A(f, %) <Lo(x), (2
[A(p,x) <Alfo,x)<LA(p,x) (23)

rae cy L u | najseha u najuamwa Bpennocr pyunrnuje f(x) y HHTep_
sany [a,b] a @(x) jenna y narepsany [a,b] HQSHTHBH%WHHQHI&
3a kojy Bawu onepauuju A(p,x).

Hoxaxmnmo jow cnespehinm cras:

Cras II. Heka je daini ]eaau HU3 g unmepaany [a, b} o1,
HUYEHUX qbyukquja

do(x), - v=0,1,2,.

koju y [a,b] @esncu .‘}HUCPDPMHO Ka jeduo_} pyrkuuju 1(x); ak,
dociuoju |

A(fy, x) v=0,1,2,...

ﬁO_QIT;_OjG?’iG u A(f, X), U maaa fe . . -
Lag,=a¢,x :A{L f, x)
g=a ¢ =a0

 Aokas. Vs popuyna (20) u (21) cnemu:
JA(f, ,x)—A(f,., x)|—|A(f, —f,, x)| < A(Jfﬂ_"_ for}, X)
a KaKoO je npeMa NpeTnocTaBuy
]fg(x)ﬁfp.:(x)|<e 32 CBe v, ' >N nm xcCla,b}]
¥ je npema (22) -
Ay, x) — Alfp,, x)| <ev(x)<e 3a eBe v, 0! >N 7 xc:[a b]
ITO HaM ka3yje na‘je Hu3
yHU()OPMHO KOHBEprewTan y umrerpany [a,bl..
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| I{HKO je game | B - |
g —e<f®<bm4e ;@ 0, >N, xcla,b]
1% . ' | .

10 16 gy, %) — €0n(x) < Aulf, %) < Balfy, %)+ €0a(x)

" 0 TexH ‘BecxkoHauHocTu Oufie
p Ka - | |

n—«w

a9 — - 00 < Liu(, %) < Afo,0) + €0 (0

1. J-

Al —Alx)

Lev(x)<<e 3a ¢ >N un xCfa,b}

La¢,n—Lag,x

n=—o == .

e A(f,x):—*LA(fp,x):A(pr,x) |
. | p=a O =0 |

m. j. T. I

[opte jenpaunHe Cy OuMle W3BeleHe NOJ NPETNOCTaBKOM nia
HRUATY f(x) moxemo mpumenuty onepauujy A(f,x); mu fiemo
| 4 rOKaXEMO Jia ce ornepaiyja A(f,x) moxe npumenurm na
cana # ocTpady Knacy ¢ynkuuja, naume Ha cse y [a,b] xoutu=-
iEﬂ;ga:j pyHKLMjE, @ 3ATO femo mokaszatu cnemehn

’ crap 11 AKOHU.3<30,11>:;;113::::T1 Epuﬁa_aa kaacu ¢
. Aue apebpojuse mroocune C, u axo X He Gpuiiada mHO-
Lz C. qiada ce oiepauuja A(f,X) moowe apumenuiiiu na cae
gany [a,b] konmunyupane pynxuuje f(x) u wada je

| na Py

miep
y tiH r , (X) |
Amm:ﬁmmmE
/

Ao webyurix f(x) uma y uniiepsary [a,b] R-unifiepaburar
13800 ouda je taaxobe

A, x) =f(x).¢ (x) -—Jf’(E)V(E) dz.

y ropibuM je Gopmynama ¢(x) ¢ynkunja pacnopena Hu3a (Ao, o) »

4(x) mena pasepcha $yHkuuja, a



. ' -V:]_,Q‘,...n
a<ana<b 19 ...
" Joxas: Jla Gu ropibu CTaB JOKasad, NpUMETMO J1a N3pas
A (f,x) moxémo Hamucaru y obnuKy : o
| | ' Ui (X) Un(}[)
o 1. @ j -y
— — — f o s d
A(f, x) == > —f(af”) = | flna(®)]
_ =1 -0 |
rhe Cy Ia(X), ¥n(X) 1 py(X) y npBoM omemnky Aedunucane QyHKuuje.
I'opmwa jennauusa je ouurnenna, jep je |

- on(x) On(x) ?
Jf(un(f)) dz— f f(P-n (E)
0 ¢==1 0-—1
ITomTo je ua(X) y nureppany (V____l , g)  KOHCTAHTHA M paBHa
a® 1o je 0 .
rn(X) n I'll(K) |
> prn )de= —-f< a) = Ao (£, %).
¢=1 ¢-1

Jlakne, MoXeMO CTaBUTH

Vn (X) ¥n (X)
o (f, X) Jf (ua (2 )dE—ff (Mn E)
¥n(X)

Axo nycruMd na n Texu OeCKOHAYHOCTH, MHTerpall

0 (X)
jf(un(z | - (29
 en(x)
“TeXU - Hy/Id, jep je
' 0 (%) e
qun )d£‘< (Mn (£ dé‘<M 0 (X) — Vn(X)
Vn (X) on (%)

e je M Hajﬁeha BpE:II,HOC’I’ ¢yukunje f (pn(x)) kan XxC[o,1]; M je
OUMIVIENHO KOHAayaH Opoj, jep je ma(£) <b; xaxo, mpema nperno-
cTaBuy, ¢(X) Texu BpegHocTH ¢(X), TO oummienHo uuTerpan (24)
“TeXd HyIH, IaKne je |
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o(x)

A(f X) *—LAn(f x) L Jf(un E))dE

n=ow n=cc 0

Homro je f(x) HDHTHHpraHa pysxnuja a ;u( X) uMa HajBulle
npeOpojUBy MHOXHUHY Tayaka NUCKOHyuTera (Bulu cTas I) 1o je
f(u(x)) R-nurerpadunna, na je maxne!

¢(n) P(n)
L jf (ua () A& jf (u(z)d
n=% {
a oxartie : ¢ (x)

A(f,x) —Jf

Ha uctn 8u naunnom pokasann anMEHOM Franel-ose? gopmyrne:

A, (f: X) = f(X) ¢n (X) -——J‘f‘(E) Va (£) dE:

na xaga f(x) uma R-unrerpadunan usson, nmoctoju iéﬂ,HaqHHa:
Af,%) = £(x) ¢ (x) — J (2 0a(2) A ().

 Tume je ropmu cTas NMOTNYHO JOKa3aH,

Mebyrum wva osaj Haunn Hucmo mcuprnenu cse dlymcume Ha
xoje mMoxemo npumenutn onepauujy A(f,x); wra sume cnepetin
~ CTaB HAM Kasyje ha IOCTOju jensa omuItTuja kjaca Tux QyHKuuja.

Cras IV. Axo je pynxuyuja f(p(x)) y [0,1] R-unitierpubuana,
u axo ce iwmauxe JuckoHiiunyuitdeiia pynkuyuja 1(X) u v(x) He
doknadajy tmada docioju A(f,x), axo wus (@y,.) dpuiada xaacu
¢ usyses jedne upebpojuse MHONCUHE C' |

T, i A(f,x ——Jf )Yd% ako xC K(C)

Aoxas: (Dyﬂaume f(p.n(x)) cy cse R-nnrerpabunue y untep-
Bany [0,1], momrTo cy ua.{X) cremenacre ¢ysxuuje ca KOHAYHUM

t Bumn: C. Arzeld; Rend. Ace. Line. (4) 1 (1885), p. 537. n Memoire Sol.
Bologna (5) 8 (1899/1900), p. 733/5. -

2 ]. Franel: Math. Ann. Bd. 52. (1899) p. 529/31
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‘©&pojem puckonTMayurera (r. j. crenena), Te je m f(u.(x)) crene~
HacTta yHkuuja ca koHnaunuM Opojem muckontunyurera. [Jawne

MOCTOjE jenHayvHe:
“n {x)

(£, x) Jf(un(é )) d

3a CBe BPEMHOCTH N, T. j.:

Pn(xj
L X)—‘L ff (ua(2)) dE = A(f, x)
 p=o n=o 0
Wiy joiu .
Ui (X) ¢ (X)
A(f, x) —L Jf(un E))dz—-L Jf (MalE
p=w n=uw 0

CTEIBHMO caj,

Lf (Ma(Z —~f*(u( ));

n3 npernQCTaB-Ke,' na je f(u(#)) R—nHTérpaéﬁﬂHe U Oa ce IUCKOH=
Tuayuterd ¢yuxuuwja f(x) m ¢(x) He noknanajy, cnenyje ma ce
dyHKUMje

() n f(uE)

mMeljycobHo pasinukyjy caMmo y TaukaMa jeliHe MHOXHHE HYJITe Mepe,
na je npema TOME |

0 (X) ¢ (X)

ff* (£))dE = Jf (£))d&,

- gakie uMaMoO INIpMMEHOM Arz_ela-osor CTapa:

0 (X) |

A, %)== | fu(e) d
X m. j. T. O.
[lpumed6a. V13 osor crasa cneny]e jenno yonmreme crasa !,

HavuMe na je
LA(fn, Xy=—A (Lfn, X)

bes upeiulociiaske da Hus cpymcgufd d.(x) (n=1,2,...) xon-
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sepzupa YHUPOPMHO, CaAMO atco je f (p(x)) R-unterpabunna ‘¢ynk-
Mja, 1 aKo ce II.HCKOHT‘HHYHTETPI ({Jyﬂxuﬂja f(x) n v(x) He MOK/Ia=

najy a rae je L
| fa (

Jepje e

0 (X) | ¢ (X)

L ) =], Jf (1(2)) - J f(u(@) dE

n—=—« {

a npema c*rasy IV je
v (X)

ffm(zndz:A(f,x)

4UME j& TOpHbe Tapbeme IIOKa3aHo,

Fope HedrHuCaHa KIaca (YHKIMjA je OYUTTeaHO Hﬂ]OHHITH]a
nokae roj ynorpedmasamo Riemann-os HHTerpan Ho Tta xnaca
¢yHkumja 3aucu u on dyskumja u(x) 1. j. ¢(x). Mehyrum axo je
¢(X) xoHTHHyHpaua ¢ynkumja u uMa R-narterpabunan masom ¢ (X)
y [a,b] Tana je pyuxuuja f(u(x)) R-unrerpabumna sa cse R-unre-
rpabunue ¢ynxumvje f(x) na pakne y tom cnyuajy ersuctupa A(f, x)
sa cee R-unterpabunue ¢yunxumje f(x).

CrasuMo cag Y rOpHUM CTaBOBUMA x=b. Tana je:

va(b)=1 , A(f,b)=A(f),

u My Moxemo uspehu cnenebu cras: s
CraB V. Ako nus <ay.) idpuidada kaacu ¢ usyses najsuwe
jeony pebpojusy muoMcuHy, Wada umamo:

10 Am:ﬁm@wz
. 0

sa cse pynkuuje f(}{_) 3a Koje. Je c};;y:{xy,uja f(u(x)) R-uniic-
wabuana u wuju ce JucKoHIUHyRiliellu He HoKaaiajy ca duckon-
munyuwewuma pynruujc v(X); |

2V o A{f)y—1(v) —-Jf (E)v(E)dE

3a cse gynxuuje £(X) koju umajy R-niiewpaburaw uasqa;.t

» A = | 1) ple) i

Kapamara: O jemwoj spcru rpammua ' 2
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sa cae R-untiewpabuane gynkuuje f(x), axo ¢(X) uma R-uwnidie-
wabunan 13809 p(X)==r'(x). | |

[Ipuserumo jomr pa ako 6u’ymecro Riemann-osor unrerpana
ynorpebunn Lebesgue-os, morm 6u npommpurn kmacy ¢ymxumja -
Ha Koje ce moxe npumenutu onepaiuja A(f), no To Ham He Onm
BUno O Be/lUKEe KOPUCTH NOWITO CE THUME He YOMNIITaBajy HN3OBH
- <ay,,) 3a xoje ou onepauuja A(f) eraucrmpana, kao wWTO Ha TO MO=
1ephyje cnemehn:

Crae VI. Iloiipebar u dosomarn ycros da nus (a,.) dpuiada
Kaacu ¢ usyses Hajsuuie jeOHe Upebpojuse MHONMCQHe iUauaka, je
da A(f) ewsuciiiupa sa cse y unitiepsany [a,b] kon@iunyupcue
pyrkuuje f(x). |

Aokas: Ycnos je ounrnenno npema craBy V. morpebau; na
On nokasanu na je m JOBO/baH Tpeba moxasaTdv aa yHkUuja pacs
qIOpefia ersucTupa, u3yseB HajsulIe jeaHe npedpojuBe MHOMUHE
ravaka, ako A(f) ersucrupa 3a cBe xonrumympame ¢ynruuje.

- Youumo saro cnenehy xonTunynpany pyukumjy o (x):

__jo—x3za agx<a
_qjﬂ‘.(x)——‘lo i ugxgb

Ilpema npernocrasuu, A(p,) mopa ersucTupaT# 3a cee oC[a,b];

no Franel-osoj ¢opmynu je
b o

An(9,) = pg(b) — J 9. (2) 9a(2) dE = j oa(2) d.

a a

Hawne

L J‘vn () dz = A(g,)

n=—a a

MOpa ersucTHpaTH 3a cBe o uHTepBana [a,b], anm nomro ¢pyHkuuje
¢a(X) (n=1,2,...) vukaga se omamajy y [a,b], To cnemu npema
jemnoM crasy on S. Saks-al ma |

Lou = o

MOpa eraucTHpaTu 3a CBe X uHTepBana (a,Db], usyses Hajsuwe jenue
npedpojuBe MHOXXMHE Tauaka.

1 Taj cras r. S. Saks-a n3 Bapwasge, pije nyGnuxosan, Beh Mu je nuuno
casnmren; MmejyTum wsnocumo osae jenam kpahu pokas.
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Tope nomenyrn Saks-oB cras ruacu:
Axo Hu3 mHTerpana .

F, (x) :pr(é) dz v—0,1,2,...

KOHBEprupa 3a cse X untepsama {a,b], y xome ¢yuxuuje f(x)
(v==0,1,2,....) ue onanajy, Tana he n nmz (fu(x)) KOHBEpTHpaTy
3a CBE X naTepBane [a,b] nsyses najsunie jenue: npeﬁpomﬂe MHO=

JUHE Tauyaka Tora HHTepBana. .

Joxas: Ilpema jennoM crasy og r. Hilberta — YOrMWTeH O
r. Banach-a! moxemo uz mmsa (X)) usBagurTu jeman napuujanau
HI3 KOju kouBeprdapa y [a,b] mnexoj dpynxumjn f1(X); ako masagumo
nasbe U3 NMpeocTanor HU3a JApyru fapluujanad HU3 KOjU KOHBEprupa
y [a,b] nexoj ¢pynxumjn £2(x), n npoayxumo na Taj Haunn Kame,
TO MOKEMO NOCHE jeNHOr KOHAYHOTr unu OeckoHauHor Opoja NoHaB-
Jhatha TE ONepalyje UCHPIUTY CBe ejleMedTe aarora Husa (rpeba
camo aa npu Baljery jeqHOr mapuujanHoOr HU3a YBeK U3BaguUMO MNpBM

enemenar of npeocranor Husa, nuza E,(x))).
Taxo no®usenu napuujanam nuzosu hie jgawne KoHBepruparty

13BeCHUM (YHKIMjaMa
% , ¢=1,2,3,...

Ho wus npernocraske pa ersucrupa u3pas

| Fox) :ffg () dt

nako modujamo cnepehn ums jegnaunua:

ff(” (¥) dz-_:Jf@’ E)dEg=—=------

M3 Kojer, naxk, BUQHAMO, A IOCTOje jemHauuHe
f(_l) (K): f(g)(X): L.

¥ TO NMOowITo (QyHKIHje f("')(x) (v=1,2,3,...) He onazajy, 3a cse
Tauke X uHTepBana [a,b], usyses, HajenuIe, Tauke jenHe npetpojuBe
Mmuoxune; nawie e mnz (X)), na npeda Tome u Hu3 (f,(x)) xou=

! Banach: Sur les opérations dans les ensenables abstraits: Fund. Math.
T. 1lI. p. 173. |
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Beprupary 3a CBe Tauke NHTepBasa [a,b], wmayses HajBulIe OHe,
 kOje mpumanajy jensoj npeOpojuBoj MHOMHMHM'.
| | gI. j. T. I.
[Ipumerumo oB;1e jom na he vam cras VI 6uru seoma norpedan,

na Ou HaWIM KpUTepHjyMe Kaja JaT OBOCTPYKH HU3 {(@p,n) NpH=
maja Ki1acu ¢. -

1 Osaj ce cTaR MoK, nodurn u u3 nocmarpawa G. Pélya; summ Math.
Zeitschrift Bd. 8. (1920}, p. 175. |



TPERU OJIEJbAK

EF3UCTEHLA U U3PAUYHABAFGE ®OYHKIVJE
PACITOPEJIA

VY oBoM Onemky uzsemfiieMO HEKONUKO KpUTepujyMa 3a pacrnos=
snaBame Jla JM jeqaH ABOCTPYKM HuU3 npmnajga kinacu ¢, u mafiemo
‘Hexonmaxo Hayuna nomohy xojux Moxemo y Hajuemhum cmyuajesnma
p3padyHaTu QYHKIUHjy pacmopepa. |

Jenan rawas xpurepujym je mar cnenehinm CTaBOM:

Crap VII. Heka je o(x) jedna y uniiepsany [a,b] xoniiu-
HyupaHa cpymcguja u | ;
p(x )>0 xaa x [a,b];

iopeban u 0080bAH YCAOB 3{1 Hus upuuaaa KAGQcu 0 je da
O (x) = A(p,X)
etsuciiupa sa cge X uniuepsaaa [a,b], u wada je
® (x)

dz
CP[W (&)1

o (%) =

10e je y(X) unBepcHa gyHxuuja, cpymcy,u]e CD( ).

Aoxas: a je ycnoB norpedan cnenyje u3 crasa III Jla 6u
joIm NOKA3wld XA je OH M JoBOmaH, Tpeba Ha NOKAKEMO Aa M3
ersucredupje @ (x) crnenyje ersucrenumja ¢yuxumje ¢(x). Cra-
BUMO 3aTO B

ojiakie BUAUMO Ia je d?n(x) jemHa MOHOTOHQ CTeleHacTa tﬁyHHuHia
KOja y Taukama
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agl) ) -{)m1:21'3:"'1 I

HMMa CKOKOBE AYyXHHE .

f

L o (a(n
E(p(ag)) 9:*1121""111;

npema Tome fhe mwena uneepcHa ¢yukumja ¥, (x) Onru raxohe cre-
neHacTa ¢yHkumja, xoja He onana y untepsany [ob®™], rpe je

a 1 n. n
-b§-3:32¢(ag>)
p—=1

N KOja y TaykaMa

b(n):’_ E:q)(a(n) 0’20,1,2,-»*,-11—-—1,
pwl
UMA CKOBE LOY)XXKHE
ag.lil_.__agl) . :.—._-0,1,2,..‘1'_1.—-.1,

Bunuuo naxne pa je

®_(x) a-gﬂ:‘;x b‘(,“) aE,“)Ex | ag,“) <x
Pl e
olya(8)] - @{ya(Z)] ' (P(ag’)) -/ n’
0 | =1} (n) o=1 o=1
p-—n—u-
™) ®, (1)

X ”f NG

Kaxo je mpeMa NpeTnocTaBLM

Ld)_.,(x)zz(b(x) 3a CBe _Xc[a’b]

Il ===

1o he npema crasy 1. u

L‘Pn(X)=“’(X)
ersucTUpaTH 3a cse X murepsana [0, ®(b)], usyses najsume jénﬂy
npeSpojusy Muoxuay u WV(x) he 6uru nusepcra ¢pynruuja ox d(x).
QOpapge n npema npernocTraeiu cnenyje na je $yunxnuja
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1
| Qly(x)]
xonauysa u R-unrerpabwma y [0, ®(b)], na je naxne npema Arzela-
_OBOM CTaBYy | | ¢n(:':() O (x) |
];‘ -[m[lun £)] Jq}[w (2)]

IQP je - | CD(x)

[ J e | _

) m[wn(E)J

n=%  @p(x)

a TMMe CMO Jokasanmu ga ¢(X) ersmcrupa 3a cBe X uHrepsana [a,b],

M Ja je
¢ (x)

dz
. oly(:))’

u. j. T. 1,
[lpumerumo jow, nysrpenm, ma ce 3a ¢gyHxkumjy @(X) He mMopa
APeTNOCTaBuTH Ha Oyfae KOHTHHyWpaHa jep «ao WTO M3 JoKasa
BHAMMO MOXeMO 3a @(X) y3eTH M ONITHje NpeTnoCTaBKe. |
Kao wmro Bumumo, ropiw¥ CTas 3axTeBa NO3HaBame (yHKUUjE
®(X) y cBuM TavkKama uﬂr'epBana (a,b], T.j:, ako cmemo nma ce
TaKO H3pasuMo, CTaB 3axTesBa ienﬂy MHOXHWHY YCJIOBa uHja je. moh
papua wmolin kourennyma (puissance du continu). Mehyrum na
ocHoBy craBa VI, MoxeMO wu3BecTH jelaH CTaB 3a erauCTEHLEY
¢yuxuuje ¢(X) Koju 3axTesa caMoO jeAHYy npeOpOjUBY MHOXURY
yCnoBpa, M KOju je npeMa TOMe 3a NpUMeHY MHOrO MONeCHU|U.
Crag VIII. Hexa je daiu ]eaaH Hu3 y unidepsaay [a,b] xon-
dunyupanux pynkuuja. |

{po(XP vio,l,Q....

{iaksux 0a domohy Husa

:ch.nq}v(x) , B=—0,1,2,...

¢ =1

0::0.,1,2,...,n
10e cy Cpu 619

aipokenmupaiiu cse y [a,b] keniliunyuparne pynxuyuje; dodipebar
u doso.baH ycaos da Hus {3y, Gpuidada kracu ¢, usyses Hajsuule,
jedne apebpojuse muomcune Wauaxa, je Oa

) KOHCUQHULHE, MOMHCEMO YHUPDOPMHO
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A (wy) ¢v=—0,1,2,...

-ezaucwupa sa cse upupodHe Gpojese ¢.
- Ms crara V. BuguMo fa je oBaj ycnos norpedaH, u3 CTaBoBa
H n VI. nak, ga je on u mosBospaH. . f
Creunjanan cnpqa;em ropmera Crasa cy Ka,u yMec:‘ro we (X)
CTaBumo: XY unu smaox M COSaVX
jep npema Weierstass-osom cTaBy nomohy ropibux (PyHKUHMja MOXKEMO
yHIQOPMHO aNPOKCHMUPATH CBE Y MHTepBaly |a, b] xoHTMHYyHpaHe
ci)ymcun]e na Taj Haune Moxemo mspefin cnenmehn:

Cras IX. [Toimpeban u dosovan ycaos da Hua {ay, 11) iipuzada
kaacu ¢ usyses Hajsule jedue iipebpojuse MHOdICUHe UWauaka, je
da uspasu

A(z*) nmu A(sinvak) u A(cosvag), v=0,1,2, -

ewauciuupajy sa cee apupolHe bpojese ¢

Hasenusmo canma jom Hekonuko HauyuHa 3a U3pauyHaBarbe QyHK=
nuje pacnopena ¢ (X). |

1° /lpsu mauun cnenu m3 came J:l,etimﬂﬂuu]e, T. j. ti)@pmnpa&.em
(I])fHKHH]& I.(X) 1 U3pauyHaBabeM numeca:

L"" X)),

n

n=—iaw
HajopocTuju nus Ha Koju MOXEMO TPMMEHATH Taj HAYMH je:

e v=1,2,....
Y on n—=1,2,....,
U 3a mera modujaMo:

dy

r.(x)==[nx]! sa xcC[o,1]

o (x) = L rnl(:i) o L [nnx] . X:"

n—co

NaKjie

Opasge noujaMo noszHaTy jeRHauMHY :

L Si(7)5—)ree
n=w =1 0

‘KOja Baxku 3a cse R-unrerpabunue ¢ysxuuje f(x).

1 Klspas [a] npercrasma Ha]BEhH 1eo 6poj .c_qng'{f{aﬁ_ y Opojy a.
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| Jemua ppyra spcTa HH3OBA €Y OHM HHBOBH KOjui . MMajy CaMmo
je gy Tauky rOMUNama (Hatifungspunk). 3a. BUX - je OUMIIIENHO
¢dyHKIMjA pacnc)pep;a paBHa HyJH aaz.ECBe_L_BPQH‘HOCTH o X.Koje Jexe
[leBO OJI TAayke rOMHIama, a jeduHuuM. 3a CBe BPEJHOCTH X KOje
le)ke IeCHO Of e Y CaMoj Tadld rOMUNHEbd OHA MOXKe OUTH U
IHEORPEbéHa. Axo naxne nus {(a,, MMa caMO Tayky @ 3a TAuKy

romunama, Taga je -
fo 3a x T a

‘1 3a X>a

L—Zf (a0,m) = £(a),

U-—-l

¢(x) ==

na je mpeMa ToMe

jeﬂﬁaqﬂua’xojg_ BaXM 3a H(:Be @yﬂguﬁje f(x) xoje cy I{OI}THHYHPBHCL
y Tauu¢ a. \

MebyTum mma HusoBa koju uMajy 6€CI{0H3‘IHG MHOI‘O Tauaka
roMunatha a mbuxosa QYyHKUHja pacnopefa WAk HMa ropmd oOMuK.
Tako cy na np. 3a uma |

lg._p_ v=12,---n 151*1
lgn> n=1,2,--- = lg1 7 "
cee Tauke uHTepBana [0,1] rake romunama, a pyHklUuja pacnopena
puma OBNHK

\v.(.x)—‘—1 03 0<x<1
1 za x=1

jep Je

;o n« nx

In (X ) =[n*] u v¢(x) —_L[ = { —

n

I'l——':ﬂ

na je maxne | . |
1 (Ef_"_)m
L_Z.f on) == (-

Ta jenmauumna Taxobe Baxu 3a cse tﬁyﬂxume f(x) xoje cy
KOHTUHyupane y Tauyuu 1. o .

20 Jlpyru naunn oppebuBama ¢yuxuuje pacnopena naje Ham
craB IX. Ako cy-Ham Ha uMe MO3HATE KONUYUHE f

A(Ep)"‘ _Zap, ——Mi’ v—o0,1,2,--

=% p=1
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n3.crasa 1X. cnenyje ma je ¢ynknuja ¢{x) onpehena mo Ha jemny
npeGpojuBy MHOXHMEY Tayaka, HO U3 crasa V. cneayje, na je

b
’r b+t —M,
¢ B R — PR —_ R
ﬁ,(z)z dz = T3 -M, .. ¢=0,1,2,

a

T. j. nosHasareM konuumHa M, smamo u momentTe M, ¢ynxupje
v(x). [losnaro je mak ma je jemua ¢ydxumja nornyHo oxpeliena no
Ha jenHy MHOXWHY HYJITE Mepe, ako Cy HaTH Ienn Momentml.
[lomto je y namem cunyuajy ¢(x) Monorona ¢yHkumja TO je ona
crojuMm MomenTuMa onpehena mo Ha jemHy npeSpojuBy MHOXHHY
Tayaka, TO ce noxnana u ca crasoM [X. Mebytum y onmrem ce
Cly4ajy He MOXe W3pauyyHaTu feaHa QyHKUUja Kal Cy AAaTU HEeHH
MOMEHTH M ropike HaM nocMarpPame Moxe ONTH KOPHCHO CaMmMoO Yy
HEKHM CrielMjarTHiM ClyvajeBuMa.
Tako ua np. ako mocmarpamo HH3

. sinv o v:'l,Qi..,n-H’m COsS¢H
< >n:1,2,... ’ < | >

[§
Tana, ako npeTHOCTaBHMO na je - jelaH WpalMOHAaNaH 6po;, noO=

6ujamo?
21 2: \ZhF1
smve coS ¢ 6)
L 2( L n

1,2,...
1,2, ..

H H

1 1 e (2K) 1 Qk]
L 2 smve) -LE—Z(COSVB) “*sz(k!):a‘_@?( K
n = n=mx y=1

a-KaKo Cy. -':.gam.»n@aua'rn HHTerpamm

41
f x*k 1 (21{)
= dx=-— |
)1 — x> 2<% \ k
—1
-4+
x2k+1
o | J.ﬂvl__xzdxzo,

T

TO BUAMMO npema craBy V. 3° na cy xonuuuse

1 Buau: M. Lerch, Acta Math. Bd. 27. p 345-347; 1903. E. Phragmén,
Acta Math. Bd, 28. p. 360-364; 1904.

2 Bugu Schlémilzh. compendium I p. 261 (1871).
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17 1 {2k ,
Mzkﬂ'z_ﬂg(k) y M3k+1:0

momenTH $ynxumje p(x)==¢'(x), ma gaxne cirenyje u3 FOpINX
yHTerpana jaa je 1 o

Taxo nofujaMo KOHAYHO

L1 Zf(smae —+L Zf (cos ¥ B) — — ! Jf _E)Vl

n=3ao p—-l n—2x

a ropia jeaHauM#a Baxu 3a cse y murepsany [—1,-~1] R-unre-
rpabunne ¢yuxnuje f(x). .

s ropmer nocuaTpama BUAUMO [a HU30BH (Sin¢ 8) u (COS¢6)
uMajy McTy QYyHKUMjy pacnoopeja xao W KOpeHu OpTOlOHATHHX
[IONMHOMa, Ha ume!

™ :
| . ' — —— < arc Sin X -
(%) — 1 , arcsinx_ , arccosX 2 2
2 T x ' o <arccosx<m’

lopwy jenumauuny MOXeMO joul HanucaTd y OOMUKY

' 3
L Zf(cosve)—%j (coseé

n—--:n g

HO Kako je JyHxuuja
| Q(x) =1 (cosox)

nepuoOAMYNa ca NEpPUOAOM

TO BUAMMO Iia jeadaumua

BaXcd 3a cBe nepuopnune ¢yaxuuje Q(X) Koje ce MOry Hammcary
y ropmeM ofnmxy u u@ja je nepuonsa 2w HpauMOHanHa.

[opme jennaumne MOTY ce NOOHTHM HA JpYra HAYdH M3 I0-
cmarpama rr, G. Szégo-a u H. Weyl-a.

1 Bugu: G. Szego: L e 4.
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3° Cras IX. kasyje Taxobe na, xam cy nossaTe KonuunHe

A[COS [0 (25 —t:“ja— b)ﬂ.:l] _ a:;';

| (32—a—D ,' -
2 : A(Sin [V( zb——_a )Tr]);‘: ¢

v =0,1,2, -

$ysaxumja pacropena ¢(X) je normnyno oppeljera 1o Ha npedpojuBy
muoxudy Ttadaka. Ho wma crasa V. Buguvo jma nomohy xonuunna
a; n by smamo m Fourier-ope xoncraute ¢ynaxuuje ¢(x), jep je

i

ja(é)cbs[vﬁ'(é_aﬁb)}dzz b—a b :bﬁa-ao

b—a o | R 2

Kako je mak mosnaro pma ce cBaka (QyHKUHja OrpaHuYeHe
papujammje (4 variation bornée) moxe passurm y KouBepreHTad
Fourier-os pen!, u moumrro je ¢(X) monorona ¢ynxuuja, 10 fie men
Fourler-oB pen xousepruparty, na godujamo.

v(x—l—o)—Q}—v(x—o)::;ao_l_z[apcospn(Qx a b)I
o=1

b—a
n{2x —a—Db)
b—a '

| '—l_bpSin'(/'

Koju HaMm pepn ojpehyje ¢yHrumjy pacropeja y HJaToM HHTeppany
fa,b]. |
4° Hanomenumo jom cnenmehu cras koju moxxe OUTH Yy HEKUM
crnydajeBUMa KOPUCTAH 3a u3pavyyHasarme (yHKIUje pacnopena: |
Cras X. Hexa je o(X) y uniliepsaay [a,b] mouoiuoro
‘paciigha ¢yrkuuja xoja uma jedan kouilunyupan u3sod @' (X);
c;bop;»;upajmo_ us Husa {agp,,) HU3

(Do) = (@ (a3

-1 panm Ha np.:Whittaker and Watson: Modern Analysis: Cambidge.
Unpiv. Press. lIl ed. 1920. p. 165.
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iada, axo je gynkuuja paciopeda nusa {by,.) pasHa vy(X), @pyHk-
yuja paciopeda Husa @p,n) je va(Xj== v (p(x)). |

| AJokas. Hexa je f(x) jemna ¢ynxumja xoja y wuuwteppany
[@(a), p(b)] uma R-unterpadunan ussopn; xan na ¢ysrumjy flo(x)]
npuMeHeMo Omnepauyjy (A)[f(cp)] rae uHpexce (a) mcnonm A 3uauu na

ce onepalyja ONHOCH Ha HM3 {(dp.y.), HoOujaMo:

b . ;
Q)H(QJ)] :f['ip(b)]—*ﬁ'[@(i)]' @'(£). valE) dE.

[lpumenemonn cama na ¢yurxuujy f(x) onepaunjy A(f) xoja ce
opuocu Ha Hu3 by ) To je (b)

P (b)
(ﬁ)(f):f[@(b)] —"jf’(f)- op (£) dE.
- Axo cana usBpmMMO Y TOM HHTeTpaly CMeHy
Z={n)
nodujamo | N
Al =Ha b))~ | Fo@.¢'(0). wlpE)ds
@rOJETAC  Ali(e)==AlD),
} ' @ (5)
TO je

b

A

Jrlo@ e @@ di=|rlo@10 @ wla@]ds,
jenHauuMua koja Baxu 3a cBe R-unrerpabunune ¢pyuxuuje f'(x). Cra-
BUMO nakne ymecro dyuxupje f'(x) cnenehy:

v (1 3a o<x<La

f.(x)_ﬁ{o . 0<x<b

TO pobujamMo
- a a

[ '(2). u(E) d ':fcp’(z). w[o(5)] dE

U3 KOje cnenwu:
va(X)=l@(x)],

jelHaYMHA KOja BaXu 3a cBe X unTepsana [a,b] mo Ha jenny npe-
SpojuBYy MHOXUHY Tayaxa.



UETBPTU OJIEIBAK

CIYUAJ KAJIA CY BIIEMEHTH JIBOCTPYKOT' HVM3A
BECKPAJHO BEJIMKU

Y nocanameM H3naramy CMO NPETHOCTABUIY a CY CBU €TeMeHTH
IBOCTPYKOT HM3a {dp,,) koHauuu Opojesu; osne fiemo jom yxparko
UCIUTATHU CIy4Yaj, Kaj jenaH u3pecaH Opoj THAX elneMeHaTra, WiId CBH,
nocrajy 6eckpajHo 8eauxu, a ‘TaxkaB fieMo HHM3 Of caja YKpaTKoO

os3daunT ca Oy ).
Ilpernocrasumo 3aro, nma ce cBu enemeHTH ABOCTPYKOr HH3a

g —=1,2,---,n
Gy
—1,2, ...
Hanase y WUHTepBany [a,o] rpe je a > o.
| Ako ce, gaxkne, X Hamasu y uHTeppany [a, oo], BunuMoO na

ce aedunniyja 3a GyHKUHjY pacnopelna ropmer Hu3a He Mema, T. |
Ia je Rara M3pa3oM

- bp’ugx

r.(xj
=", nnw=21
Y=o

n—od

l

xoju jy MeduHmme 3a CBe Tayke maTepBana [a, ®}, m Tama je
¢(a) — o, ¢0{w):==1,

Ha unern naunmn BMauMo na CBM CTaBOBM KO CYy BaKWIN 3a
onepauujy A(f,x) xama cy enemedTn Husa {(a,,) KOHAYHH, Baxe M
y OBOM Clyuajy, HAaKie uMamo

¢ {x) |
A, =|iu(0) d - 1)
0
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MIIH
Af,x) =— f{x) .0 ( -wa*(z " (2)

{11
X

A(f,x)=1f(®) p(5)d% | (

L
"

1of, UCTUM npe‘mocraﬂxama 3a (i)ynmume f(x) nu ¢(x) xao U y cTaBo-=

pama [T u IV, |

s ropmux jensauusa BAOuMO Aa onepaudjy A (f) noBujamo,
kag y BuMa nycruMo ga X Seckpajuo pacre. Oiepauuja A (f) fe
HaKrne WMaTH CMHCNA, ako JeCHe CTpaHe ropmux oOpasapa 3a

X == Q0 HUMajy CMHCHa.
Onasge sBugumo pa fie u cras V nornysHo Baxuru u 3a

crnydaj xapm Cy enemMedTH HU3a (dp,n» OECKPajHO BENUKH, HO Y HeMy
TpeBa HapoumTo HarmacuTy Ha ¢yukuuja f(x) mopa ocraTm xonauna
y nenom OeckpajHoM uHTepsany [a, ).

[Ipumerumo jour oBae ma omnepauuja A(f) Moxe y wussecHmm
ClyyajeBuMa MOCTOjaTH U Kafl (pyHruuja beckpajHo paciie; JOBOIBHO
je 3aTo, xao mro cMo Beh peknw, na mecHa crpaHa jenHe OX jegHa=
quua (1), (2), unn (3) nMa cmucna. | |

[Torpaxmumo Hexonuko ycnosa xoje Mopa 3agoBO/baBaTi PyHK=
unja f(x) ma ma A(f) ersucrupa. Ilpernocrasumo mpum Tom na f(x)
MMa jemaH M3BOA, M Ja OHa, kxad je X >N pacTe MOHOTOHO Yy
OeCKpajHOCT.

IowTo je

f(x)—1f(a) :jf’(z)dé
TO MOXeMO nucaTu jesgasuy (2) y. odnuky
AG )= (@) —F[1— v(0)]+ [ (@1 — e(e)]dz

[Tokaxumo capma Hajope fma, ako ropM MHTErpat 3a X= o
ersucTupa, eraucrupalie u rpasuua

Lf (xH 1—¢(x}].

‘OshayumMoe 3aTo ca h ¥ n’ jasa npoussorHa Opoja
P
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N<n<n

Tana nmamo, nowro 1 —¢(X) MOoHOTOHO onapa, a f(x) 3a x> N
MOHOTOHO pacTte: .

jf’(é)'[l —v(E)IdE>[1— v(n’)]ff'(z) ds = [1—e(a)][f(n") —f(n)],

um jouw L | o
(1 — V.(ﬂ")] f(n"') — {1 —vo@)]f(n} > {1 —¢(n’}] f(f‘f} — {1 —¢(n}] f{n)
nakmne . . | | | |

[ — o(n)]fn) — [1 — o(n)] f(n) <

<J.f‘(E)[1 — V(E)jdz <€, 3a | N<n<n'

Opasne cnegy, MOWTO Cy N 4 I npomBomHn npeMa OCHOBHOM
Cauchy-jesom npasBuny, nma

Lf(x [1 — v(x)]

X—u

MOpa eraucTupaTH.
I[Ipema Tome, nosorsHO je ma Haljemo ycnose xoje Mopa 3ano-
posbutu QyHkuvja f(x) ma wuarerpan

e

. J () [1 —v(8)]dE

0

ermc*mpa, jep he y TOMe cnyuajy ersuctuparu u A(f).
Jeman rTakas ycnos rnacu:
Ako dociiioju jedna iwmaxea uosutius+a ¢pyrkuuja ©(X) aa

dx
(%)

uma cmucaa, u 0a uspas

' lf(x)].[1 — ¢(x)] (4)

ocTaje konauaH 3a cse X >N, taga fie u A(f) umarz cmucna.
Jaucra, U3 ropmer ycnosa crenu Aa noc*x’o;u jenas KoHavad
6po; A raxas, na je
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QU®I-[1—¢®]<A  sa cse x>N

nian

| A - | .
1— - -
. Q(X)<cp_[f(x)] 3a cBe x?N
,z:[afme je | |
ff (£) - [1——0( 1ds < A NG dr = A _@E_

qa[f( )] Q(E)’
E(N)

na je Aaxje IpeMa IpernocTaBuu

j[f’(z)-[l-_a(z)]dz <A< e
g _
3a nosomuo pemakxe N, a Tume je ropme TBpheme Hokasawuo.

Y cnyuajy Aa nocroju jemma (3a X > N) monorona ¢ysxuuja
@ (x) ca rope masemeHuM OCOOMHAMA, JIAKO yﬁnbamo na je

Licott—en=o

na je Jake 3a Taj Ciayuaj

Al) =1(a) +ff(5)[1-— ¢(z)]dz.

Axo. yamemo ymecTo @(X) crenujanne dyHKUMje Ka0 HA =np.
o(X) =x"1t€, umu ¢ (x) = x[lgx]! +¢ n T I

nodujaMo ycnose oOnuka:
Axo nocroju jenHo Taxkse € >0, Jia HU3pa3n

@ e ()] B
() [Ig F )T+ [1—0 (x)] (6)

ocTajy KoHauHu 3a cse X, Tana u A(f) mma cmucna.

- Tope nasenenn ycnoeu, HapaBHO, HUCY JIOBOJbHM 34 €I3UCTEH=
unjy onepauuje A(f), xam f(x) pacre Oeckomauuo ca X, HO H3
ycnosa (5) supumo Beli pa noctoje TakBu HUIOBH ,ua onepaun)a

A (f) npumerena Ha QyHKIHjY

- f(x) =xk
yBek mocroju, Ma kako senuxo Suno k. Taxem cy ma np. HusoBnm
KOji uMajy 3a QyHKIWjy pacnopena

v(x)=1—e".

Hapamara: O jensioj BpcTH rpaHnMna

i
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Ho npuMernmo jom [a MMa M TAKBMX HH30Ba, Ia onepauuja
A(f) uukana He Moxe eraucrupard, ako ¢ynxummja f(x) ca x Gec-
kpajuo pacre. Taxsu cy na nmp. susosy (Dy.), uuju Cy eneMeHTH
nuckperno pacnopelenn y [a,00] (T.j. y cBakoM koHAYHOM HHTEp-
Bany («,f) Hanas ce xoHadaH OpOj eneMeHaTa [ATOr HHU3a) WIN
jowr omurMje, Kanm je |

3a CBe KOHauuwe uHTepBane (a,B), a roe je Na',B Opoj enemenarta
aunza (b, o) xoju nexe y udrepsany (o,p).
Kao wro sugumo y oba cnyuaja oprosapa (yuxumja pacro=

pera odnuka
| . [0 3a a< X< %

¢ (X) 11 ” X = 00

1 nako ce Mowemo ysepuTn ma y Tom cnyuajy A(f) mehe nHuxan
umaru cmucna ako ¢yaxnuja f(x) Seckoajuo pacre ca X.

1o ce Thue ycnosa 3a eraucTenlujy ¢yHkugje pacnopena
jemuor martor nmuaa by o), sugumo ga crasoBn VI m VII ocrajy
HempoMewenn u 3a Takse Husose. Ha ncru hie maunu n cras VIII
OCTaTU HENpOMeHeH, ako ce mnomoliy Husa {y, (X)) Mory yHudopmHO
afpoxcuMupaTy cBe y HMHTepBany |a, ] KOHTMHyupaHe M KOHAYHE
dyHarumje.. | | |

Mefjyrum ce cras IX y onmrem cnyuajy Bumme He MOXe
npuvenuT Ha Husose (b ) M TO 3aro wTO: |

19 nomohy tj)yﬂmujé sin¢vaX 1 COSY0X, HE MOXKEMO AlPOKCH=
MUpaTit CBe Yy HHTeBary [a, o] KOHTHHYHDaHe U KOHauyHe QYHKIuje.

29 wuspasm A(2°)(v==0,1,2,---) 3a jemaH mpousBObLAH HU3
(b, .Y Hemopajy mocrojaTn; mehyTum Mmoxemo pmokasaru crnepehu
aHATIOraH: o |

Cras XI. Axo cy eaemeniuu nusa <by, .) csu sehu od a > o,
U aKo etuciupajy c8u u3pasu

A(E_p)‘ (0301'1!2:”')

iada ke idociiojaiiu u ¢yHryuja paciopeda docmalipaHor HU3Q,
usyses Hajsuwe jedny dpcbpojusy MHOMCUHY Ula4axa.
Jla 6u ropmu cras ackasanm Tpeda  caMoO Ha JOKkaxeMmo, Na
ce cBaka y uHTepBany [a,] konTunynpana ¢yxumja F(x) wmosxe
| | . | |
YHUPOPMHO anpoxcumupaTH NOMOofily HONMHOMA oOf = T obnuka

| X |
pv(“;], rae je P, (z) nonrunom no z.
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Taj nokas cnenyje nupexrno us Weierstrass-osor crasa xoju
HaM Kasyje na ceary y unrepsany [o, 8] xonTudyupany ¢ynxuujy f(x)
MOXeMO yHuPOpMHO ampoxcumuapatTu nomohy mnonaHoMa py(X), T. j.

- Ex) —pe(x)] <€, sa V_>N, N oa<X<P

Crasumo ] ]
- | —a . — 0
—=p— y T. ). Y=—ad ——
. EPTATy S Y TR
10 modujamo
‘f(ﬁ a ) po(ﬁ a )<e, 3a v >N
o Y | y a<y< @
| | | » 1
R&I{O ie 'h _ Py (B a_B y‘a] — pp (—5}—]

1
jenaH MOMMHOM OX ?, a

 aa |

f@—ai )*FW)
y |

jeqHa y WHTepBa1y [a oo] npomBon;Ha 1 kOHauHa OQYHKLUja, TO je

Hakie

ro-nf2) <

# TuMe CMO J[OKasalu Ja Ce CBaka y uHTepBany [a, o] KOHTHU-
Oyapana m orpaHayena ¢yurudja {(Xx) moxe yHudOpMHO anporcH~

1

mupatu nomohy nonnnoma o > UAME je M ropibu CTaB JOKasaH.



[IETV OJIEIbAK
NPUMEHE

I. 0 pexny rpaumnamMa Besame 3a mpocre Opojese.

Kao npey npumeny nanpen mspenennx pesynrara, sasemheno

Heke npolneMe, KOju Cy y Be3u ca paclopenoM NpocTHX Opojesa.

Heka cy sarto | -

| Do, v=1,2,3,...
y3acTOnHn npocra Opojesd, T. j.

1,2,3,5,7,11,13,17, ...

1 ozHauumo ca m(n) 6poj npoctux Bpojesa koju Hucy sefin ox n.
Hocuarpajmo msocTpyxu nus

Po 021:213:---;’“’(“)
<‘ﬁ‘> n=1,2,3,...
4Hju C€ CBU €NeMeHTH OueBuaHO Hanasze usmehy o m 1.

loprn nBOCTpYKM HM3 Hecnmajga y paHuje mocMaTpaHe HI3OBE,
jep muoxmna E, enemenara n-ror pepa He campxu n Hero (n)
efeMeHara.

Anu uuje Tewko ysumeTm, Ja Ce ropka NOCMATpama MOTY
OPUMEHUTH M Ha OBAKBEe HH30BE, aKO CaMO Ha M3BeCHUM MecTyMa
cMeHeMo It ca m(n).

- Tako je Ppyuxunja pacnopena ropmwer Hm3a fleuHncana H3pasom

0(x) = ]_"'“(X) xClo,1]

m (n)
Ine je
| &.{x
n = P,<nx
rn(x) = 1 = l1=mn(x) , xcl[o,1].
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Jlakne je

0{X) = LH(HX)_ , XC [0; 1].

[loznato je, mehyrum, ma je

Tr('X) Li(x) - l;x
IaKkne je
7t lg(nx)
L LX [gn
T. N "
v (X)=

[Tocmarpajmo capm uspas

w{n)

| H(H)Zf(pp)

TO BUAUMO, NpeMa Hpebammem, fla ra MOXeMO Hanucard y odonuxy

J-f[un(f ]dE

roe je ,un(E) VHBEpCHa d)yHRuH]a pyHKUMje

(n)
m(n)

13 yera, IpeMa FOPHUM NOCMATpamy cne,uyje 06paaau

Vn(E) ==

7 {n)

Ln(n) Zf(Pv) Jﬂz)dz | (1).

n«——m

KOJH BaXxu ;Larme, 3a cBe R HHTerpaénnHe (}))rmtume f(x).
Kao [OCTeNuILy 13 roper obpacua MOXeMO H3BECTH acuM-

,n‘ro*rcrce n3pase 3a o
h<a |
| E' 3a A> — 1,

Kal je N Beoma BeNK, M I7e Cy cyMe yae're pexo CBUX npocmx
OpojeBa p Koju HECY efin on n.
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Targo nodujamo, Kaj CTaBUMO.
(X) = X" , A>—1

13pas Z )\-!—l m(n) , ?t>“'“ 1_;
a Kal CTaBHUMO f(x) — ng
- p<n |
- u3pas Zlgp»(lgn——-1)11(n)-~1g:"h:--rr(n)'_‘—-n
MTO €€ Claxe ca MO3HATUM pe3ylraraMa M3 TeopHje NpOCTHX
Opojea.
- Ha ncry Haumn mosxemo u3 oépacua (1)) noBuTk
p=En
Dlgpt-dgn - m(n)-n dgn* 1,1 >—1 (2)

Ho ropwy ¢opmyny nobmjaMo U U3 rocMarpama Husa
gpn v =1,2,...,7(n)
lgn>n =1,2,....
yuja je PyHKIMja pacnopena aara HU3pasoM
m(n)  fo sao<x<1
s e (n1) —'11 , X=1;

n=—=w

- (X)) =

na ce gakne gonasu Ao obpacua

 w(n)

Ig po __
]--'*rr(n)Z (1gn) Hh,

n::ﬂ

KOjH BaXm 3a cBe ¢QyHKIUje KOje Cy KOHTUHyupane y Taunm 1.

Yaepumn f(x) = L oA> 1,

noduja ce | obpasan (2).

I1. Merpa:rupame 001acTH KOHBePreguje jellHe OMILTe Kaace PeIoBa
 NOUHHOMA. - |

Kao apyry npumeny npebammmnx nocmarpama ucnnrusahemo
oBle oDONnacT KOHBEpreHIdje pefoBa NONMHOMa OONMKa:

o

f(z) = ) a,Py(2) . Y

=0

‘rae cy Pu(z), (n=0,1,2,...) nonuuomn n-ror crenesa T.j.
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Puz)= > Couz® , n=0,1,2,... (2
V=0 . .
M 4uju Cy KOpeHu }i;,n_(v-_:- 1,2,...,0) CBU peanHH M TaKOBM 1a

a3 () NpHNaZa KIacu ¢ ¥3y3es Hajsulle jenHy NpeOpOjUBY MHO=
KUHY Tayvaka. | |
Opo hemo ucouTUBame pasfenvuTu y HABa Jelia, npeMa ToMme,

Janu Cy CBU KOpeHu Ao (v =1,2,...,n; n= 1,2,...) xoHauHwu
Wil He |
1-8u deo. Hpernocraauhemo nakne na cy CBH KOpeHN
v==-1,2,....n,

Ao > 1,2,

natux nonnnoMa {2) xonaunu; Taga he yBex nocrojaTu jefaH koHadau
unTepsan [a,b] y kojeMy ce ouu Mopajy nanasurd, T. j. |

¢ :1,2', PR ¢

n=1,2,

3a uus Oy, he makne mocTojaTu jemua y uurepsany [a,b] nedu-
nucana (QyHKIUja pacnopena A(X) u TO 3a CBe Tauke TOra UHTEp=
Bana M3y3eB y TaykaMa JUCKOHTHMHyUTera. .

[lpernocrasumo oBge jom, Ja je xoeduiujesar of z* mnonmu-
HoMa P,(z) pasaH jemuaunmy T. ] na je | |

=1
Ta MpeTMOCTaBKA CBAKAKO He yTHYE Ha TeHEPAIHOCT npoBnema, )ep
y cnyuajy Kaj je Cnn1 MOXemMO crasaT# .

L P.(z) = Qu(@)

n,n

a<hon<b 3a cse

~ancnn=b "

n Tapa yMecTo pena (1) nodnjamo pen,

z) = 2 by Qo (2)
=0 -

rge je koedunujcHar on Z® NoaMHOMA Q.(z) paBan jepuauuM.
[Toxaxxumo cap Hajnpe ma fie mop ropmuM npernocTaBkaMa Hus

GF@y  n=o0,1,2,

Texxurn jenHoj ompeljedoj rpanunu p(z), 1. |

p(z) =] VPul2), B €

KOja Mopa 3aBuMCHTH On Z.
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ITowro je cn_nﬂl TO MOXEMO CTaBUTH

=1 Ta—0
na je paxie -

lg [Pa(z)] = Z’ lg (2 —Xo,0)

o p=1
u npema npehammum o3Hakama

g (Pa()] = Aullg (z— )

rae ce omepauuja A, omnocu Ha Hu3 (\p n); APETIOCTABUMO NAaxiIe
‘a Ce Z He Ha/asu y uHTepBany [a,b] peamse oce, To u3 mperno-
craske cnenyje na lglp(z)] ersucrupa u_pa je |

120 (2 1"—-ng[1/? @] =Alg(z—)

n=—

wid mpeMa crasy V: b

lg [0 (z)] = lg(z—b) - f

a

(£)dz

Zz—E&

—-Jlg[z—-x(z 1dE&,

roe cMo ca k(%) osHauwiIud WHBEPCHY (QYHKUHjY (i)ymcuﬂ]e pacno-=
peda A(3); Tako moOWjaMO KOHAUHO
b 1 |
|AEdE _
- | J‘z-—-E flg[z k(5)]dE |
p(z) = (Z—-b)e“ =e’ (4)

Bunumo makne ma p(z) vBeK er3uCTHpa Kap, ersucTupa QyHK-
nuja MZ) n na dyukumja p(z) memoxke OuTHM HesaBHCHA Ofi Z, jep
aKko NpeTHoCcTasnMo Ha je |z| > b, MoxeMo craBuTH

1g[p()]__1g(z)_2 J[x(z pds(5)

p=1
u kako ce k(Z) MOpa HANNA3UTH Y "HHTepBany_[a,b] TO BUIUMO Ja
JecHa CcTpaHa HeMoXe OWTd HesaBucHa o Z.

ITpehumo capa na ucnmrusarme oGnacm KOHBepreHIyje aaTora
pena (1). Hexa je zaro

[ sup. lVa—n

n=—ao

(6)

M mpernocTaBuMo Aa je pF o u pFoo.
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Hoxasahemo capma cnepefin cras:

Cras XII. Jadiu ped (1) 6uke aaconyumo KOHBEPIeHWaN 3a
cse inauxe Z Koje 3a3030.zwsa;y ycao8.

p(z) <p

a dusepupahe 3a cse 8pedHociiu Z 3a Koje fe

e@ >p. |
Aoxaa: Osznauunmo ca R, ,(z) ocraraxk pema (1), 1. j.:

| P
P .
Ru,pl(z)= Z an+o Poto(2);

o—1
Taja je '
Pato(z)
R, »(z)] < 2 2at-o]-[Pat.o(2) 1“2 |pn+”an+pl ?:ip -.
p=1 3
[lowro je pame .
LiP.@ =),
TO MOXeMO yBek Hahu Taxso jemmo N’, ma Oynme
Puz)] <(p(z)+ ) sa n>N;
Ha WCTH HAuuH, MOMWITO je
- — E)_ y T.oJ
1
LSup lpm an|® =1,
TO MOCTOjH YBeK TaKBO jelHO N na je
| pPa, < (14-€) 32 n>N"
axKoO je Jakne
| N=ZN’ u N=N"
TO AMaMO |
o PR
Rop(z) < p (2) - 3acsen >N
il —lp-(1+€)
T, i
p(z) + €pte
R. (z){{{ﬂ(z}_f—Em':1 e Ba"c";nen>N
T e+l L (2 Ad T
pte’

roge CMO CTaBHIH pe’ ==¢",
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OpBpe je nakne

lp(z) + ¢ “1
P €
T. j., AKO je
L .. Ho(z)| <p+ € —
Tajga BUANMO Ja je
LlRﬂ:p i:

.D=m

M TO Ma KakKO TeXWwm N U P y OeCKOHOCT,

[lomto nakne y Tom cnydyajy € 1 ¢ mory OurTu Npou3BOJLHO
Mang, TO BUIMAMO [a ako Z 3aJoBOJbaBa HejeqHayuHy

o(z)| <p

pen (2) koupeprupa; a u3 ropiser nocma‘rpaﬁ,a ce BHUIU .u,a he wra
BUllEe U ANCONYTHO I{OHBepI‘Hpa‘I’H

Hexa je cana
ez >0
Taga MOXEMO CTaBHUTH
|P\Zp+6_

rne je € jegHa nponasomﬂo Mana M MO3UTMBHA KOJIMYMHA. Hexa je
name € jepHa NMOBUTMBHA KOMMYMHA TAaKBa 1a je

0 <e <¢€;

Tajia MOxeMO yBex Haliu jemno Takso N’ nma Syge

melp(z:]me‘- 3a _c_';ée' n>N*

.l/lpn(z)'[>p e—¢€' 3a cae n> N’

jep je |p(z)) —ezZpt+e—e.
| Ha uctn nmauun moxemo ysek Hahwu jemHo- Tako N”, oa 3a -
6ecKOHauHO MHOTO BpelHOCTH Of nh kojem cy befia og N’/ nocroju

HejeHauNHa
| 1

p _I_ E.“
% G 1 [ je 0<e’<e—¢.'Axo je maxne

N>N' u N>N~

Viaal >

TO BUAMMO Ia HejeqHaynHa
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Mopa NocYojaTé 3a. 6ecxonaqno MHOTO BpeHOCTH Of N, KO}B cy
cse sefie on N. U ropme HE}BILH&HHHE BUNUMO Jakie fa he y

chyuajy Kap je |
Ce@>p

pen, (1) umaru OecxoHayHO MHOrO- eneMeHaTa Yuju MORYH Becko=
HQYHO pacTy, na pawie pen (1) iy ToMe ciayuyajy He MOMe KOHBep=
rapard. e
| m. j. T. 1.

Vs ropmera crasa cnenyje naxne na hie marm pen (1) xousep-
TUPATH WX JUBEPrupaTd, Npema TOMe fanu je

p(z) §. p-

Mebyrum 3a BpemunocTn z koje 3amoBosbaBajy ienﬂaqﬁﬂy

!p(Z)i =

HEMOYXe C€ Yy MOorieay KOHBepI‘eHquE AATOr pena HHWTA 3aKbYYuTH
Kako nam ropmwa jemmauuma npencrasba 'y Z-paBHU )IBEK jemuy
kpuBy [ (jep cmo Bunmenu na p(zZ) mMopa 3aBUCHTM OI_ Z), TG CHeAyje
da je tiipasricena ob6aaciii KOHBepIeHUUje C aeqmgucagq_ngeaggatgu&og__

p(z)] <o
u da je ona owarnuuena rkpusom U uuja je jednauuna
p(@)|=p.
y OYETKY CMO MCKIbYYMIM ciyuajese Kaj je p=0mnp=oo.
[Tocmarpajyhin cag, jour Ta nBa cryyaja, ako je p == 0, BUAMMO Ja

Cy jemume BpedHoCTH Of, Z 3a koje pen (1) moxe xonseprupary,
caMoO OHe, KOje 3aflOBOJbABAjy jefHAYMHY

p(z)] = o.

M3 oBpaszua (4) max sumumo na je dysxumja p(z) amanarnyna
3a CBe Tauke Z WM3y3eB, HajBUIIe, TauyKke MHTepBasa [a,b] koje y
ocTalmoM MOTY OWlM CHHryfnapHe M Ja OHAa HEeMOXXe OuTH paBHa
HyJA¥ OCUM MOX[A y Tadkama Tora HHTepBaHa, onaKie cneﬂ,yje 12

jenHaYNHA
IP(ZJI =0

MOJKe 6m'u 3aJ0BO/bEHA H&]BHIIIE 3a mqke ‘rora HHTepBana, na name
kaj je p =0, pen (1) moxe 'KOHBEPrupaTéd CaMo 3a Tauke uHTep-
Bana fa,b], Ho u 3a Te Taqrce OH MOJXE ,unaepmpa'm
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Axo je mehyrum p =0, Taga naxo ysuhamo na he pex (1)

KOHBEpPrUpaTH 3a CBe KOHAuHe BPefHOCTH Of Z, jep je ¢yHxuuja
(z) KOHauHa 3a CBE KOHA4YHE BPENHOCTH Of-Z. - ;

~ Ha ocnoBy obpacua (4) mu ce MoxeMo jom npudmIDKHO Opu-

jeHTHICATU O MNOJIOXKAJY U oénmcy oBnactu koupeprenuuje C, jep

Ha OCHOBY TOra 06{)80113 jeﬂﬂaqnﬂy HPHBE I MOXEeMO HANKACATH y

| oonmcy, |

~ |z—ble * =p ; z=X+Iiy

{(®(a) npercrasba peanuu Heo KoMmiekcHor Opoja a) T. j.

b

X—£E .
J(x_—%’)'*" y? MEId

z—ble? =,

Fopmu MHTerpan npeMa TeopeMmu cpenmux spenuoctu Q.
Bonnet-a, MoxeMo Hanucatu y oénmcy

| .x—E{, X —.£ -
J(X—-E J(X—_E —i—y“ds“ <Jz——£

"'"ER(lg z——-e)-——lg(z—-b)) , THe je aée_ﬁb

1 6= 6(X,y), jep je M%) monorona ¢yuxuuja u A(b)=1. Ilpema
TOME ]enﬂaqmna kpuse | rnacu:

z—bf-e R(lg (2~ 6) — Ig (z—b)) __

(z=x-1y)
UITO JOUF MOXEMO HamMCATH Y OOIUKY
fz—6l=p , T (x—82+y =p* , a<o(x,y)<b.

YV ropmum jenmauMnama je © jeaHMa wuaBecHa dyHnrumja on
X M Yy, ¥ KOja 33 Ma KakBO X U Yy JIeXU Y MHTepBajly
(a,b]; npernocraBumo nut 3a capm, ma je 6 jenna koucradrta, TO HaM
ropma jefiHadMHa MPeTcras/ba jefdH KPyr ca MeHTPOM Yy Tayuu
(6,0) M NONYNPEYHUKOM p; ako Hakie O Bapupa O a Ao b To he
csu Tu wpyrosu ucaynnru odmacr C, (summ cmmxy 1.) m npema
tTome fie kpusa [ nexxatu csa y Toj oBmacTu. |

Ilowro he pen (1) curypuo mueeprupat y Taumm z=o TO
MOXEMO [aKie HACHLYPHO 3akmbyunTH pna fie pen RuBepruparw
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3a CRe TauKke Koje Jexe Wu3BaH 0OnacIu Ci. Jlako je ysmmern na
Ce ropme [OCMarpame MOXe TpPUMEeHUTH H Ha cnyuaj kax 3a (\o,n)
He TocToju ymKumja pacnopena; npema TOoMe MOXKeMO uzpetin

Crap XIIL.: Axo je daiii jedan ped doauroma obauxa ( /), u
axo csu 0AUHOMU umajy peaaqe u xowauHe kopewe, Warxo Oa cy
a u b Hajsehu u najmaru xopen, iiada ke ped (1) dusepwupaiiu
sa cse diauxe I koje aedxce san oaaciuu C, (sudu cauxy I.).

[Tpumernmo oeme jomr ma je r. P. Appell WCTIUT MBAEbEM
peioBa ypeheHuM 110 HHBEPCRUM BPEAHOCTUMA Of HONMHOMA, HAIAO

jeqHuM JOpPYTrdM HaulMHOM [A 32 IbUX BaXe CIHUYRU pesynratd, HO
ropma MeToja Ce MOXe NPUMEeHMTH 3e3 HMKaKkBe NpoMeHe U Ha
pefoBe Taksor obauKa. |

Bupumo jomr u3 ropmer mocMarpama La Y CAy4ajy xapn je p
xonauno, odnact konsepreanuje C nmsa (2) ne Moxe ce nporuu=
puTh 00 OeckoHauHOCTH; jep je oma cafpxana y obmacru C,, a
HCTO TAakO M KpubBa | He MOXE HMATH HU jedHy Tauky y ©Oecko=
HAYHOCTU. |

Ilpe nero mro hiemo npefin Ha ncnuTHUBathe HeKUX ClieUMjaNHUX
cnydajesa HanomeHumo jom crnenxefie: ako, cy Ham nossarm KOpeHU
nomasoma P, (z) (n=0,1,2:-:) To MoOKeMO Ha WHUMA UCIATATH
na nu npunanajy knacu ¢. Mehyrum axo Ham kepenn HiCy HO3HaTH
Beli caMo 3HaMO Jla Cy OHM CBY peajlHd M KOHAYHM, TO MOXeMO Ha
cnenefin HauuwH YBULETH @A M OHM NpunNajfajy Knacu ¢ WM He.

1 P. Appell: Bull. de la Soc. de France. T. 48. (1920), p. 3—4.
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Osnaunvo 3a TO ca ..
SP) p=1,2.---
cnenehy cuMerpruny ¢ynruujy xopena nonunoma P.(z):

n

SP—=S 00 p=1,2,---

o=t
KOjy, KaO WTO HaM je I03HATO MOXKEMO yBex u3pauyHaTu nomohy
koeuuMjeHaTa AaTor nonmHoma. AKo cap obOpasyjeMo uspase

| (p) |

r n

M":L'n - p=1,2,...

nn=—w

BEERSAQ. EIDpEeMa CTaBy IX: na 6n nus Qo o) npunajac xkaacu ¢,
nay3eB HajBuuIe femmy RpeCPOjUBY MHOXUHY, MOpPajy KONUYMHE
M} eraucrtuparu 3a cBe spenuoctTr ox p= 1,2, ... [opmu je ycnos,
ka0 IITO je MO3HATO, U AOBOMba. |

- Opaene supuMo na nosuaBamem konmuuuna Mp(p = a,l,...)
3HaMO M MOMeHTe QYHKLUje pacnopena KopeHa Hu3 nonudoma P;{z}
{in=o0,1,...), namme g

be+1 M
M, = Y ¢=o0,1,2,...
v 9, + 1 | ’ ;
MebyTum, ako mMu HesHamo manu cy KOpeHH HaTUX NONIMHOMA
CBU peasnd, TO U3 erancrednmje komumuuna Mo(¢v = o0, 1,..., Hemo=

HEMO 3aKIbYUNUTN ersucTedlnjy QyHKUUje pacnopega T. j. MA HEMO=
wemo saKibyunTu ga fie mocrojati jenua dyuknuja xoja he HMarn
aa MoMmeHTe konuuudge Mo,{¢v =o0,1,...). | |
Ucnutusame, xajg ce U3 €r3UCTEeHIMje TUX KOIMYMHA MOXKE
3aKIbYYATH ersucTedudja gyncudje pacnopena, Oufie npenmer jemme
npyre pacnpase. | | .
[lpumerumo ospe jow aa, ako 3HaMo Aa Cy KOPEHU NOIMHOMA
Py(z) (v=o0,1,2,...) cBu peanHun U KOHAYHEH, M Ja ersucrupa,
jenaH on nuMeca: |

o Py (z)

[P (Z‘ 041

FPo(z) wnmm _ -
L P, (z)
Y= =D
Taga MOXeMO 3akbyuutu aa he m dyurumja pacnopesa Kopesa
[IOCMaTpaHUX IMONMHOMA er3ucTipaTi; jep U3 ersicCTeHIUje FOPHUX
' M3pasa cnepu eraucreHiuja ¢gpyHkuuje p(z); ako Hakie pasBujeMo y

pel Mo creneHuMa Of —1#- ¢yuxuujy 1g(p(z)] — lg(z) u ynopenumo
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woedULUjeHTe Tora passuTka ca KoebuuujenTuma pepa obpasua (3),
TO BUAMMO Ja ¥ TOME C!Iyyajy MOpajy ersucTHpaTh MOMEHTH (yHK=
Luje pacnopena, Na Hakie MOpa eraucTHpaTH M caMma QyHKuHja
pacoopena KopeHa MocMarpaHuX MOJIWHOMA. |
Vlenurajmo oppe jour. Hekonuxo clielujanHux cliydyajesa rope
[IOCMaTpaHuX Ppenosa. - | | |

Ysmumo cnyuaj pa nonuuomu Pi(z) (n=0,1,2,. ) umajy
OOTHAK | . |
Pu(z) = | |(z— a,,u)
=1
{):'1’2,...’“’ | _
re Cy Qdop.n :n —1.9 peante M NO3UTUBHE KOIUYMHE TAKBE
JR— , , LI B N

Ja je Tauyxka & jefuHA ‘rauka roMunamms Ewx {4, o).
3a Taj cnyvaj mugmmmd® na ¢ynkuuja pacnopena A(X) Husa
<ap,n> nMa |

REE 'H, a

0 3a x<a
\(x) =
&){1”x>&

T. j. OHA je paBHa HYJV JICBO O @ a jefUHULN JEeCHO; NpemMa Toue je
pizj=17—a

# -BAOUMO A je Y TOMe Ciyyajy o0nacT KOHBepreHluje yHYTpall=
BbOCT Kpyra uMmja je jemHaumna

(x —a)® + y? = p*

T. §. Ca LRHTPOM Yy Taulu¥ a K paiuycoMm. p.

Osaj pesynrar je seh nossar (smmu: Jensen!, Bendixon?)
M TO 3a ONWTHjU CIydaj T. j. Kan Cy KopeHd nonuHoma P,(z)
KOMIUICKCHH M HMajy OBNmuK (dp) U noj NpPeTNOCTaBKOM Ja HMajy
caMoO jenHy Tauky roMmuaawsa; HO M3 llamer nocMarpama Cce BUIU
Ja peanan un3 (@p) iy {dy,,) He MOpa MMATU CaMO jeJHY TAUKy
rOMHUNaha, WITa BUIIE OHE MOry MONYHWTU 1O jelad BHTepBas, na
Ia Oypne jomr yBéK oOnacT KUHBEpPIeHLWje YHYTPalllhOCTH jelHOor
Kpyra, — Tpeda camo faa Oyge ucnymed cnegelin ycnos:.

Osnaummo ca N, g 6poj xopena nonunoma Pu(z), koju nexe

y udrepsany (a,B) n Heka je

1 Jensen: Tidsskr for. Math. (5). 2. 1884. p. 63—72.
2 Bendixon: Acta Math. 9. 1887, p. 1—-34.



aa cre unTepBane (a,f) KOju He Cajpxe Tauky a, a

3a cee one uuTepsane («,B) Koju je canpxe; Tana he yBex QyHk-
1Mja pacropefa MMaTi BpeLHOCT )

| o 3 x<a
AMX) = ! a < .
1 , x>a

[Ipema Tome nako ysubhamo nga je ropma ycnos (y ciy4ajy KoHayHuX
M pealqHuX KOpeHa) noTpeBan M NOBOBaH Ka Ou omrosapajyhin pen
HOMMHOMA MMao0 Kao OBNacT KOHBepreHuuje yHyTpalllOCT - jefHor
Kpyra ca LEeHTPOM y Tauuu a. | lg ¢
]en,aH TakaB NpAMEp CMC el cpenu kopn Hu3a 1————>, naksie
he pemosu monunoma oOnuxa s |
1
\lg1 ’

P.(2) :| (Z }EV) ,
| p=1 gn
KOHBETHMPATM Y M3BECHOM Kpyry ca LeHTpoMm y Taduu 1.
Younmo cax jom crnyuaj xal KOpeWH JaTUX MONMHOMA 330~
BolbaBajy cinenehe ycnose: |
Hexa cy

a®e¢=1,2,...,p

p Tayaka koje iexe y unTepsany [a,b] ma® <a@tl(v=1,2,...,p—1).
Osznauyumo ca Na,g 6poj xopena nonunoma P,(z) xoju nexe y
uutepBany (a,B), Taga MpenUCCTABAMO Ja Cy KOpEHH NATHX NOMH=

HOMa TaKBU A je :
N,
L% =
n

n=@®

sa cse muTepsane («,f) koju He caapxe HujeiaH of, Tayaka al¥)
(v=1,2,...,p) a

LNE’B—*—-GQ v=0,1,2,...,p

R =

kayn uaTepsan (o,B) canpxu camo Tauky ap (v =1,2,...,p). Oun~
MIeNHO je Aa Mopa ouTH

0p<1 v=1,2,...,p, U ©,+0,+054--+6,=1.

V rome hie cnyuajy ¢yrrumja pacnopesa KOpeHa rOpIUX oMM
HoMa OMTHM KOHCTAHTHA Yy CBAaKOM OJ MHTepBana |
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( L aW), (a(‘"l at+y V==12 .-_ ,p e 1' (a(p) b)
u umalie 06:11«'11; -
o 77;{rsaa<x<ﬁ”
R(X) 1 T 92 f"_.‘ v ol ep ,, a(p)<x<a(o+1)0—1 2 ',p_‘ 1‘.
[91 405 4 - et e a(P) <x<b. |

TaI{BHM hie maxne nonnﬂomuma, npema o6pamy (4) OfroBapaTH
dpynxumja p(z) obnuka . . ~

z)ﬁ I z-—a(")

[1a ye ODH&CT KOHBBPI‘E’HL[H]@ TAKBOT ]QIIHOF pena HOJIHHOME! na'ra

U3pa3oM - |
|'1__I,z_'a'w)iﬁv<p_
. op=1 o | _
nnu | -
: 0
| Jix — a9 + y21% <2
- y=1 ' __ |
. L 1 g
3a ciyuaj kan cy ¢su 0y Mehycodom jennaxu u pasuu E nMaMo
| Jix—a®®+y2<p®
V=_"1 . _ .
a KpnBa

KOja Yy TOMe cnyqajy OMNKOJbYje obnacr KOHBEPFEHHH}E, ie m3Becua
anredapcka Kpusa 2p-Tor crenexa.

[Ipumerumo jom oBMe Ha y oBOMe ONeIbKy NOCMaTpaHu Cily4a)j,
T.j. NPETHOCTaBKa eraucTeHuuje GpyHKuje pacrnopega Kopena aartor
HU3a TNOJMHOMA, WM IITO jé eKBUBANEHTHO, IpeTnocTaBKa ersav=
crenuuje ¢yuxumje p(z), odyxsara cBe CiydajeBe XOI KOjUX je
obnacT KOHBeprenuuje orpaHuyeHa -HpnBOM |

p(z) =0p

Tako Oa Jfesa cilipana ilie jednauune 3asucu camo 00 @OAUHOMA
P.(z), a decha camo o0 xoepuuujenaiia a, JOKIe rof, pasyme ce,
MocMaTpaMo ONUITE NpobneM. Jep kao mro Ham cienehn creuus-
janan npuMep IoOKasyje pejl NoJIMHOMA |

Salz— (— 1P¥

Kapamara: O jemuoj epcTi rpaHmua 4
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3a_Koje KOPE:HE He nocToju Qpynxuuja . pacnopena, nma Kao odnacr
mHBePreﬂume 3ajeHUYKY oOnmacT Kpyrosa:

(XH— 1) _l_ Y — p1 H. : (X + 1) + y2 — pg.- EREI RS

roe-je. |
DT 2n+1 |

-—Lsupm " Lsupmam

nagjie l{pHBa KOja orpaHanBa oénae’f KOHBepreHunje, ako ce U MOXe
Hanucartu y oOnuKy. |
F(x,y) ==’
to ke ,tnec-ti'a-'_crpaﬁa* ropie jefuHaurHe y OININTeM CIyvajy 3aBUCUTH |
He camo o Huza nommuoma (z —(—19)® (n=o0,1,2,....), Hero
10111 u on Hu3a a,(n=o0,1,2,...). o ' |

Ha cnnuan 6y Hauux 6Hna necbﬂﬂncaaa oBnacT KOHBeprexuuje
M y ONIITeM CHydajy Kaj 3a omoaapa]yhe MOMAHOME HE MOCTOjH
yaxuuja p(z).

2- Oeo. llpebumo ca,r.r, Ha UCNWUTHBAME OONACTH KOHBEpreH=
nuje pe,uoaa obmuka (1), n To kxam KOpeHW M[OTUYHUAX TNONUHOMA
nocrajy Oeckonauuo Benuxkd. Mn hemo osme ucnuratu cnyuaj
KaJ Ce KOpeHU YAWbYjy Yy OeCKOHAYHOCTH CaMO y jelHOM MpaBLy
X oce, T. j. Kam BaTu MONHUHOMH HeMajy NO3HUTHBHE ¥ HeraTUBHE.
OecKOHAUHO BeluKe KopeHe, Y ToMe Clyuajy Moxemo, 0e3 Ia cma=
MO FeHepasiHOCT npodnemMa, NPernoCcTaBUT! 1a CBH KOpeHU JIexe
y unTepsany [1,0 ], jep Bunumo ma xan y oopacuy

== S apPo(z)
=0

u3BplUMo cMeny z=—oauaz' + B, rue je a = 11, modujamo

F(z)=f(az' + )= D a,Polaz’ + B = > a,Qu(z)

[)20 =0

n yeek hemo mohn mzabparm Tako jesno o u B na ce KOPEHU T10=

munoma (Qp(z’) mamase cBu y uurtepsany [1, o] |
Ha weru nayun moxemo yBuperun. xao u -y l=soMm Hmeny na

podimeM ocraje redepanad axo nomuHoMuma Pq(Z) mamo obnux

P =T [[1—2] , (7)

T. j. KA MOCMaTpanu pej uMa odmuk
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?w n)(z«x2 a)i (z-—hn W) i
IR RY , .
Z ( 1) 3& Mo Ngog st ,.}}‘ﬂ:_ﬁ, ., (8)

On cama fiemc J:l;a_lmei'npe’momaﬁm'ﬂr, na nc_ﬁﬁ‘rﬁaaﬂi«r'penosn no=
~ nueEOMa. uMajy obnux (8) n né Ce KOpeHH )\p,n Ha/la3e y HHTep=
Bany 1,w]. = o B :1-"

- HpeTHOCTaBHMO oBe joir ma cy enemea’m - ypebenn no
FbHXORUM paCTylmM BelYMHAMA T, 1 na 1e o |

1 - 1.
}\o,n ?\p—i—i,n

¢ = 1’2’,“ on="1,

. - /] ~
Tako pa je QyHxuuja pacriopena ¢(X) Hunsa <)\> nara . M3pasoM
: ¢, n |

woB®

n

e je <y

Ao,n™ e
= _S_ 1 o - (10)
o=1 R .-
Hpnmemmo name, na noc*foju cnegehia Besa wmamely ¢yHk-

> u ¢QyHxigje pacropesia A (x)

uje pacnfapena ¢ (X) Husza <

1n3a (p,n): b x
v(x)1=1-—h[-1—) 3a 0<x<1
X
unu '_ i | . (11)
K Mx) =1 V[x) za 1<x<® '

H& UCTH HAYUH ako cy u(x) -H k(X) MHBepcHe QyHKOUje (yHKLUja
¢(x) u A{X), uMaMO Be3y

1 1 |
H(x):E(l-——x) YIIH I.((X)_:.p(l_x) _0£X£1 (12)

jeaaaqnﬂé (11) u (12) nobujamo nako CHAMYHUM NOCMATPaIEM Kao
KOn craBa X. | | ' |
Torpaxuvo can BPEII,HOC’I' 113pasa

LVPH(Z)

rae P.(z) mma obmur (7), m ucnurajmo namn he ¢yuxumja p(z)
¥BeK 3aBUCHTHU OX Z WIH He.

[Ipema obpacny (7) moBujamo
| -
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1 R
lg[P(Z ; ( ) :

na je I.Lar{ne npema c'raBy V

lg[p(z)]z!flg(lﬂ——vzu(é))dE:flg(l Kfz))dz - (13}
0 ! | 0 o U

MU jold

1 .
| oo @) {_z A
lg[p<zn-lg<1_—z)+zgl_zzdzwfz_é. Daz  as
CDnycuHia p(z) he makne ysex ersucruparty, noron erancrupa GyHr=
nuja pacnopema MA(X), jep he uuterpanu {13) u (14) ysex umarn
cMuCcaa. | | |
MebhyTum us npsor narerpana (13) sumumo na dyvaxumja p(z)
HeMOpa ysek 3aBUcutu on z. MoxeMo nako yeumeru, ako ropru
uHTerpan pal3BujeMo Y pen, Aa je ¢yuxuuja p(z) HesaBucHa on Z
jenuuo y cnyuvajy kap je pyuxuuja u(Z) pasua HYU Y UeNOM UHTep=
Bany [0,1] ocus y Taquu 1 rae je u(l)w 1, a y Ttome cnyqajy je

p(z) = 1.
| [Tpema dopmynama (11) u (12) BunuMo mawne na he pydruuja
'p(z) Outa re3aBucHa onm Z T. j.
plz)=1,

caMo0 y cnyuajy kag q)yrmum‘ja pacnopena A(x) uuza Ay .) uUMa

BpeIadHOCT
P - N {0 33 1<x <<
X] =—

1, x=w.
Ipehumo caza na ucrpaxusame odnacTn xoupeprenuuje naror
pena nonunoma (8), W 3aT0 NPETNCCTABAMO Hajupe, Ma je PyHKuMja

pacnopespa \(xX) nmza {\,,) 32, HajMatbe, JeAHY KOHauuy BpeIHOCT
on X pasnuunrta on nyne. Crasumo 3aTo Hajnpe

nr__ 1 ‘
Lsup f¥a =5

n—x

RO MpETHOCTaBkoM Aa je pF 0 u 5=, mowemo wmapefiu crnemehm

Urag XIV.: Jaiiu ped (8) je aiconyimmo KOHSEpZEHwaH 3
cse gpedHociuu 03 Z Koje 3&3080.-!:(180] Y yenoe: |

(2)] <p
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a Juseprenitian sa cse spednociiu 0d Z sa xoje je

Jp(z) > p.

Jlokas ropmer craBa je HOTIFYHO adaioran JOKa3y cTasa
XII, u saro ra osne HelieMo ussabaty.
[Tpumerumo jow na y cnyuajy kap je
p =
pen (8) xouseprupa 3a cBe KOHACHE BPeNHOCTM OX Z a Kal je
p=0
OH MOXe KOHBeprMpaTH caMo y Taykama MHTepsana [1,oc] amm m
Ty He Mopa. -
M3 ropwera craBa BUAUMO naxne da je o6aci konsepien-
uuje C- depunucana uspasom

(@ <o ,
u da je ona orpanuueHa xpusom [ 'uuja je jeBHauuHa
h)=p , zﬂx+w

Mebyrum Ha camoj KPMBOJ [ He MOXeMO O HOhBepreHunm |
pena (3) BUIITA 3aK/BYYUTHU.

[IpumeruMo jom oBge ma ce y osoM cnydajy kpusa [ mna
nakne u obmact C mory npowmpuTu 0 Y BeCKOHAYHOCT Kao WTO .
nam cnenehe nocmarpame kasyje, |

Vs npsor HHTeraHa (14) BHLLHMO Ia HaM je Kpusa. I nara

je THAUNHOM - - -

| * Jl—_—on(E)dE> o |
1—zl-e = =p , z =X+ ly:

Axo caj npuMeHUMO HA peailH IO FOpHEr UHTerpaia TeopeMy
'O. Bonnet-a o cpeamum BpenHoCTMMa HHTErpana, 7o .BUAMMO 13
ce jemuaupna xpuse [ MOxe HanucaTu Yy OONUKY

1—6-2z=p, o<o=<l1l

2 2 '

158905 ETe) 11

roe je 6 usBecHa d)ymcuma 0;1 Xny KO]EI ce yBeK Hanaan y MH=

pany [0,1]. | S ' ‘
[Ipernocrasumo fa je 6 jénaH napaMerap HesacaH of X 1 Y;

TO BUIMMO 0Aa HaM Tropiba jefHayuiia NpeacTabBba jefaH Kpyr ca



54

LEHTPOM y TaumM .|, 0f a p-annyeom o5 AKO caj nycTaMo 1@

napaMerap 0 Bapupa Of O JIO 1, TO BApuMO 1@ he mam ropu
KPYT OIiucaTy cne,uehy obnacr: | -

1° ako je p>>1; Tama je Obnact omnmucana I‘Opl—LHM }tpyrom
nea paBaH Z, U3Y3eB yHyTpamrboc*r Kpyra ca ueH'rpc)M y Tasum
(1,0) u papuycom p;

y

‘“.— 'C&'A/.z.- '_;

2% axo je p=1; Taga je morTHYHA oBnacr OHaj NeO paBHU Z
KOjU JIe’H HEecHO Ofi Y Oce, U3y3eB YHyTpI:lHJH)OCT KpyTa 3a LUEHTPOM
y Tayuu (1,0} m pamuycom 1. - t :

| 3% aro je p<{1; Tama je Tpaweuna odnacT, OHa OOINACT KoOja
newy ca JjecHe CrpaHe y oce, a OrpasmyeHa je [eNoBUMa MNpaBux

Y= A

u nyxoM kpyra (X —-1)2 4 y? = pﬁ;'-(amn o, 2).

BIA,U,V:MO [akne mpeMa TrOpHhHUM TocMaTpamhiMa- na R‘pHBa [
MOpa nexaru y jeHoj of rope HaBeJ:LeHHx oénac'm, na naxie MO-—
WEMO 3ax{mqu'm na pen (8) y cnyuajy kay je ¢yHxumja pacrro-
pena_?\(x)' ‘pasnuysa ox Hjm'e, Hajma&,é 3a jeqHy KOHAYHY BpPeJHOCT
on X, mMopa:. | -



55

- 1% xoHBeprupaT¥ y Kpyry
- | i (x — 1)% -+ ya.: 92
kan je p>1; | o |
2° nuBeprapaTH 3a CBe TauKe Z Koje ce Hajase JIeBO Ol y-0Ce,
T. j. 3a | e ~ |
- #(z) <o
a KOHBEprupaTH y Xpyry
(x — 1)2 +y'=1
xap je p=1; |
3° puBeprupaTH 3a CBe Tauke Z KOje Mexe Ran oBnacTu C,
(BHI];H cn. 2.), xan je p<<1. | | |
BunnMo naxne na ce y osom cnyuyajy, odnact KOHBEpreHuujc
C xao u xpupa [ MOFY NpOLIMPUTH M y OECKOHAYHOCT; HO NaKo
MOJKEMO VBUIETH Ha y caydajy xafg je ¢pynxuumja Mx) =1, 3a jenuy
KOHauliy BpeaHOCT &, Of X, MU _MOXEeMO MpPUMCHUTH nocma'rpama
npsor. nena (jep je Tama Mx)=1 3a cee X=>a) u Tama, HakIe
obnacr C xao u kpusa [ memory mMaru Tadke y OECKOHaUHOCTH.
Hocmarpamo jom cayuaj xaj bynkugja pacnopesa uma 0611141{-

\ o 3a 1 <x(oo

(x) = {1 ., X= 00,

T. j. kaga je ¢yHkuuwja p(zZ) HesasucHa on Z M
' plz)=1.

3a Taj cnyuaj BumuMo naxko fa he pen (8) koHeeprupaTtyn 3a
CBe KOHayHe BpeJHOCTUH Of Z, akKo je

p <1

a AuBeprupary 3a cBe BpE,EI;HOC’I’H O Z, U3Y3eB MOMIA TAUKE UHTEp=

pana [1,00{, xag je |

. p=> 1-

Me-ijymm_y ciydajy Kapg je -
p=1

MU 3a cafa o ofnacTm kouBepresdnuje pena (8) He MOKeMO HuILTA
3aK/bYUATH, jep Ce ropma IOCMaTpama BULIE HE MOTY INPUMEHHUTH.
Mn fiemo ompme jow usSnuxe ucnurTaTh Taj cnyuaj. 3aro
flocMarTpajMo- najnpe cnepnehe: |
+ Vs npernocraske cneayje .na jé



NOTPaXXMMO 3arY0 ACHMTOTCKM uK3pa3 caMmor ' monudoMa P,(z) 3a
BENUKE BPEIHOCTU Of, M. |
Ilpema oépasu;r (7) 'Hmamo"

lg[Pn(z]-—Zlg( M’) s

¢ =]

11 ¢ oBaupom Ha (10)

Ig[P. (2 fl——-Ez [n—ra()]dz. (16)

Caﬂ.a MOXEMO JIaKO YBUAETH AA KONUYHHIK

L —5; I — (0] ds -
=> — (17) -

J-[n‘—- r.(£)]dz
0 | -

OCTaje KOHAuaH 3a CBE BPEAHOCTHM O N, U LA IIOJ U3BECHUM MpeT=
nocTasBkama Texu onpeljenoj rpanuum kap n Beckpajuo pacre.
Crasumo 3aro y Tome uaspaay |

z  _x—x*4y)etiy

T (e pyre MO ERE a8
TO HodujaMo o 1 o
| J%(E)[n*rn(é)]di IS{E)[H— r.(£)]d& |
@alz) = tit———— (19
. ﬁn —r.(8)]d# | ﬁn—— r.()]dg - |

axo NpuMeHeMoO Ha oda mdTerpana TEOpEM)I O CpefbUM BpenHOCTnma
o,rzpebeﬂux HHTEPP&H&! TO noémamo HOuTO ;e

(n — rn(E)]> o,
- 0<6 k1,

o<orel (20)

(DH(Z) - ER{B;) +13 9;) oy
Opaspe BULUMO [ia NiecHa cTpaua oc‘raje KOHAYHA 33 CBE BpeJ-
HOCTM ON N; Ja OW jow BUXENH Kar OHa Texu ofpeleHoj rpanuumy,
Kajg n Gecxpamo pacre, CTaBUMO Hajmpe
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1

W= S zp¥l[ﬁ;rn e (p=1,2,) (21

A
=1 ¢, n

0

4 ako mpernocrasumo na je |t <1, Moxemo. Jenﬂaqnﬂy (15) unm
(16) passurtn y pepn, ma podujamo

)\(v) L
Ig [P, (Z)] 2 p z¢ , |zl < 1 | (21,)
] - .
na paxige xonmunuk (17) wma oBnwux
lg[Pa(z)] A A&
J :_[Z P s T owm s el <

Ho, u3 npernocraske Bumumo naxo pa je

152D S )\@5 )@ L.
na je fgakine

u 1o 3a cee n. Jla 6u naxne, ¢dynxunja o (z),

ersm.:‘mpa'm
Cnyuaj xana MaKap jeaH jeqMHn o, He ersuctupa, fiemo y
nanpes MCKIbY4nTH, 1 of cajga fieMo mpernmocrasuTu ga CBe KOMU=
yuHe op (p = 2,3, - -) uMajy cmucna. |
- Pasnukosatiemo nsa cnyuaja, npema TOME A -

AP =\

TexH 6ecmﬂaquocm W ocTaje Iconaqﬁo, Kaj n 6€CR‘pa]HO pacre.

:I_.?ﬂyqaj- L L th B

n=cw | n=w ¢=1

Y Tome cnyqa]y BUAMMO nia je

Lug Pn<z)| = 00,

n—



Tako ja je acumniorckm mspasu sa lgPa(z):

gPu(2) = — Xal@(2) + €n(z)]

rae je . Lien(Z)[ =0
@(Z):Z+2;9§Z" , |Zi_< 1 | (22)
n(z) — e }*ﬂ[q)[Z]+ED(Z]] T (23)

Ha OCHOBY oépacua (23) BUAMMO Jia fie pen (8) ;ma*m of’mmf

f(z) — Zaﬂ e-—)\n [@(2) -+ enlz

n=o

y

koju je cmuuan Diriechlet-osuy penosuma. |
- Jla 6u capa wauym oBnact anconyTHe KOHBEpreHuuje nocMa=
TPAHOT peja, YOUUMO Hajupe jefHy Tauky Z;, ¥ mpernoctasuhemo
na 3a wy peg (8) nmm (24) anconyTHO KOHBEprupa.
Axo cana popMupaMo KONUYHUK

anPa(z1) —nd@fz) — @2+ enlzy) — enlzh | _
2, Pa(2) —° - -

rne je z Hponasmbua Tauyka TO BUAUMO Ja je

_Llan a(z)] _ {'C- axo je Rdp(z,)) >R (P (2)

anPa(z) o, @ (1)< (@),
‘Onarne_cnenyje npema nosHaTUM | Mpasi/Iuya, na fie pe,a (8)

_ancony'rﬁo KOHBEpPrUpar -xaj, rof je .

Ry >ty . (25)

‘Axo y3MeMO Hasbe jeaHy Tauky Z, 3a KoOjy sHamo aa pen (8)
anconyTHO AMBEprupa T. j. pex OJ ancoyiyTHUX BPEIHOCTU 4l3aHOBA
AuBeprupa, Tana nodujamMo Ha CIMYall HauwH, ja he OH ' ANCONy THO
AUBEpPrUpaTy 3a CBE BPEQHOCTU Of Z, 3a koje je | |

R (2)) < (@ (zo)). ' (26)

-+ Hejenuauune: (25) w (26) Ham ,u,eqmﬂumy TaK/Ie JiBe odnacTu
C n Cy xoje cy orpaunmuene KPUBIM nuﬂmama

. [e% m@(z»‘-—m@(zl» |
R | | z=Xx21y
| Eg- (R ) =R{p(Z)
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tako na y obnactu C, pen (8) "ancon-ymo'mnaepmpaj--a y obnacTu
C, ancony'mo nuseprupa (sunm ¢1.-3.).

O6nactu C; n C; ne mory ounrnenno Hma'm HU jedHy 3ajens=
HUUKY Tauky, na ce jakne xpuse [ u I, e MOTy cefin; one Ham
‘naxne neduuaumy jenuy obmact C’, xoja Hema 3ajeqHnuke Tauke ca
obnactuMa C, m C,, u y k0joj ce Mopa HanasuTy jegHa Tauka Y,

'3

%D
TaKBa Ja Y WeHoj 6111431»11{1«1 Mopajy yBeu: noc‘roja'm nee ratn{e z’
u -z, na pes (8) ancony‘rﬂo KOHBemea 3a Z=2' a anconyTHO
nvBeprupa 3a z =12"

Ilpema rTome he HOCManaHH pen. BHCOJ}yTHO HOHBepI‘Hpa’I’H 3a
CBe Tauke Z 3a Koje je |

W (zh > &R@(z » .

a ancouy’mo nuBep“npa'm 3a CcBe Z, 3a I(Oje je.

R (2)) < R (2)).

Kako melyyTum Tauke z' u z MoxeMo nzadparyl HpON3BOIBHO Onuay
TaynM ¥, TO suguMo na he pen (8) anconyrno xouBeprupaTy WUy
nuaepmpa*m npema TOME’, nana je

%@(»>m@ﬁbﬂb
Ha Tﬂ] CMO Hauud noxasann cnepehn cTas:
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Cras XV.: Heka je daid ped obauxa (8) ‘a sa koju je:

| L - Zx:,n — e

n=« ¢=1

wada »opa y&ek uocwo;awu ]ec?au peanan 6,00] >

-—oo<b<oo

iiiakas, 0a je obaacii aucoayiuHe xansepzenguje ‘Gocmaiipanor
peda, 3awa u3pasom

Rip(z)) >0d.

Bunumo maxmne, na Hau je r{pnﬁa [, koja nedunume odnacT arco=
nyTHe KonBepreniuje pena (8) mara jenHaYMHOM

flp(zp=0o , z=x-+1y.

Tlpebhuvo capma jow Ha ucnUTUBARE HEKOTUKO BAKHHjUX CIIe=
LLﬁ]ElJIHHX cnyuajeBa. | | T ’
| [TpernocTaBuMo 3aTO Jla NMOCTOjH TAKAB KOHAYAH 6poj p na je

1
}\_Elp-{" ) o
L, =%
raza je OUMFNeNHO Opt=0 3a ¢pe ¢=1.2,3--- u y ToME je

cnyuajy ¢yskumja ¢ (z) jeaan nopuHOM p-TOr CTeneia, oOnmka

cl
TP p
- -2 7P,

az 5 oS
pla)=zF 5243

na je makne u AN (cp (Z)) j_en,au- HOJI-HHOM._..p-TOI‘_'.CTEHEHOM no x uy,
1 uMa obnuK ' ‘ a

o

R (z)=x+ 2P2(x y)+ 3P3(x y)+ -+ 2P (x y)
rae je | | L
P, (x, y)=8%:(z")"—-“—p"cosc_'9? z=x+iy=p.e%"

- V3Mumo Hajope cnydaj na je p= -1; Tana je obnacT anco-
NyTHe KOHBepreHuuje JeduHucaHa u3pasoM |

- . x>b . z—~x—|—1y
a kpuBa | je mpasa uuja )e jenqHaunHA
- X=0.

~ ot - |
Bunumo pakne na he y fome cayuajy pen (8) ancomyTHO -
KOHBEPrUpaTH 3a CBE TaUKe Z, KOje nexe necuo O M3BECHE Mpase,
HOpManHe Ha X-0Cy. B
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Ila 8u Taj cnyuaj HACTYIHO, Bnn;enn CMO Jla je MAOBOJBHO
na oyne

}\n

n =

HO NaKO MOXeMO YBUIeTH Ja Cy TH YCIOBH M HOTPeSHH.
- Hpyru ycnor (27) je ysek ncnysen kaj kopeHu rocMaTpaHux
NoNMHOMAa oOpa3yjy jemaH jemHocTasas HU3 odnuka

(i n=1,2----,

n——:x: Q--I

N Kaj je

- pen (8) ysmma oBnuk

o) = ST 102, E=TE 1) (2

T1_‘Ta'f““fv

M Taga ce TH peoBM Ha ueMauxom 308y ,Faktoriellenreihen®;
OHu cy pefi Gumu npenMer MHOMMX MCTpaKUBaba M Ca BUMA CY
“ce napouuro Sasmmwmu r.r.: J. L.W. V. Jensen,?) J. Bendixson, )
W. Schnée,”) S. Pincerle.?*) ['ope noSuseun pesynrar 3a Taxse
penose je noswar w mwra pume paspabien nox M3BECHUM NpETHO=
cTaBkaMa Kag cy l{opeﬁu Yo KOMIUIEKCHE KONMUYMHEe andl YBeK MO
IpeTNOCTAaBKOM Na Hu3 {Yy) uMa jefHy jenuuy TaLIKy roMunamna.
‘ [ope moGuBemu pesynrar je makne, y u3BECHOM MOrTIERY
ONIITHjY, HAPOUNTO 3a CNyuaj peanHux KOpeHa, U MOXe BUTH qupmy—
nucad 'y obnuxky cnepneher crasa: |

Cras XVI: [loitipeban u dosoman ycao0s, da jedar ped ioau-
HoMa obauka

| Z"--Pu,u)(Z—*—M,v)'"(Z—?tu,o'
“Z(‘ Moohag e hoo
=0 '
ide cy enemeniiu Husa <hp', n) peaanu u sehu od jeduwuue, uma
kao obaacii aicoayiline koHBepreHuuje, obaacili xoja ce Haaasu
decro 00 jedne ussecne idpase Hopmaawe una X-ocy, je, da 6yde

21] Jensen: 1. ¢ 19,
2} J. Bendixson: 1. ¢ 20.
’3] W. Schnée: Berliner Juang. Diss. Gothngen 1008.
%4 J. Pincherle: Pa'ermo. Rend. 27 (1914) p. 379—390.
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L'opmus crasom je maxse raj cayuaj moTnyHo pemen.
[Ipetimmo cam wa mcunrmsame cnyuaja xam je p=2, T. j.
Kaj je ¢(z) noNWHOM Jpyror creneHa obauka:

p(z )-—z+—~—z-
Y rom je cnyuajy |
m(cp(z)):z—%%g(xz-—-yz)=%§<(x+a.)2~—y2—ag>,

i ' 1
rgpe j€ a==—,.
Uy :
[Ipesa TOme je obnacr ancony’me KOHBEpHEeHLUUje TaKBOr
pena npencrap/beHa W3PA3OM ~
| 9
(X+a)—X*>200+0% , a=—.
O
Bupumo nakne na je y Tome ciydajy kpusa [, xoja orpanuuasa
obnacr KOHBEpreHuuje, jerua PaBHOKpaKa Xunepdona yuja jegHauua '
uMa oOnmk

(x+a)2-—y2=0a(20+a) , (1-‘—;—-72.;
| v

M yaju GOKYyCH Jiexe Ha X- WIN Y-OCOBMHY, IpeMa ToMe Jany je

o > & ._}_
S 27 2¢,°
Hawie oBnmacr xomseprennmje C y Tum cnyuajeenma uma oSmmk
. 1
cnuke 4., xan je ® >5—, a obnuk cnuxe J. Kan je d> 5—
20, 2a,"

Ilpema Tum pesynraruma MOMEMO Hspehn cnegehu cras:

Crag XVIL.: Ja 6u ped oﬁnuka (8) aiicoayiuno konseprupao
u obaaciuu C owanuuenoj jednom xuiiepborom (Cauxe 4., 5 )
dasonmo je da 6yde:
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Ce »

IIpehumo caga jow YKPE[‘I‘KO OnMTH cnyqaj, T. j. KR je Ppyn=
¥imja @(Z) nonuHOM P-TOr CTeneHa. |

Tana je odnacr C anconyTHe KoHBepreuumje MOCMATPAHOP PeAa

nedunucana u3pasoM
X -+ 2 P (x,y) >

Q*“’Z:‘

a jegHauydua kpuse [ Koja orpanmqasa Ty obnacr je
P 'a |
| EI P
X+ ?PQ(X,Y)::E)..
g==2

To je jensa anredapcka kpnBa umja je jennayusa P-TOr CTe=
feHa 1no X a p-ror unu (p—1)-Tor crenmeda 1o y, npema TOMe
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nanv je p napan mau Henapal Opoj. Ona je cumeTpuyna 1o X-ocu,
yMa P peanHux acuMNTOTa, KOjé CBe Mponase Kpo3 Tadky: =

- ‘ ((p—l)ap,o)

Op — 1

| | | | 1T
U 3akianajy Mebycoéﬂo yraoE a pacnopeheue Cy Tako ,I];a ]E

x-oca cuMeTpana (6ucekTpuca) HBejy CyCeQHUX ACHMIITOTA. |

[Ipema ToMe je OBNACT ANCOLYTHE KOHEEpreHmyje MnocMa=
TpaHOT pela jelna M3BecHa 3BeanacTa obracT koja ce ypamyje y
OeCKOHAYHOCT yV P pasha mpasua.

[Ipehumo capma sva

2-1a cayuaj, T. j. Kaga H3p3.3

)\p,

n==0o0 n=—o g=1

ocTaje KOHa4aH. |
[Ipumerumo Hajnpe, na y OBOMe chyuajy Hu3 (Ao.n) HEMOXe
pMaTy HUjeNHY Tauky roMmiiatba Yy KCHAYyHOCTM U Ja ce jefAuHa
rauka roMuiiatha Hanasyd y OeCKOHAYHOCTH.
Jlako ysubamo pmame, Ja u ocTane rpasuie

[, p=1,2,3,---

n=ow

Mopajy ocTaTu kosause, na fie nawie, npema oGpacuy (21,)
nuz nonudoma (Po(z)) (n=:0,1,2,---) ocraTm koHayaH 3a CBe
BpENHOCTH OF N. | - | o

['panune (28) Hemovajy yBek MMaT# CMucna, M JOBOJBHO je
na jegHa o BUX He [OCTOjM, NMAa Ia U cama rpaHula

Le.w (29)
n==a .
ne nocroju. Ja 6u paxne Hus nonusoMa {(Pq(z)) Temuo onpelenoj
rpanvug Mopajy CBU TUMecCH (28) ersucrTupary. ,
| Mebyrum u y jegHoM u y Opyrom cnyudajy, T. j., mocrojana
unn He rpasnna (28.), nako MOXKeMO YBUOETH 63, @KO pen (8)
arcoNnyTHO KOHBEPLHpa 3a jelHy Tauky Z Y paBHU Z, OH tie Tana
KOHBEprupaTH ancoNyTHO 3a CBe Tauke z. [Ipyrum peauma, axo pen

Zlaof

¢ =0
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KOHBEPrMpa, Tana pef (8) ancolyTHO KOHBEprupa 3a CBe BpeNHO-
cTn on Z. . o | __
Kan meljyrum rpaunua (29) nocroju rama pen (8), umm kou=
Beprilpa Ml OMBEPrMpa 3a CBe BPEAHOCTHM Of Z, WTO je Y OCTanoM
no3HatT pesynrarl, | |
HanoMennmo join Hanocierky ga ce y cnyuajy ©ecKOHAuHO
BENNKUX, R_élo N Yy Chydajy KOHAUHHX, KOpeHa, MOXe YTBpAUTH
ersucTeHngja QyHKugje pacropeia A(z), u Ge3 ma cy HaM NMO3HATH

.l_{dpeHH nonuuoMa (7), m 1o na cnenehn wauun. :
~ Obpasyjwo cnenelie cumerpuune ¢ynxiuje nonuuoma Py (z).:

KOje Kao IITO je MO3HATO, MOXeMO yBeK u3pasutu nomofy koedu-
MjeHaTa JaTor noiuHoMa, W NoTpakMMO BPEBHOCT H3pasa

M(“k):L%SE,“k) : k::j,g,l}... | (30)

n=x

aKo 3HaMO Aa CYy KOpeH# CBUX NONKHOMA (7) peanun u Behu of
« {0 > 0), Taga je, npema craey Xli, HOTpEfﬁ‘aH ¥ JIOBObaH VCIIOB
Ja NOCTOju (yHKUuWja pacnopefa KOpeHa MNOCMATpPaHux NONNHOMA,
ga rpatune (30) ersucrupajy 3a cse npupomse Opojese k.

Y cneuujannom cnyuajy, xap cy
M9 =g 3a cee k=1,2,..-

PyHKuuja pacrnopefia A (xX) je paBHa Hynu 3a CBe KOHAYHE BPEAHO=
cTd O X.

1 Buau mva np.: Jensen, | c. 19; Bendixson. 1. e. 20.
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