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UN THEOREME GENERAL D'INVERSION DES
PROCEDES DE SOMMABILITE

Par |. KARAMATA, Beograd

Les théorémes d'inversion, ¢'est-a-dire les théorimes de nature tauberienne, furent
établis, pour bien des procédés particuliers de sommabilité, dans les importants
travaux de MM, Hardy, Littlewood, Landau, Schmidt, Wiencr ¢t d'auntres. Tels
sont par exemple les théorémes stivants : |
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toutes les fois que la suite u, satisfait & la condition
Mm inf X ity = —w(e) —>0 avec ¢, (I)

mE==an =20

pour tout n' lel que n < ' = N (¢), la longueur de Uintervalle {n, N (¢) | étant,
survant les procédés, donnée par ;

B: N{gg==n-|&Vn, Ar Ng)=—n-|-&n D: N {g) == 5,

Clest danc'l‘intervalle%,N (e) | qui importe ; étant complétement déterminé par
le p.d.s., il mesure en quelque sorte (suivant sa longueur asymptotique) la portée
(T'efficacité intérieure) des différents p.d.s. Je le nommerai intervalle de conver-
gence,

Mon but est de montrer qu'on peut déterminer U'intervalle de convergence pour
unc classe relativement large de p.d.s, La forme de ces procédés, la meilleure in-
diquee ¢n vue de cette étude est celle qu'a étudiée M. O. Perron (Math. Zeit, 6,

p. 280), c'est-a-dire Xy, ¢, (), ol
p=-=0

@o (7)== 12 @, ()2 goir (7) €8 @ () > 1, 7 —> 00, v 1, 2, .... (L)
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Ces p. d. s. étant trop généraux, ont doit les restreindre en les assujettissant Al
satisfaire en outre aux conditions suivantes : ':
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Je dirai d'un p. d.s. quil est régulicr, si outre les conditions (IT) il satisfait avx
conditions (IV) pour toute suite vérifiante (TIT). -

Théoréme. — Fintervalle de convergence des procédés véguliers de sommabilite
cst Vintervalle que peut parcouriv Uindice v pour que Uinégalite -

rtE D, (p) L x, O <1,
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sott satisfaite. — - e |
C'est-d-dire en désignant par # le plus petit dés v satisfaisant & (V), on obtient

le plus grand N (¢) comme fonction:de # et ¢, ccs deux nombres déhnissant Pinter-

valle e convergence !’H, N ()| du procedé régulier a novau ¢.. (v},

" Ce théoréme n'esl qu'un cas particulier du suivant (que j'ai €tabli dans les Studia

Mathematica T, 3, p. 08 (1931): |
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ot lim inf min jay (%) @, (1) > 20 (8) —= 0 awee, 0 <l x < 1, alors a, (¥) >« (1),
r—=0 xiTEgrax

r oo, en tout point de continurté x de o x).

On le vérific facilement en prenant pour ¢, (x) la fonction de sauts

), pour x —.- T

a (#) = > u, pour @i (#) % < @ulrh 270, 1, 2,




Ce résultat nous permet ¢'établir des théorémes d'inversion pour une classe asscx
générale de p.d.s. La difficulté essentielle est de voir si un procédé est régulicr.
Pour les procédés 4 e 1) mentionnés ce fait est évident, il est de méme démontrc
pour le procédé typique de Riesz, mais déja les procédés i noyau de la forme ¢ (@)
présentent. de séricuses difficultés comme il est a préveir des travaux de M.
N. Wicner.

P’ar contre, en ce qui concerne la mesurc de Vefficacité des p.d. s, Cest tonjours
fa longueur de Vintervalle |#, N (&) L, définic par (V), qui peut servir de mesure,
méme dans le cas ot le procéde n’est pas regulier (les conditions (1V) se rapportant
plitdt aux problémes d'unicité).
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