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MVYITUDOPMHVX DYHKIIAA

OIl PATIMBOJA KALIAHMHA

([Ipnsspeno na cxyny Akanemuje Ilpuponuux Hayxa 22, VI 1925).

VBOI
L 1

| Hexa 6ypme rtauxa xo M30JIOBaHa KPUTHYKA "Tauka dyHKIuje
y—f(x) Oxo X, onunmmo JeRHOCTaBHY 3aTBOPEHY KpHUBY NHHUJY,
Tako ga Xy Syne jenquHa’ KpUTUYKA TauKka y yHyTpallkhOCTH Te JUHUje

1 Ha H0j, Hpa’mmo au pyuxuujy f(X) no osoj sarpopeHoj kpuroj

NUHAA noqeamn Ol Hexe Tauke X, (yHruuja f(x) uehe ce BPATUTH

y X ca HCTOM Bpenﬂomhy Yo Ca KOjoM je Nomina, Hero ca HeKoM

spennowhy y,. Kan je, NpU HABCSHEHUM yCIIOBUMA, by uruuja’ f(x)~-

nosHaTa, y, je onpebeﬂo (amanuruuko nponysere).

Mu hemo mocrasuTn oSpuy T npobnem: nO3HATa je Beaa Hameijy Vo
ny,, Tpeda onpenutu f(x). Tlpenusno peueno, mam npoSnem je oBoO:

,Ha*ra je yHudopmna ¢dyuxumja y; — @(X,y,} ABe Npomersnse
X U ¥y; Tpeda onpenutu ¢yukunjy f(x) ose ocodune: 1) dyuxiuja
f(x) je amanntiuka pyHKuuja y OKONMHM Tauke X,; 2) Tauka.X, je
M30TI0BaHa KpHTHyKa Tauka $yaxnuje f{x); 3) xax ce npa’m cbymmma
f(X) ma on xoje Tauke X MO 3aTBOpPEiO] KpMBOj JIMHMjM Koja 0OyXpaTa

TAuUKy X, M Bullle HUjeIHY KPUTUUKY Tauky, a nobe on BperHOCTH

Yo Te pyHniunje, nohu fie ce y Tauky x ca spennowhy v, == ¢(x,y,).

Ma na je mpobnem osako mocrasmes Bpno reHepaiaH, OH ce

MOJKe jolu renepanucatn. Moxe ce, ua [puUMep, y3eTu 1a je cpypnuma

@ (X, Vo) mynrugopuua. Morno 6u ce yuen:r nabe, ga je Besa uss
mehy y, u y, nara nouohy usBOHa: ¥y = @{X, Yo, Yos--- ) 2

I

HPETHOLTI&BHHO na ersucTupa qyymcuma y -~ f{X) roja pewasa
Hanpes nocrasbenu npodnem; rana fie nupepcua dyuxunja F{y) - x
oueBunHO uMaTu ocoduny F o (x,y}| == F(y). Osaxsum ¢pyHrunjama

ﬁﬁﬁﬁﬁ
L]

o
-

Cy Ce crnegujanHo Oasmuay, npernocrasising na @ (X, V). 3aBHCH CaMo

1
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2 _ PAJHBOJE KAIIAHHH
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—sR v a e won % P. Appell' n O. Rausenberger®. Hawm npobnem,
Jakie, Morao 61 Ce peimaBaTi MHBEP3HjOM QYHKUUjA KOjE oarosapajy
jenmaunau F [@ (x,y)] ==F(y). llpuanunuenno, mne B ce npoTUB
TaKkse METONE MMAIO INTa pehw, HO MPaKTUYHO j€ OHAa He3rojHa:

puBepaija QyHKIUje BpIO CE TEWKO HM3BOAM, A CNICUU]ATIHO KO dyHK=

nuja Koje cy (opMupaHe Ha OCHOBM BpJIO eHEpanHUX ycCnosa oHa
je moryha camo Teopujcky, & He W TaKO Ja Ce BUAM AHANUTUYKM
oBnuk uHBEepCHe (QyHKLUje.

Panu rTora, mMu fiemo yaeru npyry mervony. Ho, kaxo je no-
craBpens NpoGieM M CyBUIIE TEHEpanaH, d HeroBo Tperhparbe
obumuo, My fieMo ce y oBOM paly OrpaHMYUTH Ha jelad cneunjanan
clyuaj, HO joIX JOCTa renepanan: My liemo, HauMe, yUUHUTU O (PyHK=
mmin @ (X,V,) M3BecHe npernocraske. le nNpernocraske Cy OBE:

1. Ilohemo nu m mo npyru IyT OX Tauke X Y KPYry OKO Xo»
y, 1 y; Memahe ce no xpyry on Tauke 1O Tauke, M Kaj ce Bpa-
THMO y noueTHy Tadky X, npefin fie Yo ¥ Y1, Y1 Y Ve, 2 cpymcuma"
@, TOWTO je MO NperHnocTasun yHupopmHa, ocrahe nenpomemena;
umahemo, nakne, v, -— @ (X,yy). Yonwre fie 6utn yo = @ (X, ¥a—1).
Dynxuuja @ (X, yo) sapuculie Mopen X # Yo jOul M O HEKUX KOH=
craHara a,, bl, e Hpsa Hauia HPETHOCTaBKa ouhbe: dyuxupja
@(X,Va_:) uMa i T# OONUK IO X M Yy Kao u e (x, yo), camo ca
IPYrdM KOHCTAHTaMa an, On,...., @ OBUX KOHCTAHATa KOje Cce Me=
Bajy uMa KOHauaH Opoj, T. j. VYa ::q)(x Vi sdis Dagiman)n

2. Jlpyra nama npe*rnom'am:a Bufie oBo: PyHKUMja KBE TPO=
Mewuse @ (X,¥,) MOXe Ce TONMMKO NyTa nudepeHuupaTr qeIuMUIHO
O X U Y, KOIMKO HaM TO y HOjeinHOM usrohery oyne OTpEeOHO.

. Vamemo 1, Ha OCHOBY NpeTNOCTaRKe MO 1), KOHCTaHTe KOje

ce Memajy Nnpy MpopauyHaBawmy Yi,Yzs:--.;¥n, KAO MNapaMerpe,
MOJKEMO HAUYNHUTU Tpaﬂccpc;pmau_ujy
X=x, Y—o(x,y,a,b,....),

k]

KOja, yaenmﬂ y odaup npernocrasky nom 1) u nedUHAIMjY B OCO=
6uHe rpyna, BMa OBe ocobume: TPBO, aKO Ce Mapamerpu a,b...
Henpexkuano (KOHTUHYANHO) Memajy, OBa TpaHCPOpMalMja YMHU He-

NpeKuIHy CpyMNy; APYTO, aKo NapaMerpuMa a,b. ... amo BpenHOCTH
an,bn,....., a NPOMEHUBOj y BPEAHOCT Yy, Y fe Ourn y..
3a rpyny

X=x, Y=o(x,y,a,b,...)

1.C. R. de T'Ac. d. Sc. 1879. T. I. — Acta ‘Mathem. T. 15 (1891).
% ‘Mathem. Ann. T. 18 (1881), 19 (1882), 20 ‘(1883),
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pefin fiemo na naje wewepaamnu saxon myatuugopmrociiiu Tpaxene

‘DyHKUHje Y OKONMHM Tauke X,, a penaunjy y; =— @ (X,Y,) 3sahemc
CUEUUJANHUM SAKOHOM MYAUWIUGOPMHOCIUU Y OKONHHM TauKe X,.

1L

Konuko nam je nosmarto, mocanm ¢y ce y mMaTeMaTHUKO] NnTe-
paTypy pacrpas/balil CaMO HeKoju HajeleMeHTapHUjU  Crielujansy
cnyyajeBu opora npodnema. Ouu ce jaBmpajy koI npoyuyaBama /u=
HeapHux nmthPeHuH]anHHh ]e,u;Haqlma nocranu cy Beh KH&CH‘IHH 7
ywna u y yuOeHHKe. | | | | |

Mucnumo, mebyTum, na nuje 6e3 nnrepeca 3abaBuTU CE€ OBUM
npobiemMomM, ocrajyhu y Behm renepandgocTn. OH je mHTepecanTaH

caMm no cedu, — TO je, y Hexy pyKy, OoOpHYT nipodneM Hpodnemy

aHanuTUuIKor I]pDJJ.Y}I{E‘.PLa M IpYyTo, cnan;a y npobneme tbopmupama

‘QyuKuMja Koje chyrhaBajy H3BECHE BpJID reHepajlHe ycCJloBe (Weler-
strass, Mittag-Leffler), —a HHTepecaHTaH je 1 360r CBOjuX nNpuMeeHa.

MuanunjaTusy 3a opaj pan nao mu je npogecop MareMaTvke
beorpanckor Yuusepsurera I'. Muxajno ITerposuh, xoju je n nﬂaqe,
JoK cam npoSnem paspabusao, noxasuBao XUBO MHTEPECOBame 3a
tera. Cmarpam 3a cBOjy HNy’XHOCT fHa My 3a TO M OBOM npunnmom
3adnarogapum. oo s, = 5 e T |

§ I. — TuooBH 3aKoHa MyJITmbopMHOCTH.

1. — llowro cmo y VYsony, npernocrasxama o ¢yHruuju
9 (X,V,), Npenusupany W OrpAHMYMIM HALI npodnemM, mn fiemo ce
TpBO, y OBOM naparpady, 3adaBUTH CaMHUM 3aKOHOM MY JITH(OpM=
"ocTy. Bunenm cmo na csakoM namwem npoGnemy oxrosapa jenHa
Tpyna KOHAYHMX HeMNpeKHHUX TpaHC(I)OpMElI];H]a

X=—=x |, '——qﬂ(Xg/ b, | (1)

To nac naBonuw ma saxon MyJITm})OPMHﬂcrn paCManaMo ca rie-
AAITA TEOPH]Q Ppyna ' .

3. Lie je noxasdo pa rpancopmanuje obnuxa (1) MOTY 3aBUCUTHU
HajBMIle OJf TPU HE3aBIICHA napamerpa 1 1a je rpyna (1), npema
Opojy THUX CBOjUX He3aBUGHUX NapaMeéTapa CIMYHA Ca je{HOM Ol Fpyna:

X —x, Z—1z} a:

R i SR
- e y A s
. T Tz——lf

rae je z dyHKUMja Of X U y, Z t])yﬂxuma on X u Y, a HOBM mapa=
MeTpH o, B, 1 $yuKuMje crapux mapamerapa a, b, ¢c. Creusjansn
| N

S S — s — - ——r—
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3aKOH HYHTHCI)OPIWHG‘CTH V= @{x g?’)"‘hmﬁn“fff”ce ‘OHJa CBECTH
HA jegaH oy oOBa Tpu odnuKa - |

w (X, y;) = y(x, Y0)+ﬂ1: (1)

| w(x,yy) = oy p(x,y,) + 81, (1I)
- . W(X:YO)_—E']._ - 111
W(XIYI) T1LP(X,YQ)——1 ’ ( )

rae ¢y oy, By, T1 PyHruuie om ay, by, c4.

Kap je cneumjanuu sakon mynrudgopMHOCTH jgar y odnuuuma
(), (D), (Ill), norpebua je jemna npumenda. Pamu Tora wro je
®(X,¥0,85,by,....) yaupopmua Pysxuuja om X ‘U y;, MM CMO
MOI'IN noonTH Yn— @ (ZX Yo s An y bn,.:. ) Ho, aI{O ]e Q@ YHPlti)OpMﬁa
¢ynrumja, ne mopa 1o Surum u . -Obumasmu, nakie, oko X,, MU
hiemo u3 y (X, y,) = w (X, ¥o) - a noouTn y (X, ¥2) —=w X,y + 04—
=y (X,¥) + 2, aro je y(x,y,) yanpopmna ¢yHxunja of X 1 ¥ .

Vinaue he ns w(x,y;) = w(X,y) 1+ o 6utnr yy(X,ys) = w;(X,y1) 1 0y,

re fie 6Ty noTpedHO jouwi MCNMTATH y KAaKBO] Cy Be3d Y; ¥ .
Y Syﬂ,yhe fiemo . ceyrne, kparkohe panu, nucarm z, mMecto
W(Xryn) | . |
2. — TpchcImpmauH]a Z-ﬁaZ—FB MOXe Ce MucaTa U y
IpYyTroM 06J1m{y, Mmawmo, Hanme,

: rf'; T ij'j.'jh.
B | B :
Z 1.—&_&.2- ‘1 — « | B
}:a(z | 1_?_&)
- CraspuMmo 1 B ——¥ 4 6nhe

1—(1_ N |
Z—Z*—‘a(z-—-l)

Jlako je Bumeru 3HaYeme HOBOr napamMerpa L: TO je ‘rauka koja . je
npeMa TpaHCHOpMALnjK Z — oz -+ B wunpapmanrTsa.: llpema Tome,

- crienujarHy 3aKOH MyJITmi)OPMHocTH z1 04 Zg —— B MOXKEeMO NnucaTm

'y oﬁ')JIHK}r -

Zy —7 Z-' .:;Qﬁ (Zo T Z):

rne je B .
| e ] | - Bl

: Z R ST T
s e i e «Z B
.0 3; — V-tpanchopmaumja, Z == ——— MOMKe ce mmcaru y
£, Sl e . wal w B4 & :_ﬁ___:.'._' :'3'.':"* e : : "\f' —_— . g ° N s . _

 APYTOM iOOMUKY . ';_Kﬁ;pﬁlﬂﬂfﬁﬁfi@jﬂ{g:?{'Ha"l’oii-., opd*Tpa”HcdppManvja oCcTasba
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O AHAJHTHUEAM OBIRIHEMA MYJITHQOPMHIIX OYHEIJILTA

— m m—alm— == [ Py ]

e —e—B€  TAYKE WM jeJIHY TAUKy UHBAPUAHTHOM; T€ MHBAPDWAHTHE Tayke
nodOuBajy ce U3 KBaJipaTHe jeHAuYHHe

Az -+
7 = a,
vz —+1
vz2+(1—oa)z— B =o,
OaKie je

B 0:——1+l(1-—a) -—,—46*{
7, ==
2y

HpeMé Tome, umahiemo mBe Tauke HHBapHaHTH—E una jegHy, wWTo
3aBuCy Of TOra pa Ju je (1-—%1) —I—4Bf pasnuuuTo Of HYyJ/e UIu

je myna. |
~Axo je (1———&)’—]—481'_0 M CTaBUMO
| a""-—l
Z. oy
, nag © g
_ b= o-+1°
Buhe!
g TR
Axo je, nag, (1 — o)’ —}—46*1':}:0 Buhe
Z'__(-.]_ Z"""'Zl
Z_Zi} = kZ*—ZE
rape je
, #a*—-l—l—]"r(l—ﬁ) —|—4BT
-0 2y .
e g a—-l--1f(1—-a)2+4m
| = Ay |
"k;_ah—'l—l-”(l—-a)f'-—*-zm«rf

‘1“1—!—] (1—a)*+487

Creuujansu 3akoH Myn'l'.mpc:pmnoc’rn

Gy Zo — By
- T1Zp T 1

1 B., na mp., Osgood, Lehrbuch der Funkt. I, p. 263 u ..é);a.:b&.;i-

Ly —




6 | PARUBOJE KAINAHIIM

‘MOXKEMO, [akje, NMUCATH WA Y OBIUKY  ~—r i .t e e
1 1
— - h, 3
Zl - E Zg - Z | ( )
.rae je o al — 1
7 —— 37 _
1 3*1: :
h o QTI ( )Ii
a; + 1
i y obnuky |
' Zl - Zl Zo - Zl : ;
o 5 4%
ZI*‘_‘ZE ZOHZE ()
rae je . - a
a7y, e oy — 1 + l-"f(l — )% 451'\'.'1
= .
- 2
- ag— 1 —1}(1 — a1)° + 4B, 1y ;
e . 4"‘
) 2y ()
k:__ff-l +— 1 — (1 — y)* 431‘1'1.
oy 1= (1 — 0y)* —I_ 48,y
§ Il — AHaIHTHYKHE o0auIM PYHENMja; OpBa Meroja..
4. — Axo je z=—y (x,y) ynnpopmua tpymtu,ma on X u vy,
dynruuja y =— F(x} nedpnuucana ca .
. |
z—*zéllog[x-—xo]

UMa y OKOJHHHM Tauke X, CreLujalHy 3aKoH MYJITRGOPMHOCT W
Zy==Z,1 o;. Y3mumo, Haume, 3a log (x —xo} jenmy crieuujanHy
HeTepMUHALNjYy M H:0j HeKa OAroBapa M3 NOCHeAihe jeMHAUUHE CIIel U=
janna aerepMuHaumja y, on y; oSuljemo nu oxo x,, merepMuHauuja
on- log (x —x,) npefin tie y log (x —xo)+2ni, yo y y1, a v y w,.
jep je TO, MO MpeTnocTasuy, yuudpopmua GyHKIUja 0,11, X n y. bubfie,.

naKne,
Zy— [108' (X—Xo]+2“1]“20+ Oy 5

21r1
IITO CMO U TBPIAUIMN.
Onasne ce Bunu na séuma nocroju GpysKIUja UMju je Crenu=-
jaJIHU 3aKOH MyHTMqJOPMHbcTH ﬁér ca (]).
- .. Hexa Syme n=f(x) ma xaxsa mynrudopmua ¢yunxumja, sa
’ Hij je 1(0 u3onoBaHa KpUTN4YKa Tadka 1 rmm je. Cneuﬂjamm 3dKOH.



0 AHAJMTHYKHAM OBJHIAMA MVATHOGOPMHHX OYHKIIAIA T

e T RYITHPOPMHOCTI RATTa P (X5 — W (X, no) + o4, rme je w(x,n)
yundopmua ¢yHxuuja on X u n. Hauunumo ¢ynaxuujy

u(x) = wyx,n) —wx,y)=wlxtx)]—uvx,Fx)]

Otuljemo nu oxo Xy, w(x,ne) npehn he y w(x,n) =w(x,ne) + oy,
w(x,y,) npehn hie y wix,y))=w(x,yo) ;. ma fie u(x) odrarn
HeMpOMeweHo, T. j. u{x} je ynudopmHa (i)yHF:uH}a Y OKONUHM Tauke

X,, N jecre:
W(X,n] leog(x—xo)—l—u[x] f

Oépﬂyro IaKO C€ YBEepUTH Ja CBaka dyuxnmja n=— = f{x) ’H‘eqmﬂﬁ_
caHa OBOM jeldHAaYMHOM WMa CIHeLUjallHi 3aKOH MY NITU(POPMHOCTH
w (x, 1) = (X, o) - .

[Ipema Tome, axo je y(x,y) ynugﬁapmna pyrnkuuja 0d X u vy,
dociiojake myriiugpopmua pyuxuuja y = 1(X), sa rojy je tliauxa X,
us0A08aMHa KpULUUKA WAYKQ U WUjU je Cueuujaanu 3axon mysiliu-
opmrociiiu y oKoauru e wauxe daid ca W (X, y;) =y (x,y,) + o;;
ila ¢pynxuuja je Oegpurucara jer?naqunom

(%),

20e je u(x) idpousso.wra, yrokoaumariiauxe X, YyrugpopmHa; PYHK-
uuja od X, u o je jeQuHo pewierve. |

5. — Axo je Z=y(x,y) ynupopMua ¢yuxuuja o X u Y,
$pyHRIMja Y — F(x] J:Leq:)mmcaﬂa ca

w'(x,Y-]F"Qm

| B,
X, — x___x)m | : .
| l—IJ[ Y] [ O | 1___(11
Thae ie lob o
e ‘3’8“3_'111,3r
211

MMa Y OKOJMHM ~Tauke X, CHelujalHu 3aKOH My aTHHOPMHOCTHU
WX,y =o,y(xX, ¥ I Bi- YsmuMO Hamme, 3a (X —X,)™ jenuy
cnenyjanuy nerepMuHangjy’ M BbOj HeKa OIrosBapa M3 NOCHENhe
jenHauyvHe coeuujanHa neTepMuHauUMja Y, OO Y; oénbeﬁo I OKO
TauKe Xo, HerepMusaumja Ox (X — Xo)™ = emios(x—x) np_e,’l“m-é tie y

gm[!ug(xf—?ﬁ-) 21—[1] — eZT['lm (X _--xﬂ]m ‘3‘11 [x_____x )m 2, S

Vo npefiu fie y y;, w vy w. 'B_Hﬁé,' naxne,

T2
~exyuaj (1), koiuw ie meh pacuparsmen 'y NG 4,




M —— ... . . nt = a

8 . PANUBOJE KAIAHHE

J—

W (,y1) = ay (k= xg)m - P
| ~— Oty
;:allU(X:YU) _%_ Blr-
ITO CMO M TBPHUIM. : -

Bupumo, naxne, na sbmwmwa nocroju ¢ynxmmja umm je cnenn-
janay saxon myntugopmuoctu nar ca (II). Heka Syne n = f(x) ma
KaKsa MynTu(opMHa ¢QyHKUMja, 3a KOjy je X, M30JIOBaHA KPUTHUKA
Tauka u umju je cneuujanHu 3aKoH MyNTHPOPMHOCTH @AT Ca

y (% » ) = oy W (X, Yo} + By, rue je yi{x,n) YHHd)OPL{Ha pyHKRUHja

on X Hu 1. Hauuanmo (i)YHKHH]y

W [X ’ ﬂ] T *_:B:L_*
u(x) = '

w(x,y) —5 f_’al

Oy

05Hb€M0 M OKO Xy, W [X ’ y{]] -l'lpE['_lH he y Oy Y (X ’ Y{}] _I_ 51 y W [X ) n{)]
npehn he y o, w(x,n,) - 8,, na fie u (x) npehu y |

P1

]._”“(11

al W [X 3 y{]) + Bl_ : T—ia " i”ﬁ' Vo
- 1 - -
By

'_:::_. I;GI:H(X];. R
vy )— o

oy WX, ng) *Fﬁi

Uy

u(x} je, nakne, ynudopmua ¢Qynxuuja y OKOnuHMN Tauke X,. Mmuawmo,
naxse, o

S ) = |y &, y) — ]u(ﬁ)i 1 s

112 = e Cﬁi 4
. By '

= (X — x. )™ u{x] < . .
| X "XO) | { ] _'L]_ 1_ Oy

AP S X

~ Ilpema Towme, axo je y(x,y) _ y‘mi_(iiopmna gpynxuuja 00 X u vy,

doctuojane myriaugpopmra pynxuuja y —f(x), aa KOjy je wauxa X,

u30./08aHa Kpuliuuka FauKka U 4uju je cileyujannu 3axKon MyaiGiu-

PopmHociuu y okoaruru e Wauke Oail ca Yy {X,v;)=— o,y (X,y) 8,3

wa gyrxuuja je degpurucana jeOHauurnom o
By

.W(x-:}’]_::[x““??o]ﬁlu(x) |  J——




0 AHAJUTHUYREM OBIRLAMA MYJITAPOPMHHX <3 HEHUJA $)

e J— — e ————— e .

- ———— —— -

. loga; S et e r—
20e je m == 57 @ u(x) fipoussorHa, Yy okoAuHU LHAUKE Xo YHU-
m - i _
dopmHa, @dyrxyuja 00 X, u o je jeOuHo peuuerse.
6. — Kan je cneunjannu 3akoH MyJITUPOPMHOCTH oBnuKa
|
. Oy Zo T 51
=
Tl Zo 1 1

OH ce Moxe, npema N° 3, ceecTu win Ha odnuk (3) wim na odnux
(4), npema Tome na mu je {1l -—d)*--4py==0 nmm =+ o.
Ysmnmo, npso, na je (1 —a)? -+ 4pr=o0. Tana he 614‘1'1»1

“ 1 1 - | -
Nemr el h. GO

AKO je _Z:qj[}{_, YJ }THHCI)OPMH&. (by_HKuﬁia_ OO0 X U y’ (bYHKU.Hia
y — F(x) medunmncana ca

log (x —x - 2
Z — 211'1 g{ 0] - .(_)
uMa y OKOJIMHYA TauKe X CHE‘I];deIIHH 3aKOH MynTﬂ(i)opMHocTH
| > a1Z0+Bl o ¢ & |
i T R g F . '1 Tl.Z[)—l_l. . L T SR R R

Yamumo, Hanme, 3a log (x —X,) jemny cneﬂujanHy neTepMuHauujy
M 1Oj Hexa ONroBapa M3 NOCHeNise jefiHauute cneuu]anﬂa neTep-
MuHauuja 'y, on y; odufjemo nu oko X4, Oube

1 h 1
= —_——log(x—X h = — —+h
zy—L 2ml _b[ -.‘-0].—]_--. Z,—ZL
TO CMO W TBPILHJ]H | .
Oupnasne ce Bumu jga 30ura nocToju q)yﬂa'uma ynju je CHE’:L{H—
januu sakoH MmynrudopmuoctTn mar ca (3) ms § I |
Cacsum umctuMm nytem kao y N° 4, moxeMmo 3akby4uTH Na

je Taxsa omnurra QYHKUHMja DeduHHcaHa ca

1 h
Z___.z_ﬁ#Qﬂ.ilog[X Xﬂ-{—g[x}, (3)
rne je u(x} HPGHSBOJI:HH., y OKOIMHM Tauke xo yHm})oPMHa, qaygp;:
nuja om X. N
Yauumo, can, xa je (1 — a)? 4By =|:0 Tan;a fie Surnm

_"_Zl__hk. '_Zl |
_ZE ZB_ZE AT

(1"‘)
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i B P i i ' * [

. mém_.q.e._.z::;ygx,y] yaugpopmMua ¢ynkumja on X u Yy, ¢ysHrouja

y = F(x) nedunucana ca

Z_ZI m .
s (5. (ol - 2'3
7 = =) (2%)
rne je .
m_____lo;zk
0 2w

uMa y OKONMHWHM Tauyke X, cneudjanau 3axkoH mynrudopmuoctn (4)
nz § L Yamumo, nanme, 3a (X — Xo)™ jemuy cueumjanny nerepmu-
HaLMjy' U Oj HeKa OAroBapa M3 MOCHeNibe jelHauMHe cheumjanna
,uerepmmauma y, OR y; obihemo nu oko x,, 6mnhe

Zl—"—"Zl ' Zl
Zl'—Zu "'_""'Zz

=k (x — x%o)" =k 2°

IITO CMO W TBPIUIIM. -
Onasge ce sunu na 38uma nocroiﬂ'cbyﬂxuﬂja YNju je cneLu-
janHml 3aKoH MynTHq)OPMHOC‘m nar ca (4) us § I.
CacBum ¢nuyHuM nytem ka0 u y N° 5, moxemo saxmbyuntn
la je TakBa onuTa QyHKUUja OépuHMCaHa ca

- om
—u._'F"lt-. .
L

ToEos o e Z~=Ly

——xrul), (39

rae je u(X) npoussBobHA, Yy OKONUWHM TauKke X, YHUPOPMHA, (PyHK-
Huja on X. '

Pesynraru (3) n (3%) mory ce npencrasuru uy IpyroM odnuKy.
Yuunuhemo To mpeo 3a (3). Pamwm Tora, Mm hemo jenuaumny (2)
PEeWINTU MO Z B TO peurere o3HauuTiw ca P:

P h - ) -z
g PR _
1 | ‘il — 1
LT A — _ - 4)
RS 1 2y Y2y (
e Sy o + 1 lOg (X X{))

CDyHB:uma nedmnucaﬂa ca z:P ie HajpocTHia Ox tﬁymcuma KOje:
umajy cuenujanian 3akoH mynrupopuuoct (1). Mnm hemo, can,
npoPaquaTn z wnz (3) nomohy P. C'rammo nm y (3) mecro

T TN




O AHAJIATAYHEEM OBJHLIUMA MYJITHLOPMHHEX $YBEIHATA i1

2T[110g (X“‘"Xo) p_7 " BPEHHOCTH 3a Zuh npc)pa'quaTé: y N‘“ 3.
M CeTuMO U ce na je (1 — ay)*+ 48,7, =0, poduhemo:

P duld)—1%u
| Pu—|—1~———-Zu__

I",[(E ]e V(x) npomﬁmbﬂa y OH‘OHHHH rauxe xo yﬂﬁq)c:rpMHa, chnyt-—-
uma on X.

_ " Ia 6HCMO noéunu u (3*) y ,u,pyr‘om oénm(y, MU hemo ]EﬂHa___..
“HHY (2*) pemu'm o zZ ¥ TO pememe O3HAYUTH ca P

Frﬁxf | (5)

(I)ym{uﬂ]a necimﬂucana ca z-—*P je HﬂjﬂpOCTH]a on cpyﬁguma Koje-
HMajy CreunjagHn 3aKoH Myﬂru¢0puH00Tﬁ (17%). MH fiemo, can,
npc)paq)ma*m z na (3*) nomohy P. CTaBnMo .rm y (3*) Mecre--

P_—Z1

(X —X)™ P*-—Z ~ CeTHMO JI Cce na ;e, npema IN° 3 Wby = — Bl--
o) Y1
- | 1 = (11
Iyt la= s noénhemo:l
- - T
7 P (Zl el ¢ | ZQ) e Zl Z (1 A U) o
P (1 —= 11 - Z; —l_ Zl u - o '{-1‘ e 11:_,:’,’1,5*%%\
s T TS,
; 1 N u | = i :ﬁ?: ”‘:-"-zi"’f‘:t‘ ‘HL":;:
P—tlr—o7 S TR
. T, — 1;:2 (Bt
1 e L) -—1u SNy e .'j;:;.-{i;'f_:,u; e
P 4 7. - N [
Zl —u Zﬂ ( . + g) ZI "_ }I Z:?. " *‘ffi_r
: & ,; ’f ;_} 1,;;.
‘ *;L‘h__;- o~
P i v (X) S
A e ,
, 1 —«
(P+—2)vin +1 |
3 - ] .
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e i e e L e L S e T i i o el 5, e - ¥ " 5 S T

—r— A =y MTT O TN e e e e

rge je vr_-.(a;) [IPOU3BOIBHA, - yﬂOMMM@OPMHH, tpyﬂx—
unja o x- Oso je, Meby’rnm, ucTH OBNMK Kao M Npe, CaMoO WTO
-can P mpyro suauu. | , e a
[Tpema nanpen W3IOXKEHOM, MOXeMO, NaKie, pehu: axo je
z-=w(X,y) yrugopmHa pyHKYuja o X ay, dociioju myaiiu-
gopmua gpynxuuja y == 1(x), 3a xojy je X, usoaosara xpuiliuuxa
mauka u wuju je cieuyujanrnu sakon myaiugpopmrociiu y oko-

0‘1%‘*‘ By

unu e mauke daild ca 7k = S s ua ¢yrkuuja je degpu-
HUcaHa jeGHaQUUHOM s bl ; |

P BlV(X)
s Y1

(Pil“;““)v(xwl

e je v(x) ‘apoussowra, y okonunu @auke X, ynm;tmpmua PYHK-
uuja’'00 X, u wWo je jedurmo pewerse. Dyuxuuja P mua 'paano
SHauerve, apema uiome. Ba nmu je (1—a) 2—[~4BT pasHo ca Hy.nom
unu pcxsﬁuqumo 03 Hy./ze, y HpBOM Cﬂyua]y P Je 30}:0 ca (4),
dpyrom ca (5). o | e
| 7. — Bm'Ha NpeTrnocraska 3a nocne.ume Tpu Teopeme Ouna
e ma je w(x,y) yaudopmna $ysruuja on % -# ¥. Axo Ta nmperno-
‘CTaBKa HUje MCNyHeHa, TeOpeMe He MOpajy OuTH TauHe.

]e,u.aH npoc*f npumep fie To noxasarw. Yamnmo na je y oxo-
TIAHY TauKe x0= 0 YV, =VYoX; Tana je Vo= ylx—*yﬂxg, el ,yn-ﬂyox“
T'enepanumn sakon MyITROpMHOCTH HaT je rpynom X =x, Y=yx%,
JlorapnrmoBames, crnenujandy 3aKoH - MYITU(POPMHOCTH Y, = YoX
MOMEeMO IMUCATU y OOIuKY

log x logx -

logy

# log x°

" oBme Huje yuHudopMmHa ¢yHkngja ox X u y. llpumenumo nu, unax,
TSPy 9 N° 4 nobuhemo:

loglﬁ _i_.
logx  2mwi logx+u(x),

T, i. y obmury (I), roe je o;=1, w(x,y) (Dyukumja g (x,y)

a . je -
1
-log® x 4+ u {x) log x

Odubemo nu oxo 0, moduhiemo
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—_ — —_——— e — - e — ——— — —_— e mema . em

e = it ek e am = omm e e e e Rl - - T g . Sy . L3 § — row —— e —

1
'32. T

[lc}g'-"!x'--l—?.?ﬂ'iIngi+(2ﬁi)2]+u(x) log x +uix}.2Tli

e
J

|

a HEe Y; — YuX.

Mnak, yundopmuocT ¢yHrumje w(X,y) Huje yBex noTpedHa,
a j1a ce Yeopeme MOTY IPUMEHWTH: Taj YCIOB je JOBOJbaH, aly Huje
neonxonai. Yamemo, Ha tipumep, ¥;=2Y,; Tagaje Y2 =2y1=4Yo,. ...
[enepanin sakon mynTudopmuocTu je rpyna X=X, Y=ay. Jlora-
PDUTMOBAIbEM, CHenuUjanHil 3aKoH Y;= 2y, -Jaje.. Cce CBeCTH Ha
logy, =logy,+log?2, T.j. ua obmuk (I), rme je w(x,y)=logy,
o, =log?2. Osnme ¢pyuxumja w(x,y) Hnje yundopMHa ¢QyHruMja O

'x n y. [lpumenumo mu, unak, Teopemy us N° 4, noduhemo.

log 2
logy = Qii log (x — X,) -+ U(X),I
Iia jE 2" ool u(x'i

Y= (XI—”XO)Eﬂie .

‘QObdutjemo 1n oxo X,, nodufiemo V,=Y,2, T.]j. oBa pyHKIMja OAro=

papa ycnosy. Ho, no. Tor pesynrara moxe ce nofiu u Tako jma ce

obauk y; = 2y, CXBarTu KAO OONHMK ) v kom je o3 =2By=0. =+

'I__‘

§ Il — AnaiuTHaky oGauuy (PYHKIHEe; APYra MeToa.

8. —Ha:ocHoBu Teopuje nudepeHnujanHnX KHBapUAHATA
KoHAYHe HempeKkujiHe Tpyie, Jako je sumeru fa rpyna(l) wma Ne 1
uma nudepennnjanue uHpapujanTe 3a-y =f(x), ma kaksa Qynrumja
éuna f(x), u na fie najsmwku pen Tux AUdepeHINjaTHIX UHBapUAjaHaTa
éuT; jemaH, OBa WM TPH, [peMa TOME Jia i1y rpyna CaipXu jefad,
aBa niy TpU napaMerpa. Hajnpoctuje Takse wHBapujanTe Cy:

dz , |
Y, = Jx 32 TPymy ca jennuu napaMeTpoM;
'_Y_ﬁd"'-'_z‘_dz 3a rpyny ca jBa napaMerpa;
o edizdz oz dE S
Y g == 37 dx [ I dx 3@ TPyny ca TpH Mapamerpa;

O yeMmy Ce JIaKO W NUPCKTHO YBEpUTH. .. . ™ ..
BasxnocT opux mudepesuujalsiux nHBaprjaHaTa 3a Hau npooiem

Zo e S -k
P RFTLRY U
-

- B
r.'l]t‘-...lv'.

BuaM ce u3 opora: Ako je z = yi(X,y).yrupopmna. gpyrkuuja 00

X uy, u ako ersuctiiupa My.zzﬁutf)opm&a* Gyrkyguja YA (X)) g
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——

Jje aakor myaiuucpopmrociiu Yy okorunu atauke x5- Saui-ca-;

odunocrHo (11}, odmocno (111), Bu(pepeng,ujﬁlhna ungapuaniia Y,
o0nocro Yy, odmnocro Y3, yHugpopmua je ¢pynkuuja y okosunu
diauke x,, kad ce y rwoj meciuo y ciiasu f(x). To uanasn neno-
CpenHo U3 came ne(jmmmme ﬂ,nc})e.peuumammx vHBapuasaTta jejHe
rpyne: ako y . audepeHiumnjandy NHBAPUjaHTY Y., Ha TpuUMep, cra=
BUMO MecTo (X,V,) w(X,yy), ona he uMarn ncru odnux.

Opsaj ¢arkar nac Hasoau Ha uaejy na. QyHkuuje, unju je cre=
nmjanau saxkon myntudopsiocTn par ca (1), (i), (IH) TPa’kiMMO
meljy uarerpanuma nudepesjauux jeruayuHa - |

2@ +2,m =
Yl — Am (X"““"Xo)m , YE N Am (X—Xﬂ)m : Y3 i Am (X"""*"Xo)m
— 00 — 0 — Q0
mTo he n OurTH npeaMeT oBora aparpada.
9. — V¥Ysmumo, npeo, nudepenumnjanty jerHavyuHy
+ o
=
— = > AnX— %)™
dX . ( O)

HWurerpanewem heso poduru

fj'_

Z == A__ilﬂg‘ (X -*-—.Xo) =t U(X),

The je u(x) yuupopmHa GyHKIUja Y OKOIMHU Tauke X,.

Odubemo nu oko X,, NoOWAaBIIY Of HEKE crielujanye AeTepMiu=
nauuje 3a log(x—x,), KOjoj Heka onarosapa cneumjanHa IerepMu=
Hallnja Y, on y, umaliemo, nowro je z = w(x,y) no npernocrasuu
'yHugopMHa ¢yHKLUje o X u Y,

Zl': Zy _I_ A—l . 2T['i.
04
2mi’
[Ipema Tome, ako je z=y(X,y) yuugopmua pynkyuja od
— %
-1 2w

éﬂhe 21 i ZU _I_ Cf.l

Akxo ysmemo, naxine, A_, =

X uy u ako je A odwinu unwezpaﬂ ampepeugu]aﬂne

dz

Jeauau&ne — == g A (x — xo)“‘ mm y ﬂkOﬂHHH wauke Xo cuegu-

j'w'

Jaanu §akeu Mynwmpmnecmu Z, = Zo + {11 Ou je. daiu kﬁo
peuerve. Jjednguune

F $ = H e ' Fi=rs L T R S e s
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R g} ——r— -

W T——— — e T "t ———— ——lm . uam e

e - i

w(X,y) =

_-@-anTuﬂ—_-._mH e ™
I i (X—'*XO)—FU(X),

e je u(x) y okoaunu wauke X, yHugopmHa Pynkuuja od X.
Jlako ce ysepuTn fa je TO onmry OONHMK 3a TaKse QyHKUMjE.

- 10. — Yamumo, can, nﬁcﬁﬂpermnjanﬂy jemqHaunHYy
d’z dz
== ———~—ﬁZA (X — %)™

Wurterpanemem hemo noéﬂ'mz
dz

log — = A_ log (x—x) +u(x),
na je |
: dZ = By
d x — (X_XO) —tv(X),
rae je v(x) yuudopmHa PyHKIMja y OKONMHH TadKe X;.
3 | dz
Odntiemo nu oxo Xq, npehn he y
Q_Z_; _ d(alz{}+61) — g dz,
dx ~ 0 dx . tdx’
a (x*__:xu)ﬁkﬂizeh_llﬂg(}{“—xu) y eA_ilﬂg{I—_.1+A_1-2T[i: eA— L 2TT (XH““X{})A— .
: 1T ' log o dz,  dz
Vauenmo mu e T =g, 1.5. A, =21, 6uhe S =0,
- 1> 1) g 211’ dx 1 dx

Kako je «y=E1, To A_, Huje ugo 6poj.

Paspujemo num v(X) oxo Tauke X, v JlopanoB penm, v(X)=

na. je!

= (x‘“*xo) ‘lw(x) 2 51 9

rhe je w (X). yrupopmHa pynxunja y OK@JIHHH *raqvee Koy A C HHTEe~

rpaunona KOHCTAHTA.

1 A__, -+ m ne moxe 6urn — 1. jep A__, nnje pneo 6poj:
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i e e ' B T r o EL I F T = e s s — — L TEN K F R— W W amarer mm - -

-———— ——— .

Qdubemo m oxo x,, 6nhe, ako npernocraBumo 1a je Zz=y (X, y)
yHngopMHa QYyHKOMja On X M Y,

Z, = o, (X —%X,) " wix)+ C
o3 Zo + (1 —ay) C

|

i

Vamenmo mu C = B ., Buhe

1 — oy
Zy = a3 Zo T Py

[Tpema Tome, ako je z=w(X,y) ynugopmra @ynkyuja od

X uy u ako je A - l‘;i{i"} (0 = 1), Jdugpepenyujarna jednauuna
g;j dz-—ZA (X—XU)“‘ uma uapwukyﬂapfiu urniierpan, koju

—_— On .
y okoauwnu fiauke X, uma clleyujanmu 3akon: Mynumqbopmnocwu_t

Zy =04 Zg + By. On je daili kao pewerse jednawure

lugq. _ B
w(X,y) = (X —Xg) *". w(x) i

b
1_(11

e je W(X) y okoaunurnu tiauke Xo y&uqbaumﬂa pyrnkuuja od X.

Jlako Ce U OBIE YBEPUTH ne je 1o Uhwrum ofnuk sa Takse
dyuaKuuje. | | |

11, — Jludepenuujanda jenHaumHa
S y” _i_ YZ‘AIH (X e }?0)“] — (].)
| rme . L o

jecTe xomoreHa NnuHeapHa pudepeHupjanHa jefHaunHa APYror penas;
‘IeH IeHepalHu MHTerpan je yonure myntudopmua ¢pynxumja. Kao
LITO je M3 Teopuje OBaKBMX jelAHauMHa TO3HATO, KPUTHUYKA Tauka
uHTerpana Te nudepeHLUjanHe jeqHaunHe Moxe 6urn camo X,. Ocnm
TOra, [O3HAToO je joml u TO HJa oba AM{epeHuMjanHa jefHayuHa nMa
CHI'YPHO jelaH NapTHKyJlapaH WHTerpan y, OBaKBe OCOOMHE: aKO
noljemo u3 mexe Tauke X ==X, y OKOIMHM Tauke X, ca BpenaHouhy
TOra INapTUKYJIapHOr MHTerpana Y,, Ma oozﬂjemo o jeqHOCTABHO}
3aTBOPEHO] KPUBOj MMHMIM OKO Tayke X, IOK Ce He BpaTMMO Yy X,
nofu hemo y x ca spemmomfiy ry, Tora unrerpana, rue je r KoH=
cranra. [laprHkynapuux nuTerpaia, JMHEAPHO He3aBUCHNX, TaKBe
ocobune MOXe Oourn Ha}mmle nsa (r ce modusa Kao KOpeH jenne
KBANpaTHE jenHaumHe). s el % fmw ST
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Crasumo mu y ropwy %;é,[[HalIHHY (1) y*= ?,Jﬂ,oéuhémo
| ZH;_ ; F -Zu -;}___..- T+ e
275 3[3’) - 4_ZmAm x—x)" ()

Axo je z, nap'rm(ynap}m naTerpan jensauude (2), u z =
Az, +B |
- Cz,+D

aune (2); jep, nako ce NpoCTUM pauyyHOM yBeputH na he M z
sanosorbabaTu jeauaunay (2), ako je 3anosomara Z,. Kaxo y
Az LB | | | |
Cz,+D &
IBUX NpeMa quBpTOJ), TO MOIKEMO pehu aKo je Z, mapTUKynapHu
narerpan audepenuujande jefnaunne (2), reHepanty he 6urn z =
- Az, +B |
. Cz,+D" o
HapTHKYHapHDM HHTErpany Yo nmcb@peaumjanﬁe jemHaunHe (1)
oarosapafie I]ap'IHI{yJIaPHH paTerpan z, OudepeHiujanie jegHayuHe
1

(2), 32 KOjU BaAXKK ZO = OIIPII.UHMO OKO XU B:pyr [ KOji1 Yy CBOjOj

, THEe CY A, B, C u D koncranTte, unrerpan je jenHa=

Onase TpU HE3ABUCHE KOHCTAHTE (OH.HOCH Tpu u3amehy

yﬂ ) ' '- : cmwiie - "t“i_ T

yHyTpam}bGCTH He Ca,up}KH OCuM X, BHIIC HH ]E:.IIH)?' CHHFyHapHy
Tauky OyHKIUje EAm (X — Xo)™ == uj(x) HGKEI dyne Taqrca u3

yayTpammsocrn Tora kpyra. Oko 7 onummmo prr [, Koju he caB
nexxatn vy [, me oByxsarajyhin x,. Kaxo je I perviapra Tauxa
gbymcunje uu(x), MO3KEMO uu(x) y OKOJIMHU Te TaukKe passm‘n y pexn

ZBm X-hZ)‘“ y f' 1 ya Vo xonomc:»pq)ﬂa tj)yaxuma, panﬂ yera F1

MOYKEMO y3eTH Tako Ha Vo YV |'1 _Hema Hyna-Tayaka, OCHM MOXe
6urn . Hexa Z 8yne 3a y, nyna k=ror pena; Tana je yuz(x——Z)“ (%),
rae je p(x) xonomopdua ¢pyuxuuja y [ u p(Z)ﬁO Bﬁﬁe Yy OKOIUHU
Tayke Z_j_ | | .
PR . Kk —1) 2k p()_ P."."(X_)--
W (X) == = —= e . . = A
| - Yo x—0* x—7 px) pEX)

Ho, kako je w(xX) xonomoppua ¢yuxumja y [;, TO He MOXE Yy
theHOM pasBojy mo (X-—Z) OuTH neraTuBHMX oTeHunja; CTOra,
3akmbyuyjemMo oaMax na mopa outu k(k— 1) = 0, onakne M3anis
k=0 mwm k=1. Axoje k = o, Tana, sduma, nehie nru neraTiin- .

Z
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X o Ten)a, 4 T Hehé 6utu rauka Hyna say,. Axoje, nak, k =1, na

He Om OuNO HeraTMBHUX [IOTEHIMja MOopa OuTH, Kao IITO Ce€ TO M3
ropme jeqHaumnsae Buny, p (Z) — 0., Jauka I, naxie, WU HUje Hy A

3a Y, WIM je Hyna OpBOT pefa; HO, aKO je Hy7a, MOpa OnTA
1

p’(2) = o. Axo I unje Hyna 3a Yo, Zo = y2 je xonomoq)OPMHa PYHK=
- Yo

nuja y y; ako 1e, nax, Z Hyna 3a Yo, Z, je MepOMOp(dHa QYHKUUja

y T;. YV npeom cnyuajy, z, je ynudopmnaa ¢ysxumja y Iy, y npy=
roM MO’Ke OHa OuTH Hmyn‘rmimpmia, aKo je, HauMme, peanﬂ,njym On

1

=3 (& ot’ianpom Ha Tauyky [ pasiMuuT Of HyJIe. OB&] pesnnujyM je

Yo -

f1aKo npopauy HATH. ]eP, ako je I Hyma-Tauka 3a Y,, OHA je, npema
Hanpen pedyeHoM, NpBOT' pena, Ia je Yo = (x — ) p(x), roe je p(X)
xonomopra pyuxuuja y Iy o p(Z) F=o,p’ (7)) =o0. Onasne usnasm

1 g 1 1

— = (x—C ——, Pe O — ¢ OO3MpOM Ha TauKy I E'mﬁe,
2 = (0 ey Peeymyym on g oaup rE B
naxnie, [pﬂl(z)} _ 2p3((z§) i 0, jep 16 p (Z)"""*—..__ & Tt} :|: 0. BH_'H‘_HMO’

Tako, Ha Tauka [, Ma Ja Noja 3a Zj, nefie Gurn kpurTHMuka Tauka
34 Zg. ﬂpema tome, y [ ]eauﬂa kpuiiuuka wauka sa 1z, mooice

Euitiu Xy, — OHQ je US010B8QHA.

Ooubemo M OKO Xo, Yo he npetim y ry,, a z, y Z,, na fe

1 :

Yo

- g T i

Z{}: ao ZD ‘_I_ bg, (3.0 H .b{] I{GHCT-)-

IIpema Tome, mudepennmjanHa jennaumna (2) mma curypHo jena
[TapTUKYJIapaH UHTerpan Zy, Yvju je 3akoH MynTu(GOPMHOCTH Yy OKO=
NMHM ‘Tauke X, maT ca Ly, = ayZ, + by.

Axo je a, =1, b, =0, T0je Z,= z{,','."_r. j. Zg je YHHUQOpMHa

DYHKUMja O X y'or{onﬂ'ﬂ'ﬁ Tayke X;. OHI{& je M I‘EHE[)EIIIHI/I NHTE=

Az, + B
rpan jepnaunne (2) ynudopmua ¢y BEIRRA AR Kx JOp |8 B R, Ty
F

Yamumo nmpyru cnyuaj: 3, = 1,b,==0. Y osom cnyuajy 6poj

b, Huje ompeben u mMoxe ce 3a cBaxo by==0 mnaliu opxrosapajylin
[IapTUKyJ/IapHu MHTerpan; tpeda, HamMme, CaMO MeCTO MHTerpana z,

b" .

y3eTH -EQ Z,, ITO je, npeMa yuumbeHoj npuMmendu, Taxobhe unrerpa
0 - A A

, : A
jennaunne (2), na femo Mecto by mmatu by.

' E i
gy e gt e e T e

e e TR W 0t R g, e LT

T L L S | T S R A
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Ocraje mam jom Tpefin moryhu cnyuaj: a,==1. V1 osne 6poj
b, uuje onmpehen M mMoxe ce 3a CBAKO b, nahu - onrosapajyhn
nApTUKyIapHi BETErpa; Tpe6a, HauMe, CaMO MeCTO MHTerpana Zg

~ by—Db, |
yseTu Uy = Zo + 7 , WITO je Taftolje HHTeI‘paﬂ jennaunse (2),
na fhemo mecro by HM&TH bg, ]E:p je, Kao WTO je JIAKO BUOALTH,
U, = aysu, + bg. |
VI - taxo, Kom je,u;Haque (2) MOXKeMO MMaTH Tpu. ClyYaja, O
KOjUX jenan CUrypHo Mopa Ourn: - N
1° Jennauuna (2) uMa jexan yﬂmq)c}pman nap‘rmcyﬂapaﬂ WHTe=
rpain; Tajsa je u reaepanaﬁ uuTerpan yﬂﬂcbo];man, | .
2° JepHaunHa (2) nma 16112—1;1 TnapTUKynapaH MHTerpan  Z,
uhji  je 3aKoH MynTuqmpMHoc'm y OKONMMHM Tayke X, Jjpar ca
Zo=12zs+by(byr0; e e LS s .
| 3° Jennauuna (2) uMajean napTUKYIapaH MHTErpas Zo, yuju je 3a=
KOH Mynrntbopmnom'm y OKOJIMHH TA4Ke Xo AT ca Ly=a,Z +b, (a,==1).
- ‘Kao'wrro ‘mam je M3 npomie JBe Ne Ne nosnaro; y Apyrom

cnyqa)y zD ﬁe ‘uMaTH of:’»nux

Qﬁllﬁg’ r‘}‘ELW_X‘J‘)—ldu(x):r_--_- = JES

a y Tpehem - o logae b
(X — Xi})rz-ﬁl u(xX) :

1._"‘"' 30,

rae je u(x) yHHcpopMHa (I)ymcuma y OKOIUHM TauKe xo |
Hagenena Tpu cnyuaja ce meljycobro uckmyuyjy. Jlako ie,

TpBO, BUZETH -Ja HU jedaH on cnyyajesa 2° w 3° umje KOMmIaTH=

Bunad ca. cnyyajeMm 1“- jep, y DpBOM cnyqajy je .reHepalHy WHTe=

rpan yaudopmah, na He MOXe ouTH MynTHq)opMHux NapTUKynapHuxX
wmHTerpana. I/ICTO TaKo, HUCY KOMIATHOVIHY mehycoBHo ApyTH 1

-Tpehn cnyudaj; ]Ep,. Roménﬂaumom éz _g] me cy A B, C 7 D
. Zy +-

;KOHCTaHTe, HE MO}I{E‘: ce npehﬂ ca norapn*rma HA no'reﬂumv.
Tlpema Tome, csaka Rudepenuujanya jennaunna (2) cnana y ;eﬂ,ay,
u camo y jemuy, on karteropuja 1% 27, 3

Jlako ce ysepuTu JIa 30wba er*mcnqpa]y nudepenrjante
jengauune odmuxa (2) n ]E’:JIHQ, U npyre, H Tpehe Ka'rer@pme
Vamumo, HA TIpUMEp, Zo = X°; JIAKO je npoPatIyHaTH na he y opaj

Max durtu: . - - Lo Y el s 8 s
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= 3‘(7%"??“ E)

Oso je, naxne, JenHaana 13 npBe I{aTeFOPH}e Yamemo M Z,= logx

dube Zy, =12, +2wi u

Z | x}:. B ' N | . .
Te MMaMO jefHauYMHYy M3 Jpyre Kareropuje. . Vamumo, . Héncﬁcne'rky,.
Z, = X", raem HH]E 11eo 6po;, HEro je m = Q'lF log aU (aﬂ .,,|= 1) Mma-
ﬁemo Zg _ aﬁzn H TR . .
i s s o " . s
2 fz:',-' -3 (Z;,) = 1_Hzm, Ceeenioti(D)

TEe MMaMO jenﬂaqmﬂy u3 Tpeﬁe I{aI‘éI‘OpHiE. Cpe  TO .y  OKOIUHHI
Tamcex{,: i, 5" T S " B g g U

12, — YnosﬂaBmu ce c¢a HeKUM oceénﬁama jenﬂaqnﬂe (2),
ma fieMO Ce BpaTHTH Ha IMTame KOje HAc.y OBaj MaX MHTEpecyje:
uMa v audepeHnujanHa ]euﬂaqnﬂa (2) maprTmKynapHuMX uMHTerpana
ynju je BaKOH MYJATAPOPMHOCTH Y OKOHHHH Tayke X, Oar ca

Z-—jiif(a"—*BPFO)?

| JacHo je ommax fa TakBOr MHTErpana nehe SuTn axko nude=
penuujanda jeasauana (2) cnaga y npsBy OX “TpU KaTeropnje Hape=
newe y npomnoj Ne, jep Tama yonumte Hema MyJITUGOPMHUX MHTE=
rpana. Ocrajy #Ham, nakne, 3a pacmana}be jenHauynHe npyreﬂ'rpehe
R&TEI‘OPH]E |

Vauumo, 3aTo, Aa jemHaddna (2) HUje npBe KaTeropuje u Heka
dyne Z, ¥eH NapTuKylapHH UHTerpan YUju je 3aKOH ' MYITHPOPM=
HOCTH Yy OKONMHHU Tayke Xp ,ua*r car Ly= a(,zﬁ ~+ bD. Hema Ay e,

az,+ b |
I_Lame:, 7 = Czﬂ Fd nap"rmcynap:m nn*rerpan rmm u 3aroH MynTn—-
.. 3 0"t | | .
——— T _
(bOpMHoc’m ouo y OKONUHN ‘ram{e X{, ILaT cal= 'z ? ({1“3"1':]:0);

rakas fie HHTerpan HOCTO]&TH aKO MOJKEMO OHPE,ELHTH KOHCTaHTe
a, b, cmd’raxo na He Syne ad bc"—o | S

2 - ' aZG - b
JennaunHa Z == N d npehm he nocne odunaxewma OKO X,

y j'eii‘H'aHHHy SO
. ‘(r:l-Z{]' "b aa{*jz“ “!_ ab{}"l_b -

7 - ,
C[-ﬂ, [ d . CB?J“ '_E"' Cbﬁ '_I_ d
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W“%;;%ﬁ, Meijy'mm, ,ua 6}7,11@ Z“i:‘ : E ?_"I". j
- az, + ,-b:.'-i B '; . . N
Z_(ICZ_U 4+d _ (ao 4+ cB)z, + (ba 4 dB)

YHOPEHHBHIH oBa ILB& mapaaa 3a Z " yaeamﬂ y 063Hp ,u;a Cy OHH

jennaxu sa caan:o X, BH,ELHMO ,u;a je TO Moryhe CaMo axo je
| aa + cB-——-kaaﬂ e
bu*——dB——k(ab +b)
ay +.¢ -—kcaU Y
d == k(cb + d)

by -
iTo HaMm sa a, b, ¢, d :n;aje osa; CHC’I’EM jemnayuHa:
. a(e—ka)+b.o  +c.p  -d.o =0
ol w==atkby ".—.-—__:_b.(u__-m'—v-rk) +c.o . .Adip =0
a. 0*—-b Y ;'-—c kb | ——d(l-——k)——-o-..

Ha noénﬁenﬂ JIMHEapHU XOMOT€HU CHUCTeM jenHayMHa UMa peujersa

-~ (6)

no a, b, ¢, d, xoja nehie Surn csa unentuyna c Hynom, NnoTpedHO

]E N IOBOJBHO HNa- HETQPMHH&HT& CHCT&MR 6)7,[(('3 ]EI[H&I{EI HY U

Y o 1—ka, 0 - © (7)
o - v - —kb, 1—k

P&3BH]EMO nix OBY..ILETEPMHHRHTY noénﬁemo
' [l —kay) (1 '—'kao)—ﬁﬂ[(l —k) (0 — k) -—Bﬂ-—— 0,

wro fe 6HTH aKo je uiuM

o "“‘kao) (1 — kao) —By=o0 (8)

2885

Vs (8) mo®usamo

oo s

a n3 (8%

(o -—k) (1 ——k) — By = 0.

A

1+ at )T —a)?+ 4By

230

k o
et

. ]
BN

1 +'afV(l - @)® 4By _

(9)
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St Al

|

- . R
Cimo, makie, 3a OBe BpeOHOCTM on K pare £ (9) m9*merep= ;,

MuHganTa cucrema (6) Oumhie nymna. Jlako je sumeru ma je k=|=0;
jep, 3 k=0 wunsmasm u u3 (9) m n3 (9’*#'_) a_.,—.._--IB_T-_—:O, OpoTUE
Halle TpeTTIOCTAaBKe. . ] SR |
[Tpernocrapumo na cmo k msaGpanu 1’10_-(9) un o {9%): rana
cucrem (6) uma pemema 1o a, b, C, d, xoja nehe Ouryu cpa nyna.
Ocraje jom na ce sunu xa m je ad—bc=o0. Jla 6ucmo u c Tum
copumny, ysehiemo sacebmo cnyuaj xan je jemuaumsa (2) npyre
kaTeropyje, a 3aceSHO cilyuaj Kaj je ona Tpehe xareropuje (Ne 11).
Yimumo, npso, na je ienﬂ'jamﬂ'a_" (2) apyre Kkareropuje, T. j-
a,=—1,b,=0; Tana cy. jenuauuue (8) u (8%) mHmenTHuHE, A UCTO
raxo u (9) u (9%). Ilpa u Tpeha jenmauuua ns (6) canmpxe camo
a u C K rnace: " m S N -
a(a—k)+cp=o0.
ay+c(l—k)=o0.

Kakxo je, mpema (8%) nerepMuHaHTa OBOr .CHCTeMa OX- NBE jenHa=
4YyHe paBHa Ca HYJIOM, TO fe a u ¢ SuTn pasnUUUTI OX HYyJNe, N

umahemo:

Jpyry m ueTBpTy jenHaumuy cucTeMa: (6) mosxxemo mucaTd:

ba—k+dp=Kkaby
by +,d,-:(1'—k)'?=_k0b0'h iy

Kako je merepMunranTa CHCTEeMa OBOT jefHaKa Hyld, a b,==0, TO,
na 6u CMCTeM MMao pemema no b u o, NOTpEOHO je M NMOBOBHO
s, B B P

kab, B | |a—k kaby|

kébg .1—.1( o Y kaO 3
| c 1—k t’

wro ca (10) maje

olaKne n3jia3uvu

(1f“ﬂ)2-lf-4BT:‘f O.

Axo je opaj ycnos ucnywen, us (1) hemo nmartu:

A F T

. (LB '| Lr] . r . w . - . [ .
Ll oy e e i = iy, ey L e 1 1 P el e et gl I e et e ey e

[ X " e e ety L s 5
PRI Ly I W oL AL s T H LR e S

PR L, LT T R I
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b= d, (12)
| | | _T: Y | , = |
a sa k umahiemo npocro - |
u- |
_ . . k = 5 (13)
na femo us (10) n (12) umartn
o | é_ﬂ ' 1%&¢
B T
| 14
L (+abec 1—a, (14
| . | P D .21’ o
Opasne usnasu o
| . il 1+a E , 1—a ,
_,ad_'bc‘___ 2y Od 2y ;-_ | 2y Cd
« 1+a
2y bﬂc-;_';

Jlako je sumeru na je ad—bc 30, camo ako je ¢} 0, jep, 1pBoO,
NO NpeTnoCcTaBuy je by} o0, a, gpyro, 1+« ne moxe OuTH Hyna,
jep ©6m onma, npema (13), m k 6[4110 Hya, WITO je, Kao IITO CMO
peh pexnu, nemoryhe. | |

k1l Taxo, moumnm cMo o oBOT peaym‘a’ra ako je jeOnauuMa
(2) dpyre kaitieropuje u ako je (1-—o)2+4By=0, jednauuna (2)

= — s a ZO I b
uma uapwukgnapaﬁ uniierpan Z = e d
T czy+

wuju je sakOH .Myﬂmu-
ozZ-+B

TZ"‘l (I—ﬁ"f:'—_—ﬁ), |

mpe6a, da 6ucmo wuaj uuwezpaﬁ aoﬁuﬂu odpeduiiu a u b uomo;%y
(14); sapupajyhu dpoussorrno ¢ u d, dobunemo 6€CkOH£IliHO MHOI0

{daksux uwiierpana. |
- Pemusuin -rako 3amarak y cunyuajy n;a je 1enﬂaquﬂa (2) npyre

Popmrociuu y okonuﬁu waqke Xo dan ca Z =

kaTeropuje, npehuMo Ha cuydaj kama je Ta jerHaumHa Tpehe KaTe=

[‘OPH]E a,F 1. Tama jenuaumne ipea n tpeha ns (6) raace:

a(a—kao)—l—cﬁ-—o

aT—lfc(l—m_kag):o.- i
QZg—fb
CCcZgd
penyunpano Ha KOHCTAHTY. ,U,a a u C He 6yny y MCTH Max Hyne,
r;c::'rpeéﬂo je M IOBOBHO 1A IIETEPMHHE!HTEI I‘Op}her‘ cnc*rema ase.
jeqHMYnHe 6y,u;e HyJa: ' e E ey B

a H € He cmejy y ucrum Max 614'1‘14 Hy.rle, }Ep 614 ce onp;a
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(a —kay) (1—kag) —By=o0,

T. j. morpedso je k onmpemmtn n3 (9), a2 ne wus (9“‘) Yunnnmo nu
Taxo, Hmaﬁemo |k | - |
a=—~—— Mg, _ (15)

HP}’F}’ 1 YeTBPTY jelHauYuHy u3 .(6) MOJIKEeMO ﬁucai‘n
(ﬂﬂk) _l_d B: kab0 |
b—1yd(1—k)=kcb.

Herepuunanra OBOr'a CHUCTeMa je (a—k) (k—1)—8y. Ona je LY C
paBHa HyiM WIM PasnATUTA on nyne; 6uhie ona pasma HynH, ako
jennaumna (8), m3 xoje cmo ompemwmm k, u jegnaynHa (8%) umajy
3ajeIHUUKH KOpeH, na aa' k ysm’emo "i’ai 3aje HUUKU 'KOp€H; Hehe
ona OuTu HyJa, akO Te [iBe jefiHaUMHe WMajy 1 TaKBe KOpeHe KOjU
HUCY jeqHAKH. Vamumo, npeo, na je (a—k) (1—k)—Bv4=0; rana
3 (16) MOMEMO ONIpeRMTH b u d |

(16)

kb o e
b_ O A—F _pr [ 1— k)—pc]
kb,

| d_ ((x—k) (1--- )—-—BT[(C{—_—k C__#BT]

Ilpema Tome, Ouhe

kb, o
ad bc= (a-—k) (lﬁk)mBT[(afk)acﬂagr—(1-——-k)ac—l—Bc]
-~ kb, )
BCRCL R [(0‘“1)3"__& rtec,
m*ro, nomofiy (15) naje ' - o
. kb, (e—ka)(1—ka)py_ |,
ad—be=rpya—w—pr v

Tpeda, Meb)'r‘rum, na 6yme ad— bc:I:O IIpema ToMe, mHe
MOXXEMO OJIpeNnuTun Tpa}R‘EHH name{ynapHH MHTerpan, ako je
(a—k)(1—k)—ByF0. | '

Yaumumo, pagu TOra, (a—k) (1 —k)—dy=0 m nornemajmo,
NpBo, WTa TO 3HAYM. Hpe cBera, TO 3HA4YM fa jeNHaunHe (8) u (8%)
uMmajy sajemuuuku kopeHd. Jlako je BmeTw, mo camMuM jenHaumHama
(8) m (8%) unu no (9) u (9*) opo: axo cy ky u k, KODEHH jenHa=

k, -k

il

YiHe (8*), 6Hhe KOPEHH jeﬂ.HaqHHe (8) a_ n A He MOKe QUTH
: 0 0 |
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..?__ﬁ- m i e ———s m—— —
a

——lzkl, a NCTO TaKo HU —- =K5, ]ep 6u onna Sunno ag == 1'-5 HPOTHB
aﬁ. | ao . | ' : kl_ .
npeTriocTaBke Aa je a,=F 1; Moxe OuTH, Hakie, MM k2:5—- u
| 0
klzlﬁ, HITO je YOCTalnoOM CaMO pasiuka y O3HaKaMma. Y 3MHMO, Ha
0 k2
HpHUMED, klza_: 1 y | |
O - ' .Y ;
14 a+(1—a)2 448y
k1:
1+a—)(1—a)®+4B7,
k,= ;

rana fe durtu

g 1—-0:—~V(1-—~a)3 t48Y (17
s ——a—l—]/(l——-a)z +A4ABY- o e
V_-3aje(HUYKH KOpeH 1e k,. Axo xohemo, naxne, [a Ham 3amarax
nva peliema, ' He MOXeE JlmbePaHumanHa jennauynna (2) rpehie karve-
ropujé OmTH Ma Kakea: Mopa a, OWTH ‘onpelieno ca (17). TaKBa
jennaunHa ce MOXe | YBeK HauMHMTH: Tpeda 'y jeﬂ,HaquH (5)

anMEP, yae'm

'_'_11——4.'—-1r~—10g1ﬂ_a_“:/(1ma 2+4BT
2l 1——0t+/(1-—a) +4BT
Karo je, o npernoc*raﬂuﬂ aU:I: 1 ’I'D 13 (17) HBH&BH ycnoa
(1—a)2+48y=40, ycnos obpuyT OHOME KOjé CMO ‘uManu Ko
audepeHlrjarTHnX jeHauYnHa - (2) npyre xareropuje.-
Y3MuMo pa cy CBH OBM YC/IOBU M MCIYHeHN na )e (L — cat)'3 +
—+ 4By + 0, na je ,t:,m;b@penuujanﬂa jenpaunna (2) ‘Tpefie K&TEI‘DPH]E‘:
TaKO Ha je a, o,r_:pebeﬂo ca (17). Kaxo je by Heonpebeﬁo (npema
npumMensn yqnmeﬂoj y Ne 11), yzmnmo b0= 0; Tama ﬁe, y3eBlln 3a
k BpemmocTt

1+a+)(1—0)®+4pY

k, = -

6&‘1’91, Hpema npen&.ﬂm HpeTHOCTaBHaMR, N

(a—k) (1— k)-——-BT'—O

(0‘._'-.-— kao) (1 *;kaﬁ)._'——- BT: o, .'
na fie cucrem |

b(a—k)+dB=o0
“by+d(—k)=o. ..

ST e e i W T A 1 -
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- - UMEH—PeHieha-~no-b-. 11 - d I{O]a nehe Suru WICHTUYHA C HYIIOM.

buhe .
B I“kd;_ — - {18)-
r |
Capn he 6utrn u ad—bc=o0, jep je
ad —bc= 1fkac’cd N
R T
_ k(a,—1)cd
'. T - 2

HITO HUje Hyna, jep, HNo anTHOCTaBuH, aD:FI a HH,I].EJIPI CMO Beh
na je 3dor a—By=0 u k0. ’

M tako cmo pomnu 1o osor pesynrara: ako ]e ]eaﬁaquua
(2) mpeﬁe kaw.ewp ije u ako je (1—a)2448y34=0, ]ec?uaquna (2)
az,+ b
PN . Cczy+d
cpopMHacwu .g okonuﬁu w.attke xﬂ daiu ca L=

uma aapwuky tapan unmezpaﬂ L=

yuju je aakon Mgﬂw.u-
oz-+B ¢

Tz—*l'

Ho saiio je - uowpeé'Ho da a, 6yde adpepero ca (17); wupeba, da

‘bucmo wiaj uniieipan dobuau, odpeduiuu a u b domohy (15) u

(18); sapupajyhu ZpoussorHO C U d, 306&#&3&0 beckonauno mmog

iaKesux uuwezpaﬂa = | '

13. — llomro cmMo y npownoj Ne noxasanu ersmcrenmmjy

q)yﬂuzuu]a KO]E‘. mm;y y OKDHHHH Taqxe xgl 3aKOH MyHTHIprMHOCTPI
i 2

nar ca 1 = f ,-OCTaje je HaM jom Ka ‘Taxse cI)yHKume popmn=

YZ -1
pamo u BUTHMO mnxon aHaHHTHqKH ofinm{ | |
yamnmo, TIPBO, na je (1—.:1) —|—4BT:|:0 Tana, npema peayn-
TaTHMa Ne 12, TpE:DEl na nMaMo jenny nmﬁe,peaumanny jenHaYnHy
odnuxa (2) npyre kareropuje. Takea jennaumua je (4),

£ir _ 732 |
22‘ 3(2,)2 | .1_ .
Z Z (X — Xg)*

IlapTuxynapan unrerpan ope jennadune je z,=log(x—x,), xoju
MMa, Y OKONWHM Tadyke X,, ocoduny Zg,=2z,+ 2mi. Tpaxkenu nap-
THKynapHu udrerpan Ouhie, npema (13) n (14),

Ha 6ucmo pobunm wro npoctujy ¢yuxnujy, yamumo d=o:
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1—a  14+a = 1 : s
P: 1 . } _l_—-‘ ’ 2’]'[1, —
2y 2y log(x—x) .
2 2.1. log(x__x) QT A
21Tr1-—t1 .._0 J

e Ymnmo, ,u,pyro na je (1r~a) —[—4BT:I:O Tan;a, npema pe=
?.yn'ra'mma Ne 12, Tpeéa j1a MMaMo. ]em{y ,U,Hq)EPEthI]aHHy jenHa=
yuny odnuka (2) rTpehe Ka’rero[mje ca

s1pa T
1——(1—l—lf(1—0: —4[.3'1'

2y =

Taxﬂa 1e:maqHHa ]e, npema (5), |

ZIH .r.r 2 1 _mﬂl

.Z _Z X — XU

loga,

2mi ,
jenuaunHe je Zp== (x»——xg)‘“, R‘O]H Ve ocoﬁﬂﬂy Zoﬂ-auzn Tpa}i{EHH

naprnnynap}m unTerpan Sufie, npema (15):m (18);: .

e 1e'rh-ﬂ-

1“ka“c(Xﬁx)¥n e il
y AR F— 1
o c(x—X,)™+d
cl—ka, . . k—1
a0 (x XG) R
C. m
L
Ha Gucmo mobumm wmro mpocTHjy QynKUMjy, ysMumo = -—1l:

k_l + o K, (x f‘Xo)“‘
B T ¥ Vg
el 1_ : (X o XO)

R R A |
| _:C oéanpmd ‘Ha'! H335paH)f BPEAHOCT: 3a k (3a k' cmo ysenn k,) m
na (18) umahemo:

| L L (x—X)"

r= x—x0)"

(20)

aAKO CTaABMMO!

= 2y

HapTHK)TJIa[)HH MHTerpaH ose naudepeHunjaNRE



28 I . PAIOBOJE KiIDAHWH

THKO CMO MM N YV jenﬁom My Ipyrom cn}rqajy HaINK Chnes=
uujanHe ¢ynkHuje, pare ca (19) (QO), KOje Yy OKOJIMHU TaukKe X,

ez Jla @&ucmo

uMajy crieumjanHn 3aKoH MVHTH(I)OPMHOCTH Z“—TZ 1

_naﬁnnn onuITH 06er{ TaKBe (bymcn;me Z nomoﬁy HabEHHX cneuw
janHux oBNHUKa, HAUMHUMO (bymclm]y wp WERE D | |

() = P -z

'- (P L — fi)z__~ E

Hamnm pauyHOM C€ MOJKEeMO YBEPHTH na je. q)ymm;n)a u(x) y on:o=
JUHNA Tauke Xg YHH(i)OpMHa. 1/13 ose ]enHaqHHe n3Na3n E

T P+ u(X) | -
7 == —— CLise s (23) -
N N 1~—a e ( );.?
Tpeéa camo® y.se'm Z_lp(X y) o ncpelz a, 8, .y cTaBUTH
yagekc 1, na nmamo _pesvirare H,EPHTH‘IHE': ca pesynTraTaMa u3
Ne 6, noBusenum: HpBOM MeToNoM..

14. — Hasemhemo oBAiE HE‘:I{OJ'IHI{O HPOCTHJ{ nplmepa onpe=
bﬂﬁama q;ym{uma,' Kam UM je noaﬂa'r 3aKOH MynTmimpMHOCTH a
xoju he nam TpeBarm y.nmamem nsnararby

19 y1“y0+a1 —-- Hpeua Nﬂ 4 nnu Nﬂ 9 Suhe

)+U(X)

| 5 | Y= 2111 | |
" 90 _yll-#-alyn.' — Hpema Nﬂ 5 mm Nﬂ 10 E’mhe "

J = (x——x )2“" Lu(x)

3° Y1= Yo T {11'513(7‘1) FII.@ je ‘P (x ) yuudopMHa QyHKUMja y OKO=
JMHU TadKe Xg: 3aKOH MYINTAGOPMHOCTH MOXEKO NUCATH Y, oBnuky
Yi o Yo
o) ‘olx)
na je, npema Ne 4 mnu Ne g

Uyy

q:)(x) | 21‘[

ilog(x————xwu(x),

K -"-.-'.-l:.l‘-
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O AHAJHUTHYRUM OBJHIHMA MYJITHLOPMBEX OYHRIHJIA Ay

i s qJ(X)lﬂg(X—-Xo) +V(X),

QTtl

rie je v(X) mpousBOlbHA, Y OKOMUHU Tauke X, YHUPOpPMHA QyHK-
uuja on X. - '

49 y, = 0, Yo+ B1 @ (%), rue je @(x) ynugpopma ¢ysaxumja y
OKOJIMHY _TauXe, Xo. - 3axon _f._.M_){g}TH(iJQpMI;I_DCTH MOMKeMO MNucaru y

OBNUKY s, o K
Vi 7 Yo

Y cp(r:i)_f; -
'na ]E'. npema Nﬂ 5 mm Nﬂ 10 .
T, ln L. A 5 .
q))(’ X) — (x——xﬂ)?}; ‘u (x) 1_..5_10[1
T’,i “ F luga Bl
— (X—X )2 ‘Tl.'..l u(x) ¥ eng | P (X) o

rae 1e v(x) HPOH3BOJBH3, y OKOHMHH Taqxe XG yHHcI)opMHa, cbym{uma

5“ yl——k Yoo Jlor‘apn‘r'amcrmm ﬂHd}Ep@Hquamem not’mBaMo

B ¥
na je; Ha ocHou Ne 5 unn ._Ng ,7_10.,.5_ . _
- y 0 ’ 2

:'Kap:o n Hnje neo 6po;,I16p 1e. m:|:1 noénhemo HH’I’EI‘p&HEI—bEM
logy=(x—%)*v(®) +C,

rie je V(X) YHH(IJOPMHa d)YHHU.HJa y OKOJIMHY . TAYKe XO, a C unTe=
rpanuoHa KOHCTaHTA:" OJJ;aBI_r.e no®hBamMo - - |

y= Ke(x—m v(x)

rrie ]e K ROHCTE[H‘I’B, ,Ha 6ncm0 onpe,unnn K, ysehemo 3a (x—x)“
ienuy ‘onpeheny HETEPMHHaumy, koja ' hie nmarm ]enHy onpeheuny
ILETePMHHan;H]y yﬁ 3a y: B

Y{:- = Ke(ﬂ—fu) le)

Ot"nijemo .TIH ]E,H,EIH{I}?T’ orco Xg, Suhe

}lﬁ:Kem(x-——}') v(x)_K ?KO #K]L“m-
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Kaxo, meby Ms, MOpa 614'1"14 yl:ky0 , To Tpea yseru Kr—==Kk,— — 7

. K= k1" = HPHMEI ToMe je:

yﬂ": klr—'rn' e(x — %) v (%) .

8 IV — puMepu 3a npuMeRy Ha ,II;E(IJEDBHIIII]&JIHG
15. — Kan je naHa ,tmtﬁe:peuunjanﬁa jemHaumAa, Na ce U3 e,

-#e unrerpanehu je (jep je To, nHa mpumep, nemoryhie) moxxe nznahn
3aKOH MYITHPOPMHOCTH HEHUX WHTerpana, reHepanHor u napTu=
xynapuux, To fie Taj momarak ‘SuTH KOPUCTaH 33 AHANUTUYKO NPO=
yuaBambe unrerpana. Mn hemo OBa] OpUHUMN TOKA3aTH HA NpH-=

‘MepuMa. | s
Y3amumo ,umbePeHuH]aHHy 1enﬂaquﬂy
. . Z:{f'_______ ZH 2 L S
| | o | 1
22" 3(2: ] 4m(x), ( ):f

TIoE je w(x) yuudpopmua $yuximja ‘ca’ ‘M30/10BaHUM CHHPynapHHM
raukama. Ymnopehyjyhin y Ne. 11 oﬂy jeMnauudy Ca XOMOTEHOM ..
JNHEeapHOM jen,uaqnﬂom ,H.pyror pe,r.l.a

KOjy cMO pmoOdunu. H3 (1) CMEHOM ° A yﬂ’ nomnﬂ CMO J10 OBOT pe=

3ynTana: ako je X, CHHPynapHa ‘raqlca (i)yﬂxume LU(X), ]e,uHaqHHa
(1) uma nap‘mxynapﬁu pHTerpan Zg, 3a KOjM je X, msonosaHa Kpu=
TUYKA TAYKaA Ca 3aKOHOM MYHTH(i)OpMHOC'I'H Z,=— ayzy + by, xon xora
mMory ©utu. Tpm cnyuaja: - 1° az=1,by=o0,. 2. .a, = 1; Bo==0,
3% a,=}=1; ceMm cuHrynapHuUx Taqaxa ci)yHKLm]e w(x), Z, He MOXe
UMaTA APYTIUX KPATHUKUX Tadyaxa. |

IIomohy oBora name{ynapHor HHTer‘pana Zy MOXEMO H05UTH

reHEPaJIHH uprerpan: .- A —]—B
: - — L

Z_Czo—l—D’ |

i

tne cy A, B, C, D koucranre. Opasae ce Bugu na je Kpn’rwu{a
Tauka QyHKUMje Z, KPUTHUKA Tauka M QyHKUUje Z, M OOpHYTO.
Tlpema Tome, resepannu uaTerpan pudepeHiujanHe jenuHadnHe: (1)
uMa CTajlHe KpPUTHUYKE Tauyke; TO MOTy OMTH jeMHO CHUHIyJapHe
rauke ¢ydarnuje wix). . . L ) e e
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RTINS SR e———e e ﬂmm#mm—ﬂl&;ﬂmh._--f B & - » : 5 @
OBubiemo T OKO X, 110 JEAHOCTABHO] 3aTBOPEHO) KPUBOJ JIMHU|U

xoja cem X, He OOyxBara BUUIE HM jellHy KpUTHUKY Tauky, nma=
hemo: | |

7 _ AZ,+B
-7 CL+D

Aagz,+ Ab, +B

B C&UZG—FCbG—}—D'

Kaxo je, nak, uz (3) |
TTC—A

.féﬁhe.
. £ f— ADaO_i_(Abﬁ_l_B)C]z_y_[AB(aDH—l)—Aﬁbn]
“[ZCD(@—1) + C’bo]z+[CBao—A(Cby+D)]

A,z + By
o CIZ*'I_ D1 4

L=

-on'.aime ce BHI[H 3aKOH MYHTH¢DPMHOCTH 3a r‘eHePaJIHH HHTerpaH
~ Ako je jemnaunna (1) y. oxonuHU Tayke X, Apyre KaTeropuje,
-, j., ako je a,=1,by3F 0, Onhe (Dy— —A,)2+4B,C,=0; axo je,
nax, Tpehe,. Suhe (Dl——A )2—\—481C1 -0, 0 uemy ce nako yBe=
PATH Kpa*mnu pauyHOM. m L
16. Oéumasmm 0 ny’r’a oKO Xo, Z ﬁe npeﬁn y
ag"zZy (1+aoTaﬂz+ od-dr~hb, a z y z., ma e 6m'n

AaO“zo—l—B*— Abo(l 30+302+ ‘Laon_l)
C30"Z0+D—~Cbg(1+ﬂg+3g o 'l‘agnml)_

Vsmumo, npBo, 1a je jennaduda (1) apyre kareropuje: ag——l b,==o0
Ha dyne z, =12z, norpedHo je OBJlEe M. ,[I,OBO.T]E:HO na yne

nAbO—- 0, ang—-o

TO je nemoryhe, jep b, Huje nyna, a A u "C ue mory 6uru y
NCTH Max Hyfe, jep Ou ce Z pedyluupano Ha KOHCTaHTY. Y oBom
'-'cnyqa]y, qakne, NUPKYJAUdja OKO Xo Jaje reHepanHoM AHTErpany,
a HC’I‘O TAKO M CBUMa NapTUKYJIaDHUM MHTerpannmMa, OecKkoHaYHO
MHOTF'O paaﬂﬂx rpasa. Y3mMuMo, APYro na je ]eﬂ,ﬂaqHHa (1) Tpehe
lca'roropme ‘a,94=1,b,=o0. la Syne z.=1z, noTpedHo je M Moo=

BOJLHO na Syne a,"=1, onakne Baf{myuyjemo, ‘axo xohemo ma n
2lkEgTy

Oyne HajMaby Takasn 6po], o=¢€ . .Y oBom cnyuajy MOXe, HaKie
redepaniu urTerpay, a oHOAa U CBA napTyKyJapHu HHTerpand,
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MMATHA TA4YHO I pa3HMX rpada; 3a Ta je norpedHO K JOBOJBHO Ha
2k Tri | -

6)’,[]‘3 dg == 5 .
[Ipema Tome, Ja iexepaamu unitierpan jednauurne (1) uma
uupkyaayujom oko X, WauHo N pasHuUx PaHa, TouwipebHo je u

doso.bHo da jednauuwna (1) 6yde y okoaurnu Wauxe X, ipehe ka-
| ‘}k']'[l

iwewpuje u da b6yde ag=e " Onda u tsu dapuuxkyaapru unide-
waau uMqjy WauHo N pamHa.

17. — Ca jennaumsom (1) croju y yckoj Be3u 'jEﬁHaqlﬂHa .
v+wtwx=o0, (4
koja ce u3 (1) noBMBA CMEHOM n B
| u—- 1z
- 2 z

Ms ose cmeme ce ommax BUIW Na Cy KpUTHYKE TauKe jeqHauuHe
(4) CTanHe; OHE MOTy OutTu caMo CHHrYapHe TauKe dJ)THILH]E: m(y)
Ogro ce. YOCTaIIOM, BULM 1 m 1631Haqﬂﬂe (2) u3 koje ce (4) no-
6;133 CME‘.HOM a | - -

Hap’rmcynapHom HHT(’:FpaJIy z0 ]eﬂ,HaqHHe (1) O,IIFOBapa nap'rpz;
KynapHn HHTerpan U, ]E".I.I,Hallﬂﬂe (4) Rar ca |

S 1 zy
0— 5 o
2 Zy"
_Azo"‘i‘“B | ,U
s = Cz, - D U3nasu
Eiizar' | CZ{) -
AR 74 CzD—I—D
na je -' L
Kz ' ,.
rae ]E’: K HHTerpanHa }{OHC‘I‘aHTa Oonbeuo M OKO X, cmhe
' s, BB,
_U U“ | K.L.U+1
' '-_ .I - KaUZU
— Yo
’ ' KHUZ{}"I—KbO—i"].
=+ g e KB L) - Kob, (6

(sz+ o (Kaoz, -+ Kby +1)"

e omert
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[RS—

WTO HAaM Jaje 3akoH My/ITUPOPMHOCTH Te€HepaiHor MHTerpamd y-
OKO!IMHU Tauke X,. |

Vauumo, npeo, pa je jemmauuna (1) npse xareropuje, T. j.
a,=1,bp=0; Tama je U=u, T. j. renepajHu uHTerpanl je YHU-=
¢OpMaH y OKOIMHYA Tauke Xg.

Yamumo, npyro, na je jepHayuHa (1) mpyre I{a'rerc-pnje T. i.
a,—1,b,=}=0; Tana ]e

U—u— K*b,

(K 0‘1—1)(K30+Kb [ 1)
Jla 6yne U=u, norpedHo je u A0BOBHO 1d dyne K=o0. ¥V opom
ciyyajy, naKie, reHepalHu UHTerpan jepsauune (4) je mynrudopma,

anu Hma Ta jegHaunHa jep;au U TO CaMO ]e,uaﬂ yuaudopman napn{-
K)fﬂapaH HHTEPPEUI OH je par, npema (5) o

12:,3_'
2z

u:uﬂ:

Vamnmo, Hanocnerky, na je jemmaumsa (1) tpehe xareropuje,

T. j. a,==1,by=0; Tapna je
' K(a,—1)

U=tk 1) Kaze+ 1

-,Ha 6y,u;e U=u, HOTP€6HO je M JOBOJLHO. A 6y,u,e nm K=0 niu
K=ow. Y osom ciyuajy, HaKie, reHepalHu HHTerpan jenuaunne (4)
je Myn'rmbolamaﬂ, anm Ta jefHadyuHa UMa jBa pasda, ¥ TO TauyHO J(Ba,
ynudopMHa mapTukynapHa uarerpana. Onu cy npary, npema (5) ca

u=u, = 1 20

— U, f

o 2z,
4 rr 7
Z0 -1 z, Zo

U:HG—I——: r'{ .
Zg 2 7y  Zg

[Ipema Tome, da odwiliu urnilierpan Ougpepenyujanrie jedna-
uarne (4) 6yde yrugopmar y okoauwnu wiauke X, uowpeﬁno je u
dosorno da jednauuma (1) 6yde iipsc kailiewopuje; ako mo Hu;e,
jednauuna (4), uiak, uma jedan uau dsa yrugopmHa uapmuky-
aapHa uHilewpaaa, upema wiome 0a au je _;eBH.aquHa (1) y‘_qk?_';
aunu idauke Xg dpyie uau iupeke kaiiiewopuje,

~ Ako, naxne, jepuaunna (4) y OKOINHHM HEKe Tauyke MMa Tpﬂ
yuudopMHa napTuKyIapHa WHTerpana, u reHepanHH PIH’I‘F:FpEUI ]e_.
yHupopMaH. T LR

18. — Kop naprurynapnux yHugopMHIX HHTETpasa ]e,IIHaqHHe
(4) MOTY C& nodnTyY ¥ U3BECHU JTON afj,u Q. pes{fmyﬂma, |

S N A T O W 4 ¢
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ra_—
-—

e e Deoje-reugpanul uHTerpan jenuauune (4) ynudopmasn, Tana

je, BUOenM CMO, Z, YHU(GOPMHA (PYHKLUa YV OKOJIMHW Tauke X,, Ia
je, nmpema (J),

_— 1zy KZD
2z Kz,+1
~ 1dlogz] , dIOg(KZg“I—l)
2 dx dx -

Kako cy zy n Kz,+1 yundopmue dyHKnvie y OKONMHN Tauke X,
TO Cy pesujya IHUXOBUX JIOrapUTaMCKMX H3BOHA Nenu OpojesBu, aa
je pesudgym 00 U ¢ obsupom Ha Xy, Goaosuna ueaor bpoja.

Axo jenuaunna (4) uma camo jegan yHudopMaH NApTHKYIApHU
uurerpan, oHga je jenwaumua (l) npyre kxareropuje, na z, uMa
o8muk z, = log (x — %) + v(X), rme je v(x) yanpopmua ¢ynxuuja
y OKOIIMHM TauKe X,; TpeMa ToMe, Z, je ynudopMmHa $yHKuUuja y
oxonnuu Tauke X,. llpema pesynrary nobusenom y mpomnoj Ne,
OBaj jenuHM YHU(POPMAH MapPTUKYNapHA UWHTeErpam jexnaunne (4)
nat je ca - 1.z

| § =
0 QZE,

na BUOYMO Oa my je pesudyym doaosura ueaor 6poja.
Axo je jenmauuna (4) uma npa yrHupopMHA NapTHUKyJapHa

| MHTerpana y OKOJIMHU Tauke X,, jenHauuna (1) je rpehe KATeropuje,

na Z, nMa oBnMK zZ, = (X — Xy)* v(X), rne m Huje 1eo Opoj u rue
je v(x) yundopmua ¢QyHKUUja Yy OKONMHU TauyKe Xo. JemaH oOf TuX
napTUKyapHuX MHTerpana je, npema mssohemuma npome Ne, nar ca

1zy 1m—1 1[mv(x)+ (x—x)v' X))
2z,  2X—X, 2 mv(x)+ (X— XV (X)

Kako je mv(x) 4+ (x — %) v/ (X) ysudopmua dyHruuja y OKONMUHU

rane ., 70 e pesmyyn o [ZXE e v )

C 0B3upOM

HA Tauyky X, Leo Opoj k peannyym on 12, ouhe, make,
1 1 2z o
Q—-(l—-—-m)—gk T. j. HEje nonosuHa uenor 6poja. Ipyru yHU=
¢$OpMaH MapTUKyJapaH WHTerpan aar je ca
lzy  zp_ 1z | m | V(x)
. 2 zﬁ.'.zo 2z x—xy  v(x)’
na My je pesumyym | )
1 1 1 1
e o v N ' ey s
2(.1 m) 21‘ | m_+'.k_1 2(.1’11~|—L1):‘|‘_1‘i1_.___ .2:1_<,

A T T L oS Lo e
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T. j. oner HHUje NnoIOoBMHA Lenor Opoja. Cym'a OBa IiBa pesuaya je,
Kao IITO Ce Jlako BuM, NOJNOBUMHA Leinor ©poja. Y oBOM cnyuajy,
nakne, Hu jedawn Hu Opyu pesudyym Huje donosura ueaor 6poja,
aau reuxosa cyma je donosura yeaor bpoja.

OBpHyTO MOMXEMO pefin: ako je pesmayym jenHor -yﬂmq)opmmf

MapTUKYJIapHOr uHTerpana jeauauune (4) c 0O3MpOM Ha TAYKy X
nonosmuHa uenor Opoja, Ta jenHAuYMHA VNN HeMa BUlle YHU(DOPMHUX
NapTUKYyNapHAX WHTerpana y OKOJMHM Te TayKe WIM je U IreHepalHu
uaTerpan ysunpopsan. Axo pudepenHunjaiHa jenuaunna (4) uMa nsa
yuudopMHa napTHKyJIapHa MHTerpajla y OKOJIUHN Tauyke Xg, pe3unya
TUX TapTUKYJapHUX MHTerpana ¢ oO3vpoM Ha TAukKy X, WM Cy oda
MoNoBKMHA LeJor Bpoja mwnu ofa TO HUCY; Y NPBOM Clyuajy, reHes
panHu MHTerpan je yHu(opMaH y OKOJMHM Tauke Xy, Y APYTOM je
MyITAQOpMAH. ' |
19, — Y3r~mmo na nudepenuujanya jegnaunza (4) uma camo

1z

2 Z(}
yaupopmua ¢yHKiMja y oxonuau Tauke X,. Obunljemo nu oxo X,
n nyra, jennaunsa (5) he maru

jenas yaudopMan napTuKylapal HHTerpasn; raga je U, =

e I KZU y
Gt R T nby) 417

fla He Moxe OuTu U, = Uu. Y OBOM CIyuajy, Dakne, U eHepanHu
uHilielpan U cau TAPHIUKYAAPHU UHILEPAAU UUPKYAQUUJOM OKO X
dajy 6GeckoHauHo MHOWO rPaAHA. |

Axo nudepenipjania jegHaydHa (4) MMa Yy OKOJIMHM Tauke X,
ABa yHA(OpMHa NapTuKyapHa nﬂferpana, ‘Tapa je Uy oner yHHus
¢opmHa PyHKIMAja Y OKOIMHMU 'raqm: Xo- Oénbemo I N IOyTa OKO
X ]emiaqvma (5) e garm -~
u, = 110 "i Ka}'; %

Aa, daxae, y oBom cayuajy lEHEpaﬂHll w—zmezpaﬂ uma wavwHo N

pana yupkyaauujom oxko X,, doiipebno je u dosonmo Oa 6yde
2k

a,==¢€¢ " ; Wada u csu UAPWUKYAAPHU UHIUEPAAU UMAJY UWIAUHO
n pamMa.

20. — Pacmarpajyhn jegquauune (1) u (4), BuauMoO la je Kpajwu
KpUTEepUjyM 3a cBe kareropuja jepnaunne (1) m €poj ag, axo je (1)
rpefie kareropmje. Ako 3HaMO ojapeldTH Kareropujy jennadune (1)

'i

1 npopauyHaTy Spci &y, Haww pesynrari duhe OTIYHO TIPELM3HI. -

.F

3'&

gl PR am o ——
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Taj nocao — onpehusame xareropmje jennaumme (1) u npo=.

pauyHaBame Opoja d; — He u3IVie[a JIak HHU KpaTaK Y TIeHepaHOM
cnyuajy. Ho, Mory ce marm He cacsBum reHepannu, M BaxHM,
cnydajesn y kojuma je 1o moryhe. Ileo nmocao mma cimunoctn ca
TEOPUjOM peryNiapHUX M HperyjapHuX UHTerpana  IHHeapHUX XOMO-
PCHUX HUPEepeHinjaHUX jeaHayuHa.

Mebyrum, nornyno pacnpaBmame OBOI' MUTarma npemam:mo

OM OKBUpP OBOr paja.

———— o

S -t o T A N
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